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1. Mệnh đề

( Mệnh đề là một câu khẳng định đúng hoặc một câu khẳng định sai.

( Một mệnh đề không thể vừa đúng, vừa sai.
2. Mệnh đề phủ định

Cho mệnh đề P.


( Mệnh đề "Không phải P" đgl mệnh đề phủ định của P và kí hiệu là 
[image: image3.wmf]P

.

( Nếu P đúng thì 
[image: image4.wmf]P

 sai, nếu P sai thì 
[image: image5.wmf]P

 đúng.
3. Mệnh đề kéo theo

Cho hai mệnh đề P và Q.

( Mệnh đề "Nếu P thì Q" đgl mệnh đề kéo theo và kí hiệu là     P ( Q.

( Mệnh đề P ( Q chỉ sai khi P đúng và Q sai.


Chú ý: Các định lí toán học thường có dạng P ( Q. 



Khi đó:
– P là giả thiết, Q là kết luận;





– P là điều kiện đủ để có Q;





– Q là điều kiện cần để có P.
4. Mệnh đề đảo

Cho mệnh đề kéo theo P ( Q. Mệnh đề Q ( P đgl mệnh đề đảo của mệnh đề P ( Q.

5. Mệnh đề tương đương

Cho hai mệnh đề P và Q.


( Mệnh đề "P nếu và chỉ nếu Q" đgl mệnh đề tương đương và kí hiệu là P ( Q.


( Mệnh đề P ( Q đúng khi và chỉ khi cả hai mệnh để P ( Q và Q ( P đều đúng.


Chú ý: Nếu mệnh đề P ( Q là một định lí thì ta nói P là điều kiện cần và đủ để có Q.
6. Mệnh đề chứa biến

Mệnh đề chứa biến là một câu khẳng định chứa biến nhận giá trị trong một tập X nào đó mà với mỗi giá trị của biến thuộc X ta được một mệnh đề.
7. Kí hiệu ( và (

( "(x ( X, P(x)"




( "(x ( X, P(x)"

( Mệnh đề phủ định của mệnh đề "(x ( X, P(x)" là "(x ( X, 
[image: image6.wmf]P(x)

".


( Mệnh đề phủ định của mệnh đề "(x ( X, P(x)" là "(x ( X, 
[image: image7.wmf]P(x)

".

8. Phép chứng minh phản chứng

Giả sử ta cần chứng minh định lí: A ( B.


Cách 1: Ta giả thiết A đúng. Dùng suy luận và các kiến thức toán học đã biết chứng minh B đúng.


Cách 2: (Chứng minh phản chứng) Ta giả thiết B sai, từ đó chứng minh A sai. Do A không thể vừa đúng vừa sai nên kết quả là B phải đúng.
9. Bổ sung

Cho hai mệnh đề P và Q.


( Mệnh đề "P và Q" đgl giao của hai mệnh đề P và Q và kí hiệu là P ( Q.


( Mệnh đề "P hoặc Q" đgl hợp của hai mệnh đề P và Q và kí hiệu là P ( Q.

( Phủ định của giao, hợp hai mệnh đề:
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Baøi 1. Trong các câu dưới đây, câu nào là mệnh đề, câu nào là mệnh đề chứa biến:

a) Số 11 là số chẵn.



b) Bạn có chăm học không ? 



c) Huế là một thành phố của Việt Nam. 

d) 2x + 3 là một số nguyên dương.

e) 
[image: image10.wmf]250
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f) 4 + x = 3.


g) Hãy trả lời câu hỏi này!.


h) Paris là thủ đô nước Ý.



i) Phương trình 
[image: image11.wmf]xx
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 có nghiệm.
k) 13 là một số nguyên tố.
Baøi 2. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào là đúng ? Giải thích ?

a) Nếu a chia hết cho 9 thì a chia hết cho 3.
b) Nếu 
[image: image12.wmf]ab
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 thì 
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c) Nếu a chia hết cho 3 thì a chia hết cho 6.
d) Số 
[image: image14.wmf]p

 lớn hơn 2 và nhỏ hơn 4.

e) 2 và 3 là hai số nguyên tố cùng nhau.

f) 81 là một số chính phương.


g) 5 > 3 hoặc 5 < 3.



h) Số 15 chia hết cho 4 hoặc cho 5.

Baøi 3. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào là đúng ? Giải thích ?

a) Hai tam giác bằng nhau khi và chỉ khi chúng có diện tích bằng nhau.


b) Hai tam giác bằng nhau khi và chỉ khi chúng đồng dạng và có một cạnh bằng nhau.

 
c) Một tam giác là tam giác đều khi và chỉ khi chúng có hai đường trung tuyến bằng nhau và có một góc bằng 
[image: image15.wmf]0
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d) Một tam giác là tam giác vuông khi và chỉ khi nó có một góc bằng tổng của hai góc còn lại.


e) Đường tròn có một tâm đối xứng và một trục đối xứng.


f) Hình chữ nhật có hai trục đối xứng.


g) Một tứ giác là hình thoi khi và chỉ khi nó có hai đường chéo vuông góc với nhau.


h) Một tứ giác nội tiếp được đường tròn khi và chỉ khi nó có hai góc vuông.  

Baøi 4. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào là đúng ? Giải thích ? Phát biểu các mệnh đề đó thành lời:

a) 
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g) 
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k) 
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 là hợp số.
 

l) 
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 không chia hết cho 3.

m) 
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n) 
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 chia hết cho 6.
Baøi 5. Điền vào chỗ trống từ nối "và" hay "hoặc" để được mệnh đề đúng:

a) 
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b) 
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c)  
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d) 
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e) Một số chia hết cho 6 khi và chỉ khi nó chia hết cho 2 …. cho 3.


f) Một số chia hết cho 5 khi và chỉ khi chữ số tận cùng của nó bằng 0 …. bằng 5.
Baøi 6. Cho mệnh đề chứa biến P(x), với x ( R. Tìm x để P(x)  là mệnh đề đúng:

a) 
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b) 
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c) 
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d) 
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f) 
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Baøi 7. Nêu mệnh đề phủ định của các mệnh đề sau:

a) Số tự nhiên n chia hết cho 2 và cho 3. 



b) Số tự nhiên n có chữ số tận cùng bằng 0 hoặc bằng 5.



c) Tứ giác T có hai cạnh đối vừa song song vừa bằng nhau.


d) Số tự nhiên n có ước số bằng 1 và bằng n. 
Baøi 8. Nêu mệnh đề phủ định của các mệnh đề sau:

a) 
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b) 
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c) 
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d) 
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e) 
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f) 
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g) 
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 không chia hết cho 3.
h) 
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 là số nguyên tố.

i) 
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 chia hết cho 2.

k) 
[image: image48.wmf]nNn
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 là số lẻ.
Baøi 9. Phát biểu các mệnh đề sau, bằng cách sử dụng khái niệm "điều kiện cần", "điều kiện đủ":

a) Nếu một số tự nhiên có chữ số tận cùng là chữ số 5 thì nó chia hết cho 5.



b) Nếu 
[image: image49.wmf]ab
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 thì một trong hai số a và b phải dương.  



c) Nếu một số tự nhiên chia hết cho 6 thì nó chia hết cho 3.


d) Nếu 
[image: image50.wmf]ab
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e) Nếu a và b cùng chia hết cho c thì a + b chia hết cho c.

Baøi 10. Phát biểu các mệnh đề sau, bằng cách sử dụng khái niệm "điều kiện cần", "điều kiện đủ":

a) Trong mặt phẳng, nếu hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một đường thẳng thứ ba thì hai đường thẳng ấy song song với nhau.



b) Nếu hai tam giác bằng nhau thì chúng có diện tích bằng nhau. 



c) Nếu tứ giác T là một hình thoi thì nó có hai đường chéo vuông góc với nhau.


d) Nếu tứ giác H là một hình chữ nhật thì nó có ba góc vuông.


e) Nếu tam giác K đều thì nó có hai góc bằng nhau.  

Baøi 11. Phát biểu các mệnh đề sau, bằng cách sử dụng khái niệm "điều kiện cần và đủ":

a) Một tam giác là vuông khi và chỉ khi nó có một góc bằng tổng hai góc còn lại.



b) Một tứ giác là hình chữ nhật khi và chỉ khi nó có ba góc vuông.  



c) Một tứ giác là nội tiếp được trong đường tròn khi và chỉ khi nó có hai góc đối bù nhau.


d) Một số chia hết cho 6 khi và chỉ khi nó chia hết cho 2 và cho 3.


e) Số tự nhiên n là số lẻ khi và chỉ khi 
[image: image52.wmf]n
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 là số lẻ. 

Baøi 12. Chứng minh các mệnh đề sau bằng phương pháp phản chứng:

a) Nếu 
[image: image53.wmf]ab
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 thì một trong hai số a và b nhỏ hơn 1.



b) Một tam giác không phải là tam giác đều thì nó có ít nhất một góc nhỏ hơn 
[image: image54.wmf]0
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c) Nếu 
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[image: image57.wmf]xyxy

1

++¹-

.

d) Nếu bình phương của một số tự nhiên n là một số chẵn thì n cũng là một số chẵn.

e) Nếu tích của hai số tự nhiên là một số lẻ thì tổng của chúng là một số chẵn.


f) Nếu một tứ giác có tổng các góc đối diện bằng hai góc vuông thì tứ giác đó nội tiếp được đường tròn.

g) Nếu 
[image: image58.wmf]xy
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 thì x = 0 và y = 0.
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1. Tập hợp

( Tập hợp là một khái niệm cơ bản của toán học, không định nghĩa.


( Cách xác định tập hợp:


+ Liệt kê các phần tử: viết các phần tử của tập hợp trong hai dấu móc { … }.



+ Chỉ ra tính chất đăc trưng cho các phần tử của tập hợp.


( Tập rỗng: là tập hợp không chứa phần tử nào, kí hiệu (.

2. Tập hợp con – Tập hợp bằng nhau

( 
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3. Một số tập con của tập hợp số thực

( 
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Khoảng: 
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Nửa khoảng:
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4. Các phép toán tập hợp

( Giao của hai tập hợp:
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( Hợp của hai tập hợp:
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( Hiệu của hai tập hợp:
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   Phần bù:
Cho 
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Baøi 1. Viết mỗi tập hợp sau bằng cách liệt kê các phần tử của nó:

A = 
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B = 
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C =  
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D = 
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Baøi 2. Viết mỗi tập hợp sau bằng cách chỉ rõ tính chất đặc trưng cho các phần tử của nó:

A = 
[image: image87.wmf]{

}

0; 1; 2; 3; 4


B = 
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C = 
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D = 
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E = 
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F = 
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G = Tập tất cả các điểm thuộc đường trung trực của đoạn thẳng AB.


H = Tập tất cả các điểm thuộc đường tròn tâm I cho trước và có bán kính bằng 5.

Baøi 3. Trong các tập hợp sau đây, tập nào là tập rỗng:

A = 
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C = 
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D = 
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Baøi 4. Tìm tất cả các tập con, các tập con gồm hai phần tử của các tập hợp sau:

A = 
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B = 
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Baøi 5. Trong các tập hợp sau, tập nào là tập con của tập nào?

a) A = 
[image: image104.wmf]{
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1,2,3
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B = 
[image: image105.wmf]{
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b) A = Tập các ước số tự nhiên của 6 ;
B = Tập các ước số tự nhiên của 12.

c) A = Tập các hình bình hành;

B = Tập các hình chữ nhật;


    C = Tập các hình thoi;


D = Tập các hình vuông.


d) A = Tập các tam giác cân;

B = Tập các tam giác đều;


    C = Tập các tam giác vuông;

D = Tập các tam giác vuông cân.

Baøi 6. Tìm A ( B, A ( B, A \ B, B \ A với:                                                                                                                                                                                                                               

a) A = {2, 4, 7, 8, 9, 12}, B = {2, 8, 9, 12}



b) A = {2, 4, 6, 9}, B = {1, 2, 3, 4}


c) A = 
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[image: image109.wmf]{

}

xRx

211

Î-=

.

d) A = Tập các ước số của 12, B = Tập các ước số của 18.

e) A = 
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, B = Tập các số nguyên tố có một chữ số.


f) A = 
[image: image111.wmf]{
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, B = 
[image: image112.wmf]{
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xZxxxx
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.


g) A = 
[image: image113.wmf]{
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, B = 
[image: image114.wmf]{
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Baøi 7. Tìm tất cả các tập hợp X sao cho:

a) {1, 2} ( X ( {1, 2, 3, 4, 5}.

b) {1, 2} ( X = {1, 2, 3, 4}.


c) X ( {1, 2, 3, 4}, X ( {0, 2, 4, 6, 8}
d) 

Baøi 8. Tìm các tập hợp A, B sao cho:

a) A(B = {0;1;2;3;4}, A\B = {–3; –2},  B\A = {6; 9; 10}.

b) A(B = {1;2;3}, A\B = {4; 5},  B\A = {6; 9}.
Baøi 9. Tìm A ( B, A ( B, A \ B, B \ A với:

a) A = [–4; 4], B = [1; 7]


b) A = [–4; –2], B = (3; 7]

c) A = [–4; –2], B = (3; 7)

d) A = (–(; –2], B = [3; +()


e) A = [3; +(), B = (0; 4)


f) A = (1; 4), B = (2; 6)

Baøi 10. Tìm A ( B ( C, A ( B ( C với:

a) A = [1; 4], B = (2; 6), C = (1; 2)
b) A = (–(; –2], B = [3; +(), C = (0; 4)

c) A = [0; 4], B = (1; 5), C = (−3; 1]
d) A = (−(; 2], B = [2; +(), C = (0; 3)

e) A = (−5; 1], B = [3; +(), C = (−(; −2)

Baøi 11. Chứng minh rằng:

a) Nếu A ( B thì A ( B = A.

b) Nếu A ( C và B ( C thì (A ( B) ( C.

c) Nếu A ( B = A ( B thì A = B

d) Nếu A ( B và A ( C thì A ( (B ( C).


[image: image115]
1. Số gần đúng

Trong đo đạc, tính toán ta thường chỉ nhận được các số gần đúng.

2. Sai số tuyệt đối

Nếu a là số gần đúng của số đúng 
[image: image116.wmf]a

 thì 
[image: image117.wmf]a

aa

D

=-

 đgl sai số tuyệt đối của số gần đúng a.
3. Độ chính xác của một số gần đúng

Nếu 
[image: image118.wmf]a

aad

D

=-£

 thì 
[image: image119.wmf]adaad

-££+

. Ta nói a là ssố gần đúng của 
[image: image120.wmf]a

 với độ chính xác d, và qui ước viết gọn là 
[image: image121.wmf]aad
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.

4. Sai số tương đối

Sai số tương đối của số gần đúng a là tỉ số giữa sai số tuyệt đối và 
[image: image122.wmf]a

, kí hiệu 
[image: image123.wmf]a
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( 
[image: image124.wmf]a

d

 càng nhỏ thì độ chính xác của phép đo đạc hoặc tính toán càng lớn.


( Ta thường viết 
[image: image125.wmf]a

d

 dưới dạng phần trăm.

5. Qui tròn số gần đúng

( Nếu chữ số ngay sau hàng qui tròn nhỏ hơn 5 thì ta chỉ việc thay thế chữ số đó và các chữ số bên phải nó bởi số 0.


( Nếu chữ số ngay sau hàng qui tròn lớn hơn hay bằng 5 thì ta thay thế chữ số đó và các chữ số bên phải nó bởi số 0 và cộng thêm một đơn vị vào chữ số ở hàng qui tròn.

Nhận xét: Khi thay số đúng bởi số qui tròn đến một hàng nào đó thì sai sô tuyệt đối của số qui tròn không vượt quá nửa đơn vị của hàng qui tròn. Như vậy, độ chính xác của số qui tròn bằng nửa đơn vị của hàng qui tròn.
6. Chữ số chắc

Cho số gần đúng a của số 
[image: image126.wmf]a

 với độ chính xác d. Trong số a, một chữ số đgl chữ số chắc (hay đáng tin) nếu d không vượt quá nửa đơn vị của hàng có chữ số đó.


Nhận xét: Tất cả các chữ số đứng bên trái chữ số chắc đều là chữ số chắc. Tất cả các chữ số đứng bên phải chữ số không chắc đều là chữ số không chắc. 

a)  


[image: image127]

[image: image128]
1. Định nghĩa

( Cho D ( R, D ( (. Hàm số f xác định trên D là một qui tắc đặt tương ứng mỗi số x ( D với một và chỉ một số y ( R.

 
( x đgl biến số (đối số), y đgl giá trị của hàm số f tại x. Kí hiệu: y = f(x).

( D đgl tập xác định của hàm số.


( T = 
[image: image129.wmf]{

}

yfxxD

()

=Î

đgl tập giá trị của hàm số.

2. Cách cho hàm số

( Cho bằng bảng

( Cho bằng biểu đồ
( Cho bằng công thức y = f(x).

Tập xác định của hàm số y = f(x) là tập hợp tất cả các số thực x sao cho biểu thức f(x) có nghĩa.

3. Đồ thị của hàm số

Đồ thị của hàm số y = f(x) xác định trên tập D là tập hợp tất cả các điểm 
[image: image130.wmf](

)

Mxfx

;()

 trên mặt phẳng toạ độ với mọi x ( D.


Chú ý: Ta thường gặp đồ thị của hàm số y = f(x) là một đường. Khi đó ta nói y = f(x) là phương trình của đường đó.
4. Sư biến thiên của hàm số

Cho hàm số f xác định trên K.


( Hàm số y = f(x) đồng biến (tăng) trên K nếu 
[image: image131.wmf]xxKxxfxfx
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( Hàm số y = f(x) nghịch biến (giảm) trên K nếu 
[image: image132.wmf]xxKxxfxfx
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5. Tính chẵn lẻ của hàm số

Cho hàm số y = f(x) có tập xác định D.


( Hàm số f đgl hàm số chẵn nếu với (x ( D thì –x ( D và f(–x) = f(x).


( Hàm số f đgl hàm số lẻ nếu với (x ( D thì –x ( D và f(–x) = –f(x).

Chú ý: 
+ Đồ thị của hàm số chẵn nhận trục tung làm trục đối xứng.




+ Đồ thị của hàm số lẻ nhận gốc toạ độ làm tâm đối xứng.
VẤN ĐỀ 1: Tìm tập xác định của hàm số

( Tìm tập xác định D của hàm số y = f(x) là tìm tất cả những giá trị của biến số x sao cho biểu thức f(x) có nghĩa:
D = 
[image: image133.wmf]{

}
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.


( Điều kiện xác định của một số hàm số thường gặp:

1) Hàm số y = 
[image: image134.wmf]Px
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:

Điều kiện xác định: Q(x) ( 0.

2) Hàm số y = 
[image: image135.wmf]Rx

()

:
Điều kiện xác định: R(x) ( 0.


Chú ý:
+ Đôi khi ta sử dụng phối hợp các điều kiện với nhau.




+ Điều kiện để hàm số xác định trên tập A là A ( D.




+ A.B ( 0 ( 
[image: image136.wmf]A
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Baøi 13. Tình giá trị của các hàm số sau tại các điểm đã chỉ ra:

a) 
[image: image137.wmf]fxx
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. Tính f(0), f(2), f(–2), f(3).



b) 
[image: image138.wmf]x
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. Tính f(2), f(0), f(3), f(–2).

c) 
[image: image139.wmf]fxxx
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. Tính f(2), f(–2), f(0), f(1).

d) 
[image: image140.wmf]khix
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. Tính f(–2), f(0), f(1), f(2) f(3).
Baøi 14. 
e) 
[image: image141.wmf]khix
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. Tính f(–2), f(–1), f(0), f(2), f(5).
Baøi 15. Tìm tập xác định của các hàm số sau:

a) 
[image: image142.wmf]x
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b) 
[image: image143.wmf]x
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c) 
[image: image144.wmf]y
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d) 
[image: image145.wmf]x
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e) 
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g) 
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h)  
[image: image149.wmf]x

y

xxx

2

21

(2)(43)

+

=

--+


i) 
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Baøi 16. Tìm tập xác định của các hàm số sau:

a) 
[image: image151.wmf]yx
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b) 
[image: image152.wmf]yx
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c) 
[image: image153.wmf]yxx
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d) 
[image: image154.wmf]yx
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e) 
[image: image155.wmf]y
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f) 
[image: image156.wmf]yxx
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g) 
[image: image157.wmf]x
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h) 
[image: image158.wmf]yx
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Baøi 17. Tìm a để hàm số xác định trên tập K đã chỉ ra:

a) 
[image: image160.wmf]x

y
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K = R.


ĐS: a > 11 

b) 
[image: image161.wmf]x
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K = R.


ĐS: –2 < a < 2

c) 
[image: image162.wmf]yxaxa
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; 
K = (0; +().

ĐS: a ( 1

d) 
[image: image163.wmf]xa
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K = (0; +().

ĐS: 
[image: image164.wmf]a
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e) 
[image: image165.wmf]xa
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K = (–1; 0).

ĐS: a ( 0 hoặc a ( 1

f) 
[image: image166.wmf]yxa

xa

1

26

=+-++

-

;
K = (–1; 0).
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e) 
[image: image167.wmf]yxa
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VẤN ĐỀ 2: Xét sự biến thiên của hàm số

Cho hàm số f xác định trên K.


(  y = f(x) đồng biến  trên K ( 
[image: image168.wmf]xxKxxfxfx
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(  y = f(x) nghịch biến trên K ( 
[image: image170.wmf]xxKxxfxfx
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Baøi 1. Xét sự biến thiên của các hàm số sau trên các khoảng đã chỉ ra:

a) 
[image: image172.wmf]yx
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; R.




b) 
[image: image173.wmf]yx
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c) 
[image: image174.wmf]yxx
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d) 
[image: image175.wmf]yxx
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e) 
[image: image176.wmf]y
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f) 
[image: image177.wmf]y
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Baøi 2. Với giá trị nào của m thì các hàm số sau đồng biến hoặc nghịch biến trên tập xác định (hoặc trên từng khoảng xác định):

a) 
[image: image178.wmf]ymx
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b) 
[image: image179.wmf]ymxm
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c) 
[image: image180.wmf]m
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d) 
[image: image181.wmf]m
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VẤN ĐỀ 3: Xét tính chẵn lẻ của hàm số

Để xét tính chẵn lẻ của hàm số y = f(x) ta tiến hành các bước như sau:


( Tìm tập xác định D của hàm số và xét xem D có là tập đối xứng hay không.


( Nếu D là tập đối xứng thì so sánh f(–x) với f(x) (x bất kì thuộc D).



+ Nếu f(–x) = f(x), (x ( D thì f là hàm số chẵn.



+ Nếu f(–x) = –f(x), (x ( D thì f là hàm số lẻ.


Chú ý: 
+ Tập đối xứng là tập thoả mãn điều kiện: Với (x ( D thì –x ( D.




+ Nếu (x ( D mà f(–x) ( ( f(x) thì f là hàm số không chẵn không lẻ.
Baøi 1. Xét tính chẵn lẻ của các hàm số sau:

a) 
[image: image182.wmf]yxx
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b) 
[image: image183.wmf]yxx
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c) 
[image: image184.wmf]yxx
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d) 
[image: image185.wmf]yxx
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e) 
[image: image186.wmf]yx
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f) 
[image: image187.wmf]yxx
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h) 
[image: image189.wmf]xx
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i) 
[image: image190.wmf]yxx
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[image: image191]
1. Hàm số bậc nhất   y = ax + b (a ( 0)

( Tập xác định: D = R.


( Sự biến thiên:
+ Khi a > 0, hàm số đồng biến trên R.





+ Khi a < 0, hàm số nghịch biến trên R.


( Đồ thị là đường thẳng có hệ số góc bằng a, cắt trục tung tại điểm B(0; b).


Chú ý: Cho hai đường thẳng (d): y = ax + b và (d(): y = a(x + b(:



+ (d) song song với (d() ( a = a( và b ( b(.



+ (d) trùng với (d() ( a = a( và b = b(.



+ (d) cắt (d() ( a ( a(.

2. Hàm số 
[image: image192.wmf]yaxb
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Chú ý: Để vẽ đồ thị của hàm số 
[image: image194.wmf]yaxb
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 ta có thể vẽ hai đường thẳng y = ax + b và   
y = –ax – b, rồi xoá đi hai phần đường thẳng nằm ở phía dưới trục hoành.
Baøi 1. Vẽ đồ thị của các hàm số sau:

a) 
[image: image195.wmf]yx
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b) 
[image: image196.wmf]yx
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c) 
[image: image197.wmf]x
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d) 
[image: image198.wmf]x
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Baøi 2. Tìm toạ độ giao điểm của các cặp đường thẳng sau:

a) 
[image: image199.wmf]yxyx
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b) 
[image: image200.wmf]yxyx
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c) 
[image: image201.wmf]yxyx
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d)  
[image: image202.wmf]xx
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Baøi 3. Trong mỗi trường hợp sau, tìm giá trị k để đồ thị của hàm số 
[image: image203.wmf]yxkx

2(1)
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:

a) Đi qua gốc tọa độ O 


b) Đi qua điểm M(–2 ; 3)

c) Song song với đường thẳng 
[image: image204.wmf]yx
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Baøi 4. Xác định a và b để đồ thị của hàm số 
[image: image205.wmf]yaxb
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:

a) Đi qua hai điểm A(–1; –20), B(3; 8).



b) Đi qua điểm M(4; –3) và song song với đường thẳng d: 
[image: image206.wmf]yx
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c) Cắt đường thẳng d1: 
[image: image207.wmf]yx
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 tại điểm có hoành độ bằng –2 và cắt đường thẳng d2: 
[image: image208.wmf]yx
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 tại điểm có tung độ bằng –2.


d) Song song với đường thẳng 
[image: image209.wmf]yx
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 và đi qua giao điểm của hai đường thẳng 
[image: image210.wmf]yx
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 và 
[image: image211.wmf]yx

35

=+

.
Baøi 5. Trong mỗi trường hợp sau, tìm các giá trị của m sao cho ba đường thẳng sau phân biệt và đồng qui:

a) 
[image: image212.wmf]yxyxymx
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b) 
[image: image213.wmf]yx ymx yxm
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c) 
[image: image214.wmf]yxyxymx
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d) 
[image: image215.wmf]ymxmyxyx
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e) 
[image: image216.wmf]yxyxymxm
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Baøi 6. Tìm điểm sao cho đường thẳng sau luôn đi qua dù m lấy bất cứ giá trị nào:

a) 
[image: image217.wmf]ymxm
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b) 
[image: image218.wmf]ymxx
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c) 
[image: image219.wmf]ymxm
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d) 
[image: image220.wmf]ymx
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e) 
[image: image221.wmf]ymx
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f) 
[image: image222.wmf]ymxm

(1)2

=--


Baøi 7. Với giá trị nào của m thì hàm số sau đồng biến? nghịch biến? 

a) 
[image: image223.wmf]ymxm
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b) 
[image: image224.wmf]ymxm
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c) 
[image: image225.wmf]ymxx
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d) 
[image: image226.wmf]ymx
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Baøi 8. Tìm các cặp đường thẳng song song trong các đường thẳng cho sau đây:

a) 
[image: image227.wmf]yx
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b) 
[image: image228.wmf]yx
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c) 
[image: image229.wmf]x
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d) 
[image: image230.wmf]yx
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e) 
[image: image231.wmf]xy
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f) 
[image: image232.wmf]yx
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Baøi 9. Với giá trị nào của m thì đồ thị của các cặp hàm số sau song song với nhau:

a) 
[image: image233.wmf]ymxmyx
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b) 
[image: image234.wmf]mmmm
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c) 
[image: image235.wmf]ymxymxm
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Baøi 10.  Vẽ đồ thị của các hàm số sau:

a) 
[image: image236.wmf]xkhix
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b) 
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c) 
[image: image238.wmf]yx
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d) 
[image: image239.wmf]yx
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e) 
[image: image240.wmf]yx
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f) 
[image: image241.wmf]yxx
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g) 
[image: image242.wmf]yxx
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h) 
[image: image243.wmf]yxxx
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[image: image244]

[image: image245.wmf]yaxbxc
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( Tập xác định: D = R


( Sự biến thiên:



[image: image246.png]>0
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[image: image247.png]




( Đồ thị là một parabol có đỉnh 
[image: image248.wmf]b
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, nhận đường thẳng 
[image: image249.wmf]b

x
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 làm trục đối xứng, hướng bề lõm lên trên khi a > 0, xuông dưới khi a < 0.


Chú ý: Để vẽ đường parabol ta có thể thực hiện các bước như sau:



– Xác định toạ độ đỉnh 
[image: image250.wmf]b
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– Xác định trục đối xứng 
[image: image251.wmf]b
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 và hướng bề lõm của parabol.



– Xác định một số điểm cụ thể của parabol (chẳng hạn, giao điểm của parabol với các trục toạ độ và các điểm đối xứng với chúng qua trục trục đối xứng).



– Căn cứ vào tính đối xứng, bề lõm và hình dáng parabol để vẽ parabol.

Baøi 1. Xét sự biến thiên và vẽ đồ thị của các hàm số sau:

a) 
[image: image252.wmf]yxx

2

2

=-



b) 
[image: image253.wmf]yxx
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c) 
[image: image254.wmf]yxx
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d) 
[image: image255.wmf]yxx
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e) 
[image: image256.wmf]yxx
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f) 
[image: image257.wmf]yxx
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Baøi 2. Tìm toạ độ giao điểm của các cặp đồ thị của các hàm số sau:

a) 
[image: image258.wmf]yxyxx

2

1;21

=-=--



b) 
[image: image259.wmf]yxyxx
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c) 
[image: image260.wmf]yxyxx
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d) 
[image: image261.wmf]yxxyxx
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e) 
[image: image262.wmf]yxxyxx
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f) 
[image: image263.wmf]yxxyxx
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Baøi 3. Xác định parabol (P) biết:

a) (P): 
[image: image264.wmf]yaxbx
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 đi qua điểm A(1; 0) và có trục đối xứng 
[image: image265.wmf]x
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b) (P): 
[image: image266.wmf]yaxbx
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 đi qua điểm A(–1; 9) và có trục đối xứng 
[image: image267.wmf]x
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c) (P): 
[image: image268.wmf]yaxbxc
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 đi qua điểm A(0; 5) và có đỉnh I(3; –4).


d) (P): 
[image: image269.wmf]yaxbxc

2
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 đi qua điểm A(2; –3) và có đỉnh I(1; –4).


e) (P): 
[image: image270.wmf]yaxbxc

2
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 đi qua các điểm A(1; 1), B(–1; –3), O(0; 0). 


f) (P): 
[image: image271.wmf]yxbxc

2
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 đi qua điểm A(1; 0) và đỉnh I có tung độ bằng –1.

Baøi 4. Chứng minh rằng với mọi m, đồ thị của mỗi hàm số sau luôn cắt trục hoành tại hai điểm phân biệt và đỉnh I của đồ thị luôn chạy trên một đường thẳng cố định:

a) 
[image: image272.wmf]m
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b) 
[image: image273.wmf]yxmxm
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Baøi 5. Vẽ đồ thị của hàm số 
[image: image274.wmf]yxx
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. Hãy sử dụng đồ thị để biện luận theo tham số m, số điểm chung của parabol 
[image: image275.wmf]yxx
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 và đường thẳng 
[image: image276.wmf]ym
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Baøi 6. Vẽ đồ thị của các hàm số sau:

a) 
[image: image277.wmf]yxx
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b) 
[image: image278.wmf](
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c) 
[image: image279.wmf]yxx
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d) 
[image: image280.wmf]xneáux

y

xxneáux

2

2

21

2231

ì

ï

--<

=

í

--³

ï

î


e) 
[image: image281.wmf]xneáux
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 f) 
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BÀI TẬP ÔN CHƯƠNG II
Bài 1. Tìm tập xác định của các hàm số sau: 

a) 
[image: image283.wmf]yx
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b) 
[image: image284.wmf]xx
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c) 
[image: image285.wmf]xx
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d) 
[image: image286.wmf]xx
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e) 
[image: image287.wmf]xx
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f) 
[image: image288.wmf]x
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Bài 2. Xét sự biến thiên của các hàm số sau:

a) 
[image: image289.wmf]yxx
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b) 
[image: image290.wmf]x
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c) 
[image: image291.wmf]y
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d) 
[image: image292.wmf]yx
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e) 
[image: image293.wmf]y
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f) 
[image: image294.wmf]x
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Bài 3. Xét tính chẵn lẻ của các hàm số sau:

a) 
[image: image295.wmf]xx
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b) 
[image: image296.wmf]yxx
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c) 
[image: image297.wmf]yxx+ x
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d) 
[image: image298.wmf]xx
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e) 
[image: image299.wmf]xx

y

x

3

2

1

=

+




f) 
[image: image300.wmf]yx
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Bài 4. Giả sử y = f(x) là hàm số xác định trên tập đối xứng D. Chứng minh rằng:

a) Hàm số 
[image: image301.wmf][

]

Fxfxfx

1

()()()

2

=+-

 là hàm số chẵn xác định trên D.

b) Hàm số 
[image: image302.wmf][

]
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 là hàm số lẻ xác định trên D.

c) Hàm số f(x) có thể phân tích thành tổng của một hàm số chẵn và một hàm số lẻ.
Bài 5. Cho hàm số 
[image: image303.wmf]yaxbxc
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 (P). Tìm a, b, c


( Tìm a, b, c thoả điều kiện được chỉ ra.



( Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (P) của hàm số vừa tìm được.



( Tìm m để đường thẳng d cắt (P) tại hai điểm phân biệt A và B. Xác định toạ độ trung điểm I của đoạn AB.


a) (P) có đỉnh 
[image: image304.wmf]S
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  và đi qua điểm A(1; 1); d: 
[image: image305.wmf]ymx
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b) (P) có đỉnh S(1; 1)  và đi qua điểm A(0; 2); d: 
[image: image306.wmf]yxm
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[image: image307]

[image: image308]
1. Phương trình một ẩn  f(x) = g(x) (1)

( x0 là một nghiệm của (1) nếu "f(x0) = g(x0)" là một mệnh đề đúng.


( Giải phương trình là tìm tất cả các nghiệm của phương trình đó.


( Khi giải phương trình ta thường tìm điều kiện xác định của phương trình. 


Chú ý: 



+ Khi tìm ĐKXĐ của phương trình, ta thường gặp các trường hợp sau:



– Nếu trong phương trình có chứa biểu thức 
[image: image309.wmf]Px

1

()

 thì cần điều kiện P(x) ( 0.



– Nếu trong phương trình có chứa biểu thức 
[image: image310.wmf]Px

()

 thì cần điều kiện P(x) ( 0.


+ Các nghiệm của phương trình f(x) = g(x) là hoành độ các giao điểm của đồ thị hai hàm số y = f(x) và y = g(x).
2. Phương trình tương đương, phương trình hệ quả

Cho hai phương trình f1(x) = g1(x)  (1)  có tập nghiệm S1 





và f2(x) = g2(x) (2) có tập nghiệm S2.


( (1) ( (2) khi và chỉ khi S1 = S2.


( (1) ( (2) khi và chỉ khi S1 ( S2.

3. Phép biến đổi tương đương

( Nếu một phép biến đổi phương trình mà không làm thay đổi điều kiện xác định của nó thì ta được một phương trình tương đương. Ta thường sử dụng các phép biến đổi sau:



– Cộng hai vế của phương trình với cùng một biểu thức.



– Nhân hai vế của phương trình với một biểu thức có giá trị khác 0.


( Khi bình phương hai vế của một phương trình, nói chung ta được một phương trình hệ quả. Khi đó ta phải kiểm tra lại để loại bỏ nghiệm ngoại lai.
Baøi 18. Tìm điều kiện xác định của mỗi phương trình và giải phương trình đó:

a) 
[image: image311.wmf]x
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b) 
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c) 
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d) 
[image: image314.wmf]x
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Baøi 19. Tìm điều kiện xác định của mỗi phương trình và giải phương trình đó:

a) 
[image: image315.wmf]xx
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b) 
[image: image316.wmf]xx
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c) 
[image: image317.wmf]xx
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d) 
[image: image318.wmf]xx
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e) 
[image: image319.wmf]x
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f) 
[image: image320.wmf]xxx
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Baøi 20. Tìm điều kiện xác định của mỗi phương trình và giải phương trình đó:

a) 
[image: image321.wmf]xxx
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b) 
[image: image322.wmf]xxx
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d) 
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Baøi 21. Tìm điều kiện xác định của mỗi phương trình và giải phương trình đó:

a) 
[image: image325.wmf]xx
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b) 
[image: image326.wmf]xx
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c) 
[image: image327.wmf]xx
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d) 
[image: image328.wmf]xx
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Baøi 22. Tìm điều kiện xác định của mỗi phương trình và giải phương trình đó:

a) 
[image: image329.wmf]xx
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b) 
[image: image330.wmf]xx
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c) 
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d) 
[image: image332.wmf]xx
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a) 

[image: image333]

[image: image334]

Chú ý: Khi a ( 0 thì (1) đgl phương trình bậc nhất một ẩn.
Bài 1. Giải và biện luận các phương trình sau theo tham số m:

a) 
[image: image335.wmf]mxmx
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b) 
[image: image336.wmf]mxmxm
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[image: image337.wmf]mxmmx
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d) 
[image: image338.wmf]mxmxm
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e) 
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f) 
[image: image340.wmf]mxmxm
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Bài 2. Giải và biện luận các phương trình sau theo các tham số a, b, c:

a) 
[image: image341.wmf]xaxb
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b) 
[image: image342.wmf]abxabbx
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c) 
[image: image343.wmf]xabxbcxb
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d) 
[image: image344.wmf]xbcxcaxab
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Bài 3. Trong các phương trình sau, tìm giá trị của tham số để phương trình:


i) Có nghiệm duy nhất

ii) Vô nghiệm

iii) Nghiệm đúng với mọi x ( R.

a) 
[image: image345.wmf]mxn
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b) 
[image: image346.wmf]mmxm
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c) 
[image: image347.wmf]mxxmxmx
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d) 
[image: image348.wmf]mmxxm
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[image: image349]
1. Cách giải


[image: image350]

Chú ý: 
– Nếu a + b + c = 0 thì (1) có hai nghiệm là x = 1 và x = 
[image: image351.wmf]c

a

.




– Nếu a – b + c = 0 thì (1) có hai nghiệm là x = –1 và x = 
[image: image352.wmf]c
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– Nếu b chẵn thì ta có thể dùng công thức thu gọn với 
[image: image353.wmf]b
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2. Định lí Vi–et

Hai số 
[image: image354.wmf]xx
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 là các nghiệm của phương trình bậc hai 
[image: image355.wmf]axbxc
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 khi và chỉ khi chúng thoả mãn các hệ thức  
[image: image356.wmf]b
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[image: image357.wmf]c
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VẤN ĐỀ 1: Giải và biện luận phương trình 
[image: image358.wmf]axbxc
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Để giải và biện luận phương trình 
[image: image359.wmf]axbxc
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 ta cần xét các trường hợp có thể xảy ra của hệ số a:



– Nếu a = 0 thì trở về giải và biện luận phương trình 
[image: image360.wmf]bxc
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– Nếu a ( 0 thì mới xét các trường hợp của ( như trên.
Bài 1. Giải và biện luận các phương trình sau:

a) 
[image: image361.wmf]xxm
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b) 
[image: image362.wmf]xxm
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c) 
[image: image363.wmf]xmxm
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d) 
[image: image364.wmf]mxmxm
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e) 
[image: image365.wmf]mxmx
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f) 
[image: image366.wmf]mxmxm
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Bài 2. Cho biết một nghiệm của phương trình. Tìm nghiệm còn lại:

a) 
[image: image367.wmf]xmxmx
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b) 
[image: image368.wmf]xmxmx
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c) 
[image: image369.wmf]mxmxmx
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d) 
[image: image370.wmf]xmxmmx
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a) 
VẤN ĐỀ 2: Dấu của nghiệm số của phương trình 
[image: image371.wmf]axbxca
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  (1)

( (1) có hai nghiệm trái dấu ( P < 0

( (1) có hai nghiệm cùng dấu ( 
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( (1) có hai nghiệm dương ( 
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( (1) có hai nghiệm âm ( 
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Chú ý: Trong các trường hợp trên nếu yêu cầu hai nghiệm phân biệt thì ( > 0.

Bài 1. Xác định m để phương trình:


i) có hai nghiệm trái dấu

ii) có hai nghiệm âm phân biệt



iii) có hai nghiệm dương phân biệt


a) 
[image: image375.wmf]xxm
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[image: image378.wmf]mxmxm
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VẤN ĐỀ 3: Một số bài tập áp dụng định lí Vi–et
1. Biểu thức đối xứng của các nghiệm số

Ta sử dụng công thức 
[image: image383.wmf]bc
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 để biểu diễn các biểu thức đối xứng của các nghiệm x1, x2 theo S và P.


Ví dụ:
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2. Hệ thức của các nghiệm độc lập đối với tham số

Để tìm hệ thức của các nghiệm độc lập đối với tham số ta tìm:
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(S, P có chứa tham số m).


Khử tham số m giữa S và P ta tìm được hệ thức giữa x1 và x2.
3. Lập phương trình bậc hai

Nếu phương trình bậc hai có các nghiệm u và v thì phương trình bậc hai có dạng:






[image: image387.wmf]xSxP
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trong đó S = u + v, P = uv.
Bài 1. Gọi x1, x2 là các nghiệm của phương trình. Không giải phương trình, hãy tính:

A = 
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Bài 2. Cho phương trình: 
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   (*). Xác định m để:

a) (*) có hai nghiệm phân biệt.


b) (*) có một nghiệm bằng 2. Tính nghiệm kia.


c) Tổng bình phương các nghiệm bằng 2. 
Bài 3. Cho phương trình: 
[image: image400.wmf]xmxm
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  (*).

a) Tìm m để (*) có hai nghiệm x1, x2.


b) Tìm hệ thức giữa x1, x2 độc lập đối với m.


c) Tính theo m, biểu thức A = 
[image: image401.wmf]xx
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d) Tìm m để (*) có một nghiệm gấp 3 lần nghiệm kia.


e) Lập phương trình bậc hai có các nghiệm là 
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HD:  a) 
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c) A = 
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Bài 4. Cho phương trình: 
[image: image408.wmf]xmxmm
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  (*). 

a) Tìm m để (*) có nghiệm x = 0. Tính nghiệm còn lại.


b) Khi (*) có hai nghiệm x1, x2 . Tìm hệ thức giữa x1, x2  độc lập đối với m.


c) Tìm m để (*) có hai nghiệm x1, x2  thoả: 
[image: image409.wmf]xx
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HD:   a) m = 3; m = 4
b) 
[image: image410.wmf]xxxxxx
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c) m = –1; m = 2.
Bài 5. Cho phương trình: 
[image: image411.wmf]xmmxm
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a) Tìm m để phương trình có một nghiệm bằng bình phương nghiệm kia.


b) Tìm m để phương trình có một nghiệm bằng 1. Tính nghiệm còn lại.


HD:  a) m = 0; m = 1
b) 
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Bài 6. (nâng cao) Cho phương trình: 
[image: image413.wmf]xxx
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 (( là tham số).

a) Chứng minh phương trình có nghiệm với mọi (.


b) Tìm ( để tổng bình phương các nghiệm của phương trình đạt GTLN, GTNN.
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1. Định nghĩa và tính chất 

( 
[image: image415.wmf]AkhiA

A

AkhiA

0

0

ì

³

=

í

-<

î



( 
[image: image416.wmf]AA

0,

³"



( 
[image: image417.wmf]ABAB

..

=





( 
[image: image418.wmf]AA

2

2

=



( 
[image: image419.wmf]ABABAB

.0

+=+Û³



(  
[image: image420.wmf]ABABAB

.0

-=+Û£



( 
[image: image421.wmf]ABABAB

.0

+=-Û£



( 
[image: image422.wmf]ABABAB

.0

-=-Û³


2. Cách giải

Để giải phương trình chứa ẩn trong dấu GTTĐ ta tìm cách để khử dấu GTTĐ, bằng cách:



– Dùng định nghĩa hoặc tính chất của GTTĐ.



– Bình phương hai vế.



– Đặt ẩn phụ.
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( Dạng 2:
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( Dạng 3: 

[image: image429.wmf]afxbgxhx
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Đối với phương trình có dạng này ta thường dùng phương pháp khoảng để giải.
Bài 1. Giải các phương trình sau:

a) 
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Bài 2. Giải các phương trình sau:

a) 
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Bài 3. Giải các phương trình sau:

a) 
[image: image445.wmf]xxx
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[image: image446.wmf]xxx

2

25170

---+=


c) 
[image: image447.wmf]xxx

2

25150

----=



d) 
[image: image448.wmf]xxx

2

4320

+++=



e) 
[image: image449.wmf]xxx

2

442110

----=


f) 
[image: image450.wmf]xxx
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Bài 4. Giải và biện luận các phương trình sau:

a) 
[image: image451.wmf]mx
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Bài 5. Tìm các giá trị của tham số m sao cho phương trình sau có nghiệm duy nhất:

a) 
[image: image457.wmf]mxx
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b) 


a) 

[image: image458]
Cách giải:  Để giải phương trình chứa ẩn dưới dấu căn ta tìm cách để khử dấu căn, bằng cách:



– Nâng luỹ thừa hai vế.



– Đặt ẩn phụ.

Chú ý: Khi thực hiện các phép biến đổi cần chú ý điều kiện để các căn được xác định.
Dạng 1:
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Dạng 4:
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( Đưa phương trình trên về hệ phương trình với hai ẩn là u và v.
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Bài 1. Giải các phương trình sau:

a) 
[image: image468.wmf]xx
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Bài 2. Giải các phương trình sau:
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Bài 3. Giải các phương trình sau:

a) 
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Bài 4. Giải các phương trình sau:

a) 
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Bài 5. Giải các phương trình sau:
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[image: image502]
Cách giải:  Khi giải phương trình chứa ẩn ở mẫu thức, ta phải chú ý đến điều kiện xác định của phương trình (mẫu thức khác 0).
Bài 1. Giải các phương trình sau:

a) 
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Bài 2. Giải và biện luận các phương trình sau:

a) 
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[image: image515]
1. Cách giải:  
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2. Số nghiệm của phương trình trùng phương

Để xác định số nghiệm của (1) ta dựa vào số nghiệm của (2) và dấu của chúng.


( (1) vô nghiệm
( 
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( (1) có 1 nghiệm ( 
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( (1) có 2 nghiệm ( 
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( (1) có 3 nghiệm ( 
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( (1) có 4 nghiệm ( 
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3. Một số dạng khác về phương trình bậc bốn

( Dạng 1:
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(phương trình đối xứng)


– Vì x = 0 không là nghiệm nên chia hai vế của phương trình cho 
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Bài 1. Giải các phương trình sau:

a) 
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f) 
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Bài 2. Tìm m để phương trình:


i) Vô nghiệm


ii) Có 1 nghiệm

iii) Có 2 nghiệm




iv) Có 3 nghiệm

v) Có 4 nghiệm


a) 
[image: image541.wmf]xmxm

422

(12)10

+-+-=




b) 
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c) 
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Bài 3. Giải các phương trình sau:

a) 
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b) 
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f) 
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g) 
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Bài 4. Giải các phương trình sau:

a) 

[image: image551]
1. Hệ phương trình bậc nhất hai ẩn
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Giải và biện luận:


– Tính các định thức:

[image: image553.wmf]ab
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[image: image556]

Chú ý: Để giải hệ phương trình bậc nhất hai ẩn ta có thể dùng các cách giải đã biết như: 
phương pháp thế, phương pháp cộng đại số.
2. Hệ phương trình bậc nhất nhiều ẩn

Nguyên tắc chung để giải các hệ phương trình nhiều ẩn là khử bớt ẩn để đưa về các phương trình hay hệ phương trình có số ẩn ít hơn. Để khử bớt ẩn, ta cũng có thể dùng các phương pháp cộng đại số, phương pháp thế như đối với hệ phương trình bậc nhất hai ẩn.

Baøi 23. Giải các hệ phương trình sau:

a) 
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Baøi 24. Giải các hệ phương trình sau:

a) 
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c) 
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d) 
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Baøi 25. Giải và biện luận các hệ phương trình sau:

a) 
[image: image569.wmf]mxmym

xmy

(1)1

22

ì

+-=+

í

+=

î



b) 
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Baøi 26. Trong các hệ phương trình sau hãy:


i) Giải và biện luận.
ii) Tìm m ( Z để hệ có nghiệm duy nhất là nghiệm nguyên.


a) 
[image: image575.wmf]mxym
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Baøi 27. Trong các hệ phương trình sau hãy:


i) Giải và biện luận.




ii) Khi hệ có nghiệm (x; y), tìm hệ thức giữa x, y độc lập đối với m.

a) 
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Baøi 28. Giải và biện luận các hệ phương trình sau:

a) 
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Baøi 29. Giải các hệ phương trình sau:

a) 
[image: image587.wmf]xyz
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[image: image590]
1. Hệ gồm 1 phương trình bậc nhất và 1 phương trình bậc hai

( Từ phương trình bậc nhất rút một ẩn theo ẩn kia.


( Thế vào phương trình bậc hai để đưa về phương trình bậc hai một ẩn.


( Số nghiệm của hệ tuỳ theo số nghiệm của phương trình bậc hai này.

2. Hệ đối xứng loại 1

Hệ có dạng:
(I) 
[image: image591.wmf]fxy
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(với f(x, y) = f(y, x) và g(x, y) = g(y, x)).


(Có nghĩa là khi ta hoán vị giữa x và y thì f(x, y) và g(x, y) không thay đổi).


( Đặt S = x + y, P = xy.


( Đưa hệ phương trình (I) về hệ (II) với các ẩn là S và P.


( Giải hệ (II) ta tìm được S và P.


( Tìm nghiệm (x, y) bằng cách giải phương trình: 
[image: image592.wmf]XSXP
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3. Hệ đối xứng loại 2

Hệ có dạng:
(I) 
[image: image593.wmf]fxy
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(Có nghĩa là khi hoán vị giữa x và y thì (1) biến thành (2) và ngược lại).


( Trừ (1) và (2) vế theo vế ta được:





(I) ( 
[image: image594.wmf]fxyfyx
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( Biến đổi (3) về phương trình tích:






(3) ( 
[image: image595.wmf]xygxy
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( Như vậy, 
(I) ( 
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( Giải các hệ trên ta tìm được nghiệm của hệ (I).

4. Hệ đẳng cấp bậc hai

Hệ có dạng:
(I) 
[image: image598.wmf]axbxycyd
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( Giải hệ khi x = 0 (hoặc y = 0).


( Khi x ( 0, đặt 
[image: image599.wmf]ykx

=

. Thế vào hệ (I) ta được hệ theo k và x. Khử x ta tìm được phương trình bậc hai theo k. Giải phương trình này ta tìm được k, từ đó tìm được (x; y).


Chú ý: 
– Ngoài các cách giải thông thường ta còn sử dụng phương pháp hàm số để 

giải (sẽ học ở lớp 12).




– Với các hệ phương trình đối xứng, nếu hệ có nghiệm 
[image: image600.wmf]xy
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 thì 
[image: image601.wmf]yx
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cũng là nghiệm của hệ. Do đó nếu hệ có nghiệm duy nhất thì 
[image: image602.wmf]xy
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.
Bài 1. Giải các hệ phương trình sau:

a) 
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b) 
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Bài 2. Giải và biện luận các hệ phương trình sau:

a) 
[image: image612.wmf]xy
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Bài 3. Giải các hệ phương trình sau:

a) 
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Bài 4. Giải và biện luận các hệ phương trình sau:

a) 
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Bài 5. Giải các hệ phương trình sau:

a) 
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e) 
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Bài 6. Giải và biện luận các hệ phương trình sau:

a) 
[image: image630.wmf]xxmy
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Bài 7. Giải các hệ phương trình sau:

a) 
[image: image633.wmf]xxyy
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Bài 8. Giải và biện luận các hệ phương trình sau:

a) 
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Bài 9. Giải các hệ phương trình sau:

a) 
BÀI TẬP ÔN CHƯƠNG III

Bài 1. Giải và biện luận các phương trình sau:

a) 
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Bài 2. Tìm m để các phương trình sau có nghiệm:

a) 
[image: image646.wmf]xmxm
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Bài 3. Giải và biện luận các phương trình sau:

a) 
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Bài 4. Tìm m để phương trình có một nghiệm x0. Tính nghiệm còn lại:

a) 
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b) 
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Bài 5. Trong các phương trình sau, tìm m để:


i) PT có hai nghiệm trái dấu






ii) PT có hai nghiệm âm phân biệt



iii) PT có hai nghiệm dương phân biệt 




iv) PT có hai nghiệm phân biệt 
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Bài 6. Trong các phương trình sau, hãy:


i) Giải và biện luận phương trình.



ii) Khi phương trình có hai nghiệm 
[image: image665.wmf]xx
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[image: image670.wmf]xmxm
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Bài 7. Giải các phương trình sau:

a) 
[image: image671.wmf]xx
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b) 
[image: image672.wmf]xx
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c) 
[image: image673.wmf]xx
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d) 
[image: image674.wmf]xxx
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e) 
[image: image675.wmf]xxx
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[image: image677.wmf]xxx
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h) 
[image: image678.wmf]xx
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Bài 8. Giải các phương trình sau:

a) 
[image: image679.wmf]xx
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b) 
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c) 
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e) 
[image: image683.wmf]xxx
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f) 
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g) 
[image: image685.wmf]xxx
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[image: image686.wmf]8
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Bài 9. Giải các phương trình sau:

a) 
[image: image687.wmf]xxxx
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b) 
[image: image688.wmf]x
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c) 
[image: image689.wmf]xxxx

4

22

112

--++-=


d) 
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e) 
[image: image691.wmf]xxxx
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f) 
[image: image692.wmf]xxxx
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g) 
[image: image693.wmf]xxxx
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h) 
[image: image694.wmf]xxxx
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Bài 10. Trong các hệ phương trình sau:


i) Tìm số nguyên m để hệ có nghiệm duy nhất là nghiệm nguyên.



ii) Khi hệ có nghiệm (x, y) , tìm hệ thức giữa x, y độc lập với m.


a) 
[image: image695.wmf]mxym
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Bài 11. Giải các hệ phương trình sau:

a) 
[image: image699.wmf]xxyy
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b) 
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Bài 12. Giải các hệ phương trình sau:

a) 
[image: image705.wmf]xy
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b) 
[image: image706.wmf](
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c) 
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[image: image708.wmf]xy

xy

xy

xy

22

2

3

11

1

()(1)6

ì

+=

ï

ï

++

í

ï

++=

ï

î



e) 
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Bài 13. Giải các hệ phương trình sau:

a) 
[image: image711.wmf]xxy
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PHẦN HÌNH HỌC

 SHAPE  \* MERGEFORMAT 



 SHAPE  \* MERGEFORMAT 



1. Các định nghĩa

( Vectơ là một đoạn thẳng có hướng. Kí hiệu vectơ có điểm đầu A, điểm cuối B là 
[image: image719.wmf]AB

uuur

.


( Giá của vectơ là đường thẳng chứa vectơ đó.


( Độ dài của vectơ là khoảng cách giữa điểm đầu và điểm cuối của vectơ, kí hiệu 
[image: image720.wmf]AB

uuur

.


( Vectơ – không là vectơ có điểm đầu và điểm cuối trùng nhau, kí hiệu 
[image: image721.wmf]0

r

.


( Hai vectơ đgl cùng phương nếu giá của chúng song song hoặc trùng nhau.


( Hai vectơ cùng phương có thể cùng hướng hoặc ngược hướng.


( Hai vectơ đgl bằng nhau nếu chúng cùng hướng và có cùng độ dài.


Chú ý: 
+ Ta còn sử dụng kí hiệu 
[image: image722.wmf]ab

,,...

r

r

 để biểu diễn vectơ.




+ Qui ước: Vectơ 
[image: image723.wmf]0

r

 cùng phương, cùng hướng với mọi vectơ. 





       Mọi vectơ 
[image: image724.wmf]0

r

 đều bằng nhau.
2. Các phép toán trên vectơ


a) Tổng của hai vectơ

( Qui tắc ba điểm: Với ba điểm A, B, C tuỳ ý, ta có: 
[image: image725.wmf]ABBCAC

+=

uuuruuuruuur

.


( Qui tắc hình bình hành: Với ABCD là hình bình hành, ta có: 
[image: image726.wmf]ABADAC

+=

uuuruuuruuur

.


( Tính chất:

[image: image727.wmf]abba

+=+

rr

rr

;


[image: image728.wmf](

)

(

)

abcabc

++=++

rr

rrrr

;

[image: image729.wmf]aa

0

+=

r
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b) Hiệu của hai vectơ

( Vectơ đối của 
[image: image730.wmf]a

r

 là vectơ 
[image: image731.wmf]b

r

 sao cho 
[image: image732.wmf]ab

0

+=

rr

r

. Kí hiệu vectơ đối của 
[image: image733.wmf]a

r

 là 
[image: image734.wmf]a

-

r

.


( Vectơ đối của 
[image: image735.wmf]0

r

 là 
[image: image736.wmf]0

r

.


( 
[image: image737.wmf](

)

abab
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rr

.


( Qui tắc ba điểm: Với ba điểm O, A, B tuỳ ý, ta có: 
[image: image738.wmf]OBOAAB

-=

uuuruuuruuur

.


c) Tích của một vectơ với một số

( Cho vectơ 
[image: image739.wmf]a

r

 và số k ( R. 
[image: image740.wmf]ka

r

 là một vectơ được xác định như sau:



+ 
[image: image741.wmf]ka

r

 cùng hướng với 
[image: image742.wmf]a

r

 nếu k ( 0, 
[image: image743.wmf]ka

r

 ngược hướng với 
[image: image744.wmf]a

r

 nếu k < 0.


+ 
[image: image745.wmf]kaka

.
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.


( Tính chất:

[image: image746.wmf](

)

kabkakb
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;

[image: image747.wmf]klakala
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[image: image748.wmf](
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[image: image749.wmf]ka
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r
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 ( k = 0 hoặc 
[image: image750.wmf]a

0

=

r

r

.


( Điều kiện để hai vectơ cùng phương: 
[image: image751.wmf](

)

avaøbacuøngphöôngkRbka
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rrr

rrr



( Điều kiện ba điểm thẳng hàng: 
A, B, C thẳng hàng ( (k ( 0: 
[image: image752.wmf]ABkAC

=

uuuruuur

.


( Biểu thị một vectơ theo hai vectơ không cùng phương: Cho hai vectơ không cùng phương 
[image: image753.wmf]ab

,

r

r

 và 
[image: image754.wmf]x

r

 tuỳ ý. Khi đó (! m, n ( R: 
[image: image755.wmf]xmanb

=+

r

rr

.


Chú ý:

( Hệ thức trung điểm đoạn thẳng: 



M là trung điểm của đoạn thẳng AB ( 
[image: image756.wmf]MAMB

0
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uuuruuur

r

 ( 
[image: image757.wmf]OAOBOM

2
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uuuruuuruuur

 (O tuỳ ý).


( Hệ thức trọng tâm tam giác: 



G là trọng tâm (ABC ( 
[image: image758.wmf]GAGBGC

0

++=

uuuruuuruuur

r

 ( 
[image: image759.wmf]OAOBOCOG

3

++=

uuuruuuruuuruuur

 (O tuỳ ý).

VẤN ĐỀ 1: Khái niệm vectơ

Baøi 30. Cho tứ giác ABCD.  Có thể xác định được bao nhiêu vectơ (khác 
[image: image760.wmf]0

r

) có điểm đầu và điểm cuối là các điểm A, B, C, D ?

Baøi 31. Cho (ABC có A(, B(, C( lần lượt là trung điểm của các cạnh BC, CA, AB.


a) Chứng minh: 
[image: image761.wmf]BCCAAB

¢¢¢¢

==

uuuuruuuruuuur

.


b) Tìm các vectơ bằng 
[image: image762.wmf]BCCA

,

¢¢¢¢

uuuuruuuur

.

Baøi 32. Cho tứ giác ABCD. Gọi M, N, P, Q lần lượt là trung điểm của các cạnh AB, CD, AD, BC. Chứng minh: 
[image: image763.wmf]MPQNMQPN

;

==

uuuruuuruuuruuur

.

Baøi 33. Cho hình bình hành ABCD có O là giao điểm của hai đường chéo. Chứng minh:


a) 
[image: image764.wmf]ACBAADABADAC

;

-=+=

uuuruuruuuruuuruuur

.


b) Nếu 
[image: image765.wmf]ABADCBCD

+=-

uuuruuuruuuruuur

 thì ABCD là hình chữ nhật.

Baøi 34. Cho hai véc tơ 
[image: image766.wmf]ab

,

r

r

. Trong trường hợp nào thì đẳng thức sau đúng: 
[image: image767.wmf]abab

+=-

rr

rr

.

Baøi 35. Cho (ABC đều cạnh a. Tính 
[image: image768.wmf]ABACABAC

;

+-

uuuruuuruuuruuur

.

Baøi 36. Cho hình vuông ABCD cạnh a. Tính 
[image: image769.wmf]ABACAD

++

uuuruuuruuur

.

Baøi 37. Cho (ABC đều cạnh a, trực tâm H. Tính độ dài của các vectơ 
[image: image770.wmf]HAHBHC

,,

uuuruuuruuur

. 

Baøi 38. Cho hình vuông ABCD cạnh a, tâm O. Tính độ dài của các vectơ 
[image: image771.wmf]ABAD

+

uuuruuur

, 
[image: image772.wmf]ABAC

+

uuuruuur

, 
[image: image773.wmf]ABAD

-

uuuruuur

.


a) 

VẤN ĐỀ 2: Chứng minh đẳng thức vectơ – Phân tích vectơ


Để chứng minh một đẳng thức vectơ hoặc phân tích một vectơ theo hai vectơ không cùng phương, ta thường sử dụng:



– Qui tắc ba điểm để phân tích các vectơ.



– Các hệ thức thường dùng như: hệ thức trung điểm, hệ thức trọng tâm tam giác.



– Tính chất của các hình.

Baøi 1. Cho 6 điểm A, B, C, D, E, F. Chứng minh: 


a) 
[image: image774.wmf]ABDCACDB
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b) 
[image: image775.wmf]ADBECFAEBFCD

++=++

uuuruuuruuuruuuruuuruuur

.

Baøi 2. Cho 4 điểm A, B, C, D. Gọi I, J lần lượt là trung điểm của AB và CD. Chứng minh:


a) Nếu 
[image: image776.wmf]ABCD

=

uuuruuur

 thì 
[image: image777.wmf]ACBD

=

uuuruuur



b) 
[image: image778.wmf]ACBDADBCIJ

2

+=+=

uuuruuuruuuruuuruur

.


c) Gọi G là trung điểm của IJ. Chứng minh: 
[image: image779.wmf]GAGBGCGD

0

+++=

uuuruuuruuuruuur

r

.


d) Gọi P, Q lần lượt là trung điểm của AC và BD; M, N lần lượt là trung điểm của AD và BC . Chứng minh các đoạn thẳng IJ, PQ, MN có chung trung điểm.

Baøi 3. Cho 4 điểm A, B, C, D. Gọi I, J lần lượt là trung điểm của BC và CD. Chứng minh:  
[image: image780.wmf]ABAIJADADB

2()3
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uuuruuruuruuuruuur

.

Baøi 4. Cho (ABC. Bên ngoài tam giác vẽ các hình bình hành ABIJ, BCPQ, CARS. Chứng minh: 
[image: image781.wmf]RJIQPS

0
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r

.

Baøi 5. Cho tam giác ABC, có AM là trung tuyến. I là trung điểm của AM.


a) Chứng minh: 
[image: image782.wmf]IAIBIC

20
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uuruuruurr

.


b) Với điểm O bất kỳ, chứng minh: 
[image: image783.wmf]OAOBOCOI

24

++=

uuuruuuruuuruur

.

Baøi 6. Cho (ABC có M là trung điểm của BC, G là trọng tâm, H là trực tâm, O là tâm đường tròn ngoại tiếp. Chứng minh:


a) 
[image: image784.wmf]AHOM

2
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uuuruuur



b) 
[image: image785.wmf]HAHBHCHO

2
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uuuruuuruuuruuur


c) 
[image: image786.wmf]OAOBOCOH
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uuuruuuruuuruuur

.

Baøi 7. Cho hai tam giác ABC và A(B(C( lần lượt có các trọng tâm là G và G(. 


a) Chứng minh 
[image: image787.wmf]AABBCCGG

3
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uuuruuuruuuuruuuur

.


b) Từ đó suy ra điều kiện cần và đủ để hai tam giác có cùng trọng tâm.

Baøi 8. Cho tam giác ABC. Gọi M là điểm trên cạnh BC sao cho MB = 2MC. Chứng minh: 
[image: image788.wmf]AMABAC
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33
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uuuruuuruuur

.

Baøi 9. Cho tam giác ABC. Gọi M là trung điểm của AB, D là trung điểm của BC, N là điểm thuộc AC sao cho 
[image: image789.wmf]CNNA

2
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uuuruuur

. K là trung điểm của MN. Chứng minh:


a) 
[image: image790.wmf]AKABAC
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b) 
[image: image791.wmf]KDABAC

11
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uuuruuuruuur

.

Baøi 10. Cho hình thang OABC. M, N lần lượt là trung điểm của OB và OC. Chứng minh rằng:


a) 
[image: image792.wmf]AMOBOA

1

2
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b) 
[image: image793.wmf]BNOCOB
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c) 
[image: image794.wmf](

)

MNOCOB
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.

Baøi 11. Cho (ABC. Gọi M, N lần lượt là trung điểm của AB, AC. Chứng minh rằng:


a) 
[image: image795.wmf]ABCMBN
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c) 
[image: image796.wmf]ACCMBN
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c) 
[image: image797.wmf]MNBNCM
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.

Baøi 12. Cho (ABC có trọng tâm G. Gọi H là điểm đối xứng của B qua G.


a) Chứng minh: 
[image: image798.wmf]AHACAB
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 và 
[image: image799.wmf](

)

CHABAC
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.


b) Gọi M là trung điểm của BC. Chứng minh: 
[image: image800.wmf]MHACAB
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.

Baøi 13. Cho hình bình hành ABCD, đặt 
[image: image801.wmf]ABaADb

,
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r

. Gọi I là trung điểm của CD, G là trọng tâm của tam giác BCI. Phân tích các vectơ 
[image: image802.wmf]BIAG

,

uuruuur

 theo 
[image: image803.wmf]ab

,

r

r

.

Baøi 14. Cho lục giác đều ABCDEF. Phân tích các vectơ 
[image: image804.wmf]BCvaøBD
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 theo các vectơ 
[image: image805.wmf]ABvaøAF

uuuruuur

.

Baøi 15. Cho hình thang OABC, AM là trung tuyến của tam giác ABC. Hãy phân tích vectơ 
[image: image806.wmf]AM
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 theo các vectơ 
[image: image807.wmf]OAOBOC

,,

uuuruuuruuur

.

Baøi 16. Cho (ABC. Trên các đường thẳng BC, AC, AB lần lượt lấy các điểm M, N, P sao cho 
[image: image808.wmf]MBMCNACNPAPB
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r

.


a) Tính 
[image: image809.wmf]PMPN

,
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 theo 
[image: image810.wmf]ABAC

,

uuuruuur



b) Chứng minh: M, N, P thẳng hàng.

Baøi 17. Cho (ABC. Gọi A1, B1, C1 lần lượt là trung điểm của BC, CA, AB.


a) Chứng minh: 
[image: image811.wmf]AABBCC
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b) Đặt 
[image: image812.wmf]BBuCCv
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,
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. Tính 
[image: image813.wmf]BCCAAB
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 theo 
[image: image814.wmf]uvaøv

rr

.

Baøi 18. Cho (ABC. Gọi I là điểm trên cạnh BC sao cho 2CI = 3BI. Gọi F là điểm trên cạnh BC kéo dài sao cho 5FB = 2FC.


a) Tính 
[image: image815.wmf]AIAFtheoABvaøAC

,

uuruuuruuuruuur

.


b) Gọi G là trọng tâm (ABC. Tính 
[image: image816.wmf]AGtheoAIvaøAF

uuuruuruuur

.

Baøi 19. Cho (ABC có trọng tâm G. Gọi H là điểm đối xứng của G qua B.


a) Chứng minh: 
[image: image817.wmf]HAHBHC

50

-+=
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r

.


b) Đặt 
[image: image818.wmf]AGaAHb

,
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. Tính 
[image: image819.wmf]ABAC

,
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 theo 
[image: image820.wmf]avaøb

r

r

.

VẤN ĐỀ 3: Xác định một điểm thoả mãn đẳng thức vectơ


Để xác định một điểm M ta cần phải chỉ rõ vị trí của điểm đó đối với hình vẽ. Thông thường ta biến đổi đẳng thức vectơ đã cho về dạng 
[image: image821.wmf]OMa
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, trong đó O và 
[image: image822.wmf]a

r

 đã được xác định. Ta thường sử dụng các tính chất về:



– Điểm chia đoạn thẳng theo tỉ số k.



– Hình bình hành.



– Trung điểm của đoạn thẳng.



– Trọng tâm tam giác, …

Baøi 1.  Cho (ABC . Hãy xác định điểm M thoả mãn điều kiện: 
[image: image823.wmf]MAMBMC
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.

Baøi 2.  Cho đoạn thẳng AB có trung điểm I . M là điểm tuỳ ý không nằm trên đường thẳng AB . Trên MI kéo dài, lấy 1 điểm N sao cho IN = MI.


a) Chứng minh: 
[image: image824.wmf]BNBAMB
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.


b) Tìm các điểm D, C sao cho: 
[image: image825.wmf]NANINDNMBNNC

;
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.



Baøi 3.  Cho hình bình hành ABCD.


a) Chứng minh rằng: 
[image: image826.wmf]ABACADAC

2
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.


b) Xác định điểm M thoả mãn điều kiện: 
[image: image827.wmf]AMABACAD

3
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uuuruuuruuuruuur

.



Baøi 4. Cho tứ giác ABCD . Gọi M, N lần lượt là trung điểm của AD, BC. 


a) Chứng minh: 
[image: image828.wmf]MNABDC

1
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.


b) Xác định điểm O sao cho: 
[image: image829.wmf]OAOBOCOD
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.

Baøi 5. Cho 4 điểm A, B, C, D. Gọi M và N lần lượt là trung điểm của AB, CD, O là trung điểm của MN. Chứng minh rằng với điểm S bất kì, ta có: 
[image: image830.wmf]SASBSCSDSO

4
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uuruuruuruuuruuur

.

Baøi 6. Cho (ABC. Hãy xác định các điểm I, J, K, L thoả các đẳng thức sau: 


a) 
[image: image831.wmf]IBIC
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b) 
[image: image832.wmf]JAJCJBCA

2
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c) 
[image: image833.wmf]KAKBKCBC

2
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d) 
[image: image834.wmf]LALBLC

320
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uuruuruuurr

.

Baøi 7.  Cho (ABC. Hãy xác định các điểm I, J, K, L thoả các đẳng thức sau:


a) 
[image: image835.wmf]IAIBBC

233
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b) 
[image: image836.wmf]JAJBJC

20
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c) 
[image: image837.wmf]KAKBKCBC
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d) 
[image: image838.wmf]LALCABAC
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uuruuuruuuruuur

.

Baøi 8.  Cho (ABC. Hãy xác định các điểm I, F, K, L thoả các đẳng thức sau:


a) 
[image: image839.wmf]IAIBICBC
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b) 
[image: image840.wmf]FAFBFCABAC
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c) 
[image: image841.wmf]KAKBKC
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d) 
[image: image842.wmf]LALBLC

320
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r

.

Baøi 9.  Cho hình bình hành ABCD có tâm O. Hãy xác định các điểm I, F, K thoả các đẳng thức sau:


a) 
[image: image843.wmf]IAIBICID
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b) 
[image: image844.wmf]FAFBFCFD
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c) 
[image: image845.wmf]KAKBKCKD
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r

.



Baøi 10.  Cho tam giác ABC và điểm M tùy ý.


a) Hãy xác định các điểm D, E, F sao cho 
[image: image846.wmf]MDMCAB
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, 
[image: image847.wmf]MEMABC
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, 
[image: image848.wmf]MFMBCA
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. Chứng minh D, E, F không phụ thuộc vào vị trí của điểm M.


b) So sánh 2 véc tơ 
[image: image849.wmf]MAMBMCvaøMDMEMF
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.

Baøi 11.  Cho tứ giác ABCD.


a) Hãy xác định vị trí của điểm G sao cho: 
[image: image850.wmf]GAGBGCGD
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 (G đgl trọng tâm của tứ giác ABCD).


b) Chứng minh rằng với điểm O tuỳ ý, ta có: 
[image: image851.wmf](

)

OGOAOBOCOD
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uuuruuuruuuruuuruuur

.

Baøi 12.  Cho G là trọng tâm của tứ giác ABCD. A(, B(, C(, D( lần lượt là trọng tâm của các tam giác BCD, ACD, ABD, ABC. Chứng minh:


a) G là điểm chung của các đoạn thẳng AA(, BB(, CC(, DD(.


b) G cũng là trọng tâm của của tứ giác A(B(C(D(.

Baøi 13.  Cho tứ giác ABCD. Trong mỗi trường hợp sau đây hãy xác định điểm I và số k sao cho các vectơ 
[image: image852.wmf]v

r

 đều bằng 
[image: image853.wmf]kMI

.
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 với mọi điểm M:


a) 
[image: image854.wmf]vMAMBMC
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b) 
[image: image855.wmf]vMAMBMC
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c) 
[image: image856.wmf]vMAMBMCMD
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d) 
[image: image857.wmf]vMAMBMCMD
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uuuruuuruuuruuuur

r

.


a) 

VẤN ĐỀ 4: Chứng minh ba điểm thẳng hàng – Hai điểm trùng nhau


( Để chứng minh ba điểm A, B, C thẳng hàng ta chứng minh ba điểm đó thoả mãn đẳng thức 
[image: image858.wmf]ABkAC

=

uuuruuur

, với k ( 0.


( Để chứng minh hai điểm M, N trùng nhau ta chứng minh chúng thoả mãn đẳng thức 
[image: image859.wmf]OMON

=

uuuruuur

, với O là một điểm nào đó hoặc 
[image: image860.wmf]MN
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.

Baøi 1. Cho bốn điểm O, A, B, C sao cho : 
[image: image861.wmf]OAOBOC
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. Chứng tỏ rằng A, B, C thẳng hàng.

Baøi 2. Cho hình bình hành ABCD. Trên BC lấy điểm H, trên BD lấy điểm K sao cho: 
[image: image862.wmf]BHBCBKBD
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,

56
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. Chứng minh: A, K, H thẳng hàng.


HD: 
[image: image863.wmf]BHAHABBKAKAB
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uuuruuuruuuruuuruuuruuur
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Baøi 3. Cho (ABC với I, J, K lần lượt được xác định bởi: 
[image: image864.wmf]IBIC
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, 
[image: image865.wmf]JCJA

1
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, 
[image: image866.wmf]KAKB
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a) Tính 
[image: image867.wmf]IJIKtheoABvaøAC

,

uuruuruuuruuur

.  (HD: 
[image: image868.wmf]IJABAC

4

3

=-

uuruuuruuur

)


b) Chứng minh ba điểm I, J, K thẳng hàng  (HD: J là trọng tâm (AIB).

Baøi 4. Cho tam giác ABC. Trên các đường thẳng BC, AC, AB lần lượt lấy các điểm M, N, P sao cho 
[image: image869.wmf]MBMC
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, 
[image: image870.wmf]NACN
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[image: image871.wmf]PAPB
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a) Tính 
[image: image872.wmf]PMPN

,
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 theo 
[image: image873.wmf]ABAC

,

uuuruuur

.


b) Chứng minh ba điểm M, N, P thẳng hàng.

Baøi 5. Cho hình bình hành ABCD. Trên các tia AD, AB lần lượt lấy các điểm F, E sao cho AD = 
[image: image874.wmf]1

2

AF, AB = 
[image: image875.wmf]1

2

AE. Chứng minh:


a) Ba điểm F, C, E thẳng hàng.


b) Các tứ giác BDCF, DBEC là hình bình hành.

Baøi 6. Cho (ABC. Hai điểm I, J được xác định bởi: 
[image: image876.wmf]IAIC
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[image: image877.wmf]JAJBJC
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. Chứng minh 3 điểm I, J, B thẳng hàng.

Baøi 7. Cho (ABC. Hai điểm M, N được xác định bởi: 
[image: image878.wmf]MAMB
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, 
[image: image879.wmf]NBNC
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. Chứng minh 3 điểm M, G, N thẳng hàng, với G là trọng tâm của (ABC.

Baøi 8. Cho (ABC. Lấy các điểm M N, P: 
[image: image880.wmf]MBMCNANCPAPB
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a) Tính 
[image: image881.wmf]PMPNtheoABvaøAC

,

uuuruuuruuuruuur

.
b) Chứng minh 3 điểm M, N, P thẳng hàng.

Baøi 9. Cho (ABC. Về phía ngoài tam giác vẽ các hình bình hành ABIJ, BCPQ, CARS. Chứng minh các tam giác RIP  và JQS có cùng trọng tâm.

Baøi 10. Cho tam giác ABC, A( là điểm đối xứng của A qua B, B( là điểm đối xứng của B qua C, C( là điểm đối xứng của C qua A. Chứng minh các tam giác ABC và A(B(C( có chung trọng tâm.

Baøi 11. Cho (ABC. Gọi A(, B(, C( là các điểm định bởi: 
[image: image882.wmf]ABAC

230
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, 
[image: image883.wmf]BCBA

230
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, 
[image: image884.wmf]CACB
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r

. Chứng minh các tam giác ABC và A(B(C( có cùng trọng tâm.

Baøi 12. Trên các cạnh AB, BC, CA của (ABC lấy các điểm A(, B(, C( sao cho:







[image: image885.wmf]AABBCC

ABBCAC

¢¢¢

==



 Chứng minh các tam giác ABC và A(B(C( có chung trọng tâm.

Baøi 13. Cho tam giác ABC và một điểm M tuỳ ý. Gọi A(, B(, C( lần lượt là điểm đối xứng của M qua các trung điểm K, I, J của các cạnh BC, CA, AB.


a) Chứng minh ba đường thẳng AA(, BB(, CC( đồng qui tại một điểm N.


b) Chứng minh rằng khi M di động, đường thẳng MN luôn đi qua trọng tâm G của (ABC.

Baøi 14. Cho tam giác ABC có trọng tâm G. Các điểm M, N thoả mãn: 
[image: image886.wmf]MAMB

340
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, 
[image: image887.wmf]CNBC

1
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. Chứng minh đường thẳng MN đi qua trọng tâm G của (ABC.

Baøi 15. Cho tam giác ABC. Gọi I là trung điểm của BC, D và E là hai điểm sao cho 
[image: image888.wmf]BDDEEC
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a) Chứng minh 
[image: image889.wmf]ABACADAE

+=+
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.


b) Tính 
[image: image890.wmf]ASABADACAEtheoAI

=+++

uuruuuruuuruuuruuuruur

. Suy ra ba điểm A, I, S thẳng hàng.

Baøi 16. Cho tam giác ABC. Các điểm M, N được xác định bởi các hệ thức 
[image: image891.wmf]BMBCAB

2
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, 
[image: image892.wmf]CNxACBC
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uuuruuuruuur

.


a) Xác định x để A, M, N thẳng hàng.


b) Xác định x để đường thẳng MN đi trung điểm I của BC. Tính 
[image: image893.wmf]IM

IN

.

Baøi 17. Cho ba điểm cố định A, B, C và ba số thực a, b, c sao cho 
[image: image894.wmf]abc

0

++¹

.


a) Chứng minh rằng có một và chỉ một điểm G thoả mãn 
[image: image895.wmf]aGAbGBcGC
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uuuruuuruuur

r

.


b) Gọi M, P là hai điểm di động sao cho 
[image: image896.wmf]MPaMAbMBcMC
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uuuruuuruuuruuur

. Chứng minh ba điểm G, M, P thẳng hàng.

Baøi 18. Cho tam giác ABC. Các điểm M, N thoả mãn 
[image: image897.wmf]MNMAMBMC

23
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uuuuruuuruuuruuur

.


a) Tìm điểm I thoả mãn 
[image: image898.wmf]IAIBIC

230

+-=

uuruuruur

r

.


b) Chứng minh đường thẳng MN luôn đi qua một điểm cố định.

Baøi 19. Cho tam giác ABC. Các điểm M, N thoả mãn 
[image: image899.wmf]MNMAMBMC

2
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uuuuruuuruuuruuur

.


a) Tìm điểm I sao cho 
[image: image900.wmf]IAIBIC

20
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.


b) Chứng minh rằng đường thẳng MN luôn đi qua một điểm cố định.


c) Gọi P là trung điểm của BN. Chứng minh đường thẳng MP luôn đi qua một điểm cố định.


a) 

VẤN ĐỀ 5: Tập hợp điểm thoả mãn đẳng thức vectơ


Để tìm tập hợp điểm M thoả mãn một đẳng thức vectơ ta biến đổi đẳng thức vectơ đó để đưa về các tập hợp điểm cơ bản đã biết. Chẳng hạn:


– Tập hợp các điểm cách đều hai đầu mút của một đoạn thẳng là đường trung trực của đoạn thẳng đó.


– Tập hợp các điểm cách một điểm cố định một khoảng không đổi đường tròn có tâm là điểm cố định và bán kính là khoảng không đổi.


– 

Baøi 1. Cho 2 điểm cố định A, B. Tìm tập hợp các điểm M sao cho:


a) 
[image: image901.wmf]MAMBMAMB
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b) 
[image: image902.wmf]MAMBMAMB
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.


HD:  a) Đường tròn đường kính AB
b) Trung trực của AB.

Baøi 2. Cho (ABC. Tìm tập hợp các điểm M sao cho:


a) 
[image: image903.wmf]MAMBMCMBMC
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b) 
[image: image904.wmf]MABCMAMB
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c) 
[image: image905.wmf]MAMBMBMC

24

+=-

uuuruuuruuuruuur



d) 
[image: image906.wmf]MAMBMCMAMBMC

42

++=--

uuuruuuruuuruuuruuuruuur

.


HD:  a) Trung trực của IG (I là trung điểm của BC, G là trọng tâm (ABC).



   b) Dựng hình bình hành ABCD. Tập hợp là đường tròn tâm D, bán kính BA.

Baøi 3. Cho (ABC.


a) Xác định điểm I sao cho: 
[image: image907.wmf]IAIBIC
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.


b) Chứng minh rằng đường thẳng nối 2 điểm M, N xác định bởi hệ thức:






[image: image908.wmf]MNMAMBMC
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luôn đi qua một điểm cố định.


c) Tìm tập hợp các điểm H sao cho: 
[image: image909.wmf]HAHBHCHAHB
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.


d) Tìm tập hợp các điểm K sao cho: 
[image: image910.wmf]KAKBKCKBKC
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Baøi 4. Cho (ABC.


a) Xác định điểm I sao cho: 
[image: image911.wmf]IAIBIC
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.


b) Xác định điểm D sao cho: 
[image: image912.wmf]DBDC

320

-=

uuuruuur

r

.


c) Chứng minh 3 điểm A, I, D thẳng hàng.


d) Tìm tập hợp các điểm M sao cho: 
[image: image913.wmf]MAMBMCMAMBMC
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.

 SHAPE  \* MERGEFORMAT 



1. Trục toạ độ

( Trục toạ độ (trục) là một đường thẳng trên đó đã xác định một điểm gốc O và một vectơ đơn vị 
[image: image915.wmf]e

r

. Kí hiệu 
[image: image916.wmf](

)

Oe

;

r

.


( Toạ độ của vectơ trên trục:

[image: image917.wmf]uauae

().

=Û=

rrr

.


( Toạ độ của điểm trên trục:

[image: image918.wmf]MkOMke

().
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uuur

r

.


( Độ dài đại số của vectơ trên trục:

[image: image919.wmf]ABaABae

.

=Û=

uuur

r

.


Chú ý:
+ Nếu 
[image: image920.wmf]ABcuønghöôùngvôùie

uuur

r

 thì 
[image: image921.wmf]ABAB
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   Nếu 
[image: image922.wmf]ABngöôïchöôùngvôùie
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 thì 
[image: image923.wmf]ABAB
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+ Nếu A(a), B(b) thì 
[image: image924.wmf]ABba
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+ Hệ thức Sa–lơ: Với A, B, C tuỳ ý trên trục, ta có: 
[image: image925.wmf]ABBCAC
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2. Hệ trục toạ độ

( Hệ gồm hai trục toạ độ Ox, Oy vuông góc với nhau. Vectơ đơn vị trên Ox, Oy lần lượt là 
[image: image926.wmf]ij
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. O là gốc toạ độ, Ox là trục hoành, Oy là trục tung.


( Toạ độ của vectơ đối với hệ trục toạ độ:

[image: image927.wmf]uxyuxiyj
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( Toạ độ của điểm đối với hệ trục toạ độ:

[image: image928.wmf]MxyOMxiyj
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( Tính chất: Cho 
[image: image929.wmf]axybxykR
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[image: image930.wmf]AABBCC
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[image: image931.wmf]xx
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[image: image932.wmf]abxxyy
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[image: image934.wmf]b

r

 cùng phương với 
[image: image935.wmf]a
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[image: image936.wmf]xkxvaøyky
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[image: image937.wmf]xy
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+ 
[image: image938.wmf]BABA
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+ Toạ độ trung điểm I của đoạn thẳng AB: 
[image: image939.wmf]ABAB
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+ Toạ độ trọng tâm G của tam giác ABC:  
[image: image940.wmf]ABCABC
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+ Toạ độ điểm M chia đoạn AB theo tỉ số k ( 1:  
[image: image941.wmf]ABAB
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( M chia đoạn AB theo tỉ số k ( 
[image: image942.wmf]MAkMB
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VẤN ĐỀ 1: Toạ độ trên trục

Baøi 1. Trên trục x'Ox cho 2 điểm A, B có tọa độ lần lượt là (2 và 5.


a) Tìm tọa độ của 
[image: image943.wmf]AB

uuur

.




b) Tìm tọa độ trung điểm I của đoạn thẳng AB.


c) Tìm tọa độ của điểm M sao cho 
[image: image944.wmf]MAMB

250

+=

uuuruuur
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.


d) Tìm tọa độ điểm N sao cho 
[image: image945.wmf]NANB
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.

Baøi 2. Trên trục x'Ox cho 2 điểm A, B có tọa độ lần lượt là (3 và 1.


a) Tìm tọa độ điểm M sao cho 
[image: image946.wmf]MAMB
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b) Tìm tọa độ điểm N sao cho 
[image: image947.wmf]NANBAB
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.

Baøi 3. Trên trục x'Ox cho 4 điểm A((2), B(4), C(1), D(6).


a) Chứng minh rằng: 
[image: image948.wmf]ACADAB
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b) Gọi I là trung điểm của AB. Chứng minh: 
[image: image949.wmf]ICIDIA
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c) Gọi J là trung điểm của CD. Chứng minh: 
[image: image950.wmf]ACADABAJ
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Baøi 4. Trên trục x'Ox cho 3 điểm A, B, C có tọa độ lần lượt là a, b, c.


a) Tìm tọa độ trung điểm I của AB.


b) Tìm tọa độ điểm M sao cho 
[image: image951.wmf]MAMBMC
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c) Tìm tọa độ điểm N sao cho 
[image: image952.wmf]NANBNC
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Baøi 5. Trên trục x'Ox cho 4 điểm A, B, C, D tuỳ ý.  


a) Chứng minh: 
[image: image953.wmf]ABCDACDBDABC
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b) Gọi I, J, K, L lần lượt là trung điểm của các đoạn AC, BD, AB, CD. Chứng minh rằng các đoạn IJ và KL có chung trung điểm.

VẤN ĐỀ 2: Toạ độ trên hệ trục

Baøi 1. Viết tọa độ của các vectơ sau: 


a) 
[image: image954.wmf]aijbijcidj
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b) 
[image: image955.wmf]aijbijcijdjei
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Baøi 2.  Viết dưới dạng 
[image: image956.wmf]uxiyj

=+

rr

r

 khi biết toạ độ của vectơ 
[image: image957.wmf]u
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[image: image958.wmf]uuuu
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b) 
[image: image959.wmf]uuuu
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Baøi 3.  Cho 
[image: image960.wmf]ab
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a) 
[image: image961.wmf]xabyabzab
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b) 
[image: image962.wmf]uabvbwab
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Baøi 4.  Cho 
[image: image963.wmf]abc
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a) Tìm toạ độ của vectơ 
[image: image964.wmf]dabc
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b) Tìm 2 số m, n sao cho: 
[image: image965.wmf]mabnc
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c) Biểu diễn vectơ 
[image: image966.wmf]cab
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Baøi 5.  Cho hai điểm 
[image: image967.wmf]AB
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a) Tìm toạ độ điểm C sao cho: 
[image: image968.wmf]OCAB
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b) Tìm điểm D đối xứng của A qua C.


c) Tìm điểm M chia đoạn AB theo tỉ số k = –3.

Baøi 6.  Cho ba điểm A(–1; 1), B(1; 3), C(–2; 0).


a) Chứng minh ba điểm A, B, C thẳng hàng.


b) Tìm các tỉ số mà điểm A chia đoạn BC, điểm B chia đoạn AC, điểm C chia đoạn AB.

Baøi 7.  Cho ba điểm A(1; (2), B(0; 4), C(3; 2).


a) Tìm toạ độ các vectơ 
[image: image969.wmf]ABACBC
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b) Tìm tọa độ trung điểm I của đoạn AB.


c) Tìm tọa độ điểm M sao cho: 
[image: image970.wmf]CMABAC
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d) Tìm tọa độ điểm N sao cho: 
[image: image971.wmf]ANBNCN
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Baøi 8.  Cho ba điểm A(1; –2), B(2; 3), C(–1; –2). 


a) Tìm toạ độ điểm D đối xứng của A qua C.


b) Tìm toạ độ điểm E là đỉnh thứ tư của hình bình hành có 3 đỉnh là A, B, C.


c) Tìm toạ độ trọng tâm G của tam giác ABC.

BÀI TẬP ÔN CHƯƠNG I

Baøi 1.  Cho tam giác ABC với trực tâm H, B( là điểm đối xứng với B qua tâm O của đường tròn ngoại tiếp tam giác. Hãy xét quan hệ giữa các vectơ 
[image: image972.wmf]AHvaøBCABvaøHC
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Baøi 2.  Cho bốn điểm A, B, C, D. Gọi I, J lần lượt là trung điểm của AB và CD.


a) Chứng minh: 
[image: image973.wmf]ACBDADBCIJ
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b) Gọi G là trung điểm của IJ. Chứng minh: 
[image: image974.wmf]GAGBGCGD
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c) Gọi P, Q là trung điểm của các đoạn thẳng AC và BD; M, N là trung điểm của các đoạn thẳng AD và BC. Chứng minh rằng ba đoạn thẳng IJ, PQ và MN có chung trung điểm.

Baøi 3.  Cho tam giác ABC và một điểm M tuỳ ý.


a) Hãy xác định các điểm D, E, F sao cho 
[image: image975.wmf]MDMCAB
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[image: image976.wmf]MEMABC
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[image: image977.wmf]MFMBCA
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. Chứng minh các điểm D, E, F không phụ thuộc vào vị trí của điểm M.


b) So sánh hai tổng vectơ: 
[image: image978.wmf]MAMBMC
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[image: image979.wmf]MDMEMF
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Baøi 4.  Cho (ABC với trung tuyến AM. Gọi I là trung điểm AM.


a) Chứng minh: 
[image: image980.wmf]IAIBIC
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b) Với điểm O bất kì, chứng minh: 
[image: image981.wmf]OAOBOCOI
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Baøi 5.  Cho hình bình hành ABCD tâm O. Gọi I là trung điểm BC và G là trọng tâm (ABC. Chứng minh: 


a) 
[image: image982.wmf]AIAOAB
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b) 
[image: image983.wmf]DGDADBDC
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Baøi 6.  Cho hình bình hành ABCD tâm O. Gọi I và J là trung điểm của BC, CD.


a) Chứng minh: 
[image: image984.wmf](
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b) Chứng minh: 
[image: image985.wmf]OAOIOJ
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c) Tìm điểm M thoả mãn: 
[image: image986.wmf]MAMBMC
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Baøi 7.  Cho tam giác ABC có trọng tâm G. Gọi D và E là các điểm xác định bởi 
[image: image987.wmf]ADAB
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a) Tính 
[image: image989.wmf]AGDEDGtheoABvaøAC
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b) Chứng minh ba điểm  D, E, G thẳng hàng.

Baøi 8.  Cho (ABC. Gọi D là điểm xác định bởi 
[image: image990.wmf]ADAC
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 và M là trung điểm đoạn BD.


a) Tính 
[image: image991.wmf]AM
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[image: image992.wmf]ABvaøAC
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b) AM cắt BC tại I. Tính 
[image: image993.wmf]IC

IB

 và 
[image: image994.wmf]AI

AM
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Baøi 9.  Cho (ABC. Tìm tập hợp các điểm M thỏa điều kiện:


a) 
[image: image995.wmf]MAMB
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b) 
[image: image996.wmf]MAMBMC
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c) 
[image: image997.wmf]MAMBMAMB
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d) 
[image: image998.wmf]MAMBMAMB
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e) 
[image: image999.wmf]MAMBMAMC
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Baøi 10.  Cho (ABC có A(4; 3) , B((1; 2) , C(3; (2).

a) Tìm tọa độ trọng tâm G của (ABC.


b) Tìm tọa độ điểm D sao cho tứ giác ABCD là hình bình hành.

Baøi 11.  Cho A(2; 3), B((1; (1), C(6; 0).

a) Chứng minh ba điểm A, B, C không thẳng hàng.


b) Tìm tọa độ trọng tâm G của (ABC.


c) Tìm tọa độ điểm D để tứ giác ABCD là hình bình hành.

Baøi 12.  Cho A(0; 2) , B(6; 4) , C(1; (1). Tìm toạ độ các điểm M, N, P sao cho:


a) Tam giác ABC nhận các điểm M, N, P làm trung điểm của các cạnh.


b) Tam giác MNP nhận các điểm A, B, C làm trung điểm của các cạnh.

 SHAPE  \* MERGEFORMAT 



 SHAPE  \* MERGEFORMAT 



1. Định nghĩa

Lấy M trên nöûa ñöôøng troøn ñôn vò taâm O. Xeùt goùc nhoïn ( = 
[image: image1002.wmf]·

xOM

. Giaû söû M(x; y).
[image: image1263.emf]A
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sin( = y (tung ñoä)


cos( = x (hoaønh ñoä)


tan( = 
[image: image1003.wmf]ytungñoä

xhoaønhñoä
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(x ( 0)




cot( = 
[image: image1004.wmf]xhoaønhñoä
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(y ( 0)

Chú ý:
– Nếu ( tù thì cos( < 0, tan( < 0, cot( < 0.




– tan( chỉ xác định khi ( ( 900, cot( chỉ xác định khi ( ( 00 và ( ( 1800.

2. Tính chất




( Góc phụ nhau


( Góc bù nhau




[image: image1005.wmf]0

0

0

0

sin(90)cos

cos(90)sin

tan(90)cot

cot(90)tan

aa

aa

aa

aa

-=

-=

-=

-=




[image: image1006.wmf]0
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3. Giá trị lượng giác của các góc đặc biệt
 SHAPE  \* MERGEFORMAT 



4. Các hệ thức cơ bản




[image: image1008.wmf]sin
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[image: image1009.wmf]22
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Chú ý:

[image: image1010.wmf]0sin1;1cos1
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.

Baøi 39. Tính giá trị các biểu thức sau:


a) 
[image: image1011.wmf]abc
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b) 
[image: image1012.wmf]abc
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c) 
[image: image1013.wmf]abc
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d) 
[image: image1014.wmf]202020
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e) 
[image: image1015.wmf]aaa
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Baøi 40. Tính giá trị của các biểu thức sau:


a) 
[image: image1016.wmf]xx

sincos
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  khi x bằng 00; 450; 600.

b) 
[image: image1017.wmf]xx

2sincos2
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 khi x bằng 450; 300.

Baøi 41. Cho biết một giá trị lượng giác của một góc, tính các giá trị lượng giác còn lại:


a) 
[image: image1018.wmf]1

sin
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b) 
[image: image1019.wmf]1
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c) 
[image: image1020.wmf]x
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Baøi 42. Biết 
[image: image1021.wmf]0
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[image: image1022.wmf]000
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Baøi 43. Cho biết một giá trị lượng giác của một góc, tính giá trị của một biểu thức:


a) 
[image: image1023.wmf]xx
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b) 
[image: image1025.wmf]tan2
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Baøi 44. Chứng minh các đẳng thức sau:


a) 
[image: image1027.wmf]xxxx

2

(sincos)12sin.cos

+=+



b) 
[image: image1028.wmf]xxxx
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c) 
[image: image1029.wmf]xxxx
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d) 
[image: image1030.wmf]xxxx
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e) 
[image: image1031.wmf]xxxxxx
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Baøi 45. Đơn giản các biểu thức sau:


a) 
[image: image1032.wmf]yyy

cossin.tan
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b) 
[image: image1033.wmf]bb

1cos.1cos

+-


c) 
[image: image1034.wmf]aa
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d) 
[image: image1035.wmf]x
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f) 
[image: image1037.wmf]xxxxx

00222
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Baøi 46. Tính giá trị các biểu thức sau:


a) 
[image: image1038.wmf]20202020

cos12cos78cos1cos89
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b) 
[image: image1039.wmf]20202020
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1. Góc giữa hai vectơ
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[image: image1051.wmf](
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2. Tích vô hướng của hai vectơ

( Định nghĩa:

[image: image1052.wmf](
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Đặc biệt:

[image: image1053.wmf]aaaa
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( Tính chất:
Với 
[image: image1054.wmf]abc
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[image: image1055.wmf]..
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[image: image1066.wmf].
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[image: image1067.wmf](
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3. Biểu thức toạ độ của tích vô hướng

( Cho 
[image: image1068.wmf]a

r

 = (a1, a2), 
[image: image1069.wmf]b

r

 = (b1, b2). Khi đó: 

[image: image1070.wmf]ababab
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[image: image1071.wmf]aaa
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( Cho 
[image: image1074.wmf]AABB

AxyBxy
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. Khi đó: 

[image: image1075.wmf]BABA

ABxxyy
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Baøi 1. Cho tam giác ABC vuông tại A, AB = a, BC = 2a. Tính các tích vô hướng:


a) 
[image: image1076.wmf]ABAC

.
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b) 
[image: image1077.wmf]ACCB

.

uuuruuur




c) 
[image: image1078.wmf]ABBC

.

uuuruuur


Baøi 2. Cho tam giác ABC đều cạnh bằng a. Tính các tích vô hướng:


a) 
[image: image1079.wmf]ABAC

.
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b) 
[image: image1080.wmf]ACCB

.
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c) 
[image: image1081.wmf]ABBC

.
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Baøi 3. Cho bốn điểm A, B, C, D bất kì. 


a) Chứng minh:

[image: image1082.wmf]DABCDBCADCAB
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uuuruuuruuuruuruuuruuur

.


b) Từ đó suy ra một cách chứng minh định lí: "Ba đường cao trong tam giác đồng qui".

Baøi 4. Cho tam giác ABC với ba trung tuyến AD, BE, CF. Chứng minh:






[image: image1083.wmf]BCADCABEABCF
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uuuruuuruuruuuruuuruuur

.

Baøi 5. Cho hai điểm M, N nắm trên đường tròn đường kính AB = 2R. Gọi I là giao điểm của hai đường thẳng AM và BN.


a) Chứng minh: 
[image: image1084.wmf]AMAIABAIBNBIBABI

..,..
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uuuruuruuuruuruuuruuruuruur

.


b) Tính 
[image: image1085.wmf]AMAIBNBI
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 theo R.

Baøi 6. Cho tam giác ABC có AB = 5, BC = 7, AC = 8.


a) Tính 
[image: image1086.wmf]ABAC

.
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, rồi suy ra giá trị của góc A.


b) Tính 
[image: image1087.wmf]CACB

.

uuruuur

.


c) Gọi D là điểm trên CA sao cho CD = 3. Tính 
[image: image1088.wmf]CDCB

.

uuuruuur

.

Baøi 7. Cho hình vuông ABCD cạnh a. Tính giá trị các biểu thức sau:


a) 
[image: image1089.wmf]ABAC

.
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b) 
[image: image1090.wmf]ABADBDBC
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c) 
[image: image1091.wmf]ACABADAB
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d) 
[image: image1092.wmf]ABBD
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e) 
[image: image1093.wmf]ABACADDADBDC
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HD: a) 
[image: image1094.wmf]a
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b) 
[image: image1095.wmf]a
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c) 
[image: image1096.wmf]a
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d) 
[image: image1097.wmf]a
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e) 0

Baøi 8. Cho tam giác ABC có AB = 2, BC = 4, CA = 3.


a) Tính 
[image: image1098.wmf]ABAC

.

uuuruuur

, rồi suy ra cosA.


b) Gọi G là trọng tâm của (ABC. Tính 
[image: image1099.wmf]AGBC

.

uuuruuur

.


c) Tính giá trị biểu thức S = 
[image: image1100.wmf]GAGBGBGCGCGA
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uuuruuuruuuruuuruuuruuur

.


d) Gọi AD là phân giác trong của góc 
[image: image1101.wmf]·

BAC

 (D ( BC). Tính 
[image: image1102.wmf]AD
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 theo 
[image: image1103.wmf]ABAC
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HD:  a)  
[image: image1104.wmf]ABAC
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[image: image1105.wmf]A
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b) 
[image: image1106.wmf]AGBC
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c) 
[image: image1107.wmf]S
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d) Sử dụng tính chất đường phân giác 
[image: image1108.wmf]AB
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[image: image1109.wmf]ADABAC
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[image: image1110.wmf]AD
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Baøi 9. Cho tam giác ABC có AB = 2, AC = 3, A = 600. M là trung điểm của BC.


a) Tính BC, AM.




b) Tính IJ, trong đó I, J được xác định bởi: 
[image: image1111.wmf]IAIBJBJC
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.


HD: a) BC = 
[image: image1112.wmf]19

, AM = 
[image: image1113.wmf]7

2


b) IJ = 
[image: image1114.wmf]2
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Baøi 10.  Cho tứ giác ABCD.


a) Chứng minh 
[image: image1115.wmf]ABBCCDDAACDB
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uuuruuur

.


b) Suy ra điều kiện cần và đủ để tứ giác có hai đường chéo vuông góc là:






[image: image1116.wmf]ABCDBCDA
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.

Baøi 11.  Cho tam giác ABC có trực tâm H, M là trung điểm của BC. Chứng minh:






[image: image1117.wmf]MHMABC
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.


Baøi 12.  Cho hình chữ nhật ABCD, M là một điểm bất kì. Chứng minh:


a) 
[image: image1118.wmf]MAMCMBMD

2222
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b) 
[image: image1119.wmf]MAMCMBMD
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=
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c) 
[image: image1120.wmf]MAMBMDMAMO
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 (O là tâm của hình chữ nhật).

Baøi 13.  Cho tam giác ABC có A(1; –1), B(5; –3), C(2; 0).


a) Tính chu vi và nhận dạng tam giác ABC.


b) Tìm toạ độ điểm M biết 
[image: image1121.wmf]CMABAC

23
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uuuruuuruuur

.


c) Tìm tâm và bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC.

Baøi 14.  Cho tam giác ABC có A(1; 2), B(–2; 6), C(9; 8).


a) Tính 
[image: image1122.wmf]ABAC

.

uuuruuur

. Chứng minh tam giác ABC vuông tại A.


b) Tìm tâm và bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC.


c) Tìm toạ độ trực tâm H và trọng tâm G của tam giác ABC.


d) Tính chu vi, diện tích tam giác ABC.


e) Tìm toạ độ điểm M trên Oy để B, M, A thẳng hàng.


f) Tìm toạ độ điểm N trên Ox để tam giác ANC cân tại N.


g) Tìm toạ độ điểm D để ABDC là hình chữ nhật.


h) Tìm toạ độ điểm K trên Ox để AOKB là hình thang đáy AO.


i) Tìm toạ độ điểm T thoả 
[image: image1123.wmf]TATBTC
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k) Tìm toạ độ điểm E đối xứng với A qua B.


l) Tìm toạ độ điểm I chân đường phân giác trong tại đỉnh C của (ABC.


Baøi 15.  Cho tam giác ABC. tìm tập hợp những điểm M sao cho:


a) 
[image: image1124.wmf]MAMAMB
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b) 
[image: image1125.wmf]MAMBMBMC
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c) 
[image: image1126.wmf]MAMBMBMC
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d) 
[image: image1127.wmf]MAMAMBMAMC
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Baøi 16.  Cho hình vuông ABCD cạnh a, tâm O. Tìm tập hợp những điểm M sao cho:


a) 
[image: image1128.wmf]MAMCMBMDa
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b) 
[image: image1129.wmf]MAMBMCMDa
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c) 
[image: image1130.wmf]MAMBMCMD
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d) 
[image: image1131.wmf]MAMBMCMCMBa
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Baøi 17.  Cho tứ giác ABCD, I, J lần lượt là trung điểm của AB và CD. Tìm tập hợp điểm M sao cho: 
[image: image1132.wmf]MAMBMCMDIJ
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Cho (ABC có:
– độ dài các cạnh: BC = a, CA = b, AB = c

– độ dài các đường trung tuyến vẽ từ các đỉnh A, B, C: ma, mb, mc
– độ dài các đường cao vẽ từ các đỉnh A, B, C: ha, hb, hc
– bán kính đường tròn ngoại tiếp, nội tiếp tam giác: R, r

– nửa chu vi tam giác: p
–diện tích tam giác: S


1. Định lí côsin



[image: image1134.wmf]abcbcA

222

2.cos

=+-

;

[image: image1135.wmf]bcacaB

222

2.cos
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;

[image: image1136.wmf]cababC
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2.cos
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2. Định lí sin

[image: image1137.wmf]abc

R

ABC
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sinsinsin
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3. Độ dài trung tuyến

[image: image1138.wmf]a

bca
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[image: image1139.wmf]b
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[image: image1140.wmf]c
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4. Diện tích tam giác


S = 
[image: image1141.wmf]abc

ahbhch
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   = 
[image: image1142.wmf]bcAcaBabC
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   = 
[image: image1143.wmf]abc
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   = 
[image: image1144.wmf]pr




   = 
[image: image1145.wmf]ppapbpc
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   (công thức Hê–rông)


Giải tam giác là tính các cạnh và các góc của tam giác khi biết một số yếu tố cho trước.

5. Hệ thức lượng trong tam giác vuông (nhắc lại)

[image: image1265.wmf]1

2


Cho (ABC vuông tại A, AH là đường cao.


( 
[image: image1146.wmf]BCABAC
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 (định lí Pi–ta–go)



( 
[image: image1147.wmf]ABBCBH
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[image: image1148.wmf]ACBCCH
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( 
[image: image1149.wmf]AHBHCH
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[image: image1150.wmf]AHABAC
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( 
[image: image1151.wmf]AHBCABAC
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( 
[image: image1152.wmf]baBaCcBcC
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====

;  
[image: image1153.wmf]caCaBbCbC

.sin.costancot

====


[image: image1266.wmf]2
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6. Hệ thức lượng trong đường tròn (bổ sung)


Cho đường tròn (O; R) và điểm M cố định. 


( Từ M vẽ hai cát tuyến MAB, MCD.  





PM/(O) =  
[image: image1154.wmf]MAMBMCMDMOR
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( Nếu M ở ngoài đường tròn, vẽ tiếp tuyến MT. 




PM/(O) =  
[image: image1155.wmf]MTMOR
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Baøi 1. Chứng minh rằng trong mọi tam giác ABC ta có;


a)  
[image: image1156.wmf]abCcB

.cos.cos
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b) 
[image: image1157.wmf]ABCCB

sinsincossincos
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c) 
[image: image1158.wmf]a
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d) 
[image: image1159.wmf]abc
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e) 
[image: image1160.wmf](
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Baøi 2. Cho tam giác ABC. Chứng minh rằng:


a)  Nếu b + c = 2a thì 
[image: image1161.wmf]abc
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b) Nếu bc = a2 thì 
[image: image1162.wmf]bca

BCAhhh

22
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c) A vuông ( 
[image: image1163.wmf]bca
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222
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Baøi 3. Cho tứ giác lồi ABCD, gọi ( là góc hợp bởi hai đường chép AC và BD.  


a) Chứng minh diện tích S của tứ giác cho bởi công thức: 
[image: image1164.wmf]SACBD

1

..sin

2

a

=

.


b) Nêu kết quả trong trường hợp tứ giác có hai đường chéo vuông góc.

Baøi 4. Cho (ABC vuông ở A, BC = a, đường cao AH.


a) Chứng minh 
[image: image1165.wmf]AHaBBBHaBCHaB

22

.sin.cos,.cos,.sin

===

.


b) Từ đó suy ra 
[image: image1166.wmf]ABBCBHAHBHHC

22

.,.

==

. 

Baøi 5. Cho (AOB cân đỉnh O, OH và OK là các đường cao. Đặt OA = a, 
[image: image1167.wmf]·

AOH

a

=

.


a) Tính các cạnh của (OAK theo a và (.


b) Tính các cạnh của các tam giác OHA và AKB theo a và (.


c) Từ đó tính 
[image: image1168.wmf]sin2,cos2,tan2
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 theo 
[image: image1169.wmf]sin,cos,tan

aaa

.

Baøi 6. Giải tam giác ABC, biết:


a) 
[image: image1170.wmf]µ

µ

cAB
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b) 
[image: image1171.wmf]µ

µ

bAC
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c) 
[image: image1172.wmf]µ

µ

cAC

00

35;40;120
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d) 
[image: image1173.wmf]µ

µ

aBC
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137,5;83;57

===

 

Baøi 7. Giải tam giác ABC, biết:


a) 
[image: image1174.wmf]µ

abC
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b) 
[image: image1175.wmf]µ

bcA
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c) 
[image: image1176.wmf]µ
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d) 
[image: image1177.wmf]µ

bcA
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===

 

Baøi 8. Giải tam giác ABC, biết:


a) 
[image: image1178.wmf]abc

14;18;20
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b) 
[image: image1179.wmf]abc

6;7,3;4,8

===



c) 
[image: image1180.wmf]abc

4;5;7
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d)  
[image: image1181.wmf]abc
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===-


BÀI TẬP ÔN CHƯƠNG II

Baøi 1. Chứng minh các đẳng thức sau:


a) 
[image: image1182.wmf]xx
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b) 
[image: image1183.wmf]xx
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c) 
[image: image1184.wmf]x
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d) 
[image: image1185.wmf]xx
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e) 
[image: image1186.wmf]xx
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f) 
[image: image1187.wmf]xx
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g) 
[image: image1188.wmf]xxxxx

22222

cos(cos2sinsintan)1
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Baøi 2. Biết 
[image: image1189.wmf]0
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sin18

4

-

=

. Tính cos180, sin720, sin1620, cos1620, sin1080, cos1080, tan720.

Baøi 3. Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của biểu thức:


a) A = 
[image: image1190.wmf]xxx

422

coscossin
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b) B = 
[image: image1191.wmf]xxx

422

sinsincos
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Baøi 4. Cho các vectơ 
[image: image1192.wmf]ab

,
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.


a) Tính góc 
[image: image1193.wmf](

)
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, biết 
[image: image1194.wmf]ab
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 và hai vectơ 
[image: image1195.wmf]uabvab

2,54
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 vuông góc.


b) Tính 
[image: image1196.wmf]ab
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, biết 
[image: image1197.wmf]abab
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.


c) Tính góc 
[image: image1198.wmf](
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, biết 
[image: image1199.wmf]abababab
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.


d) Tính 
[image: image1200.wmf]abab

,23
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, biết 
[image: image1201.wmf]abab

0
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.


e) Tính 
[image: image1202.wmf]ab

,
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, biết 
[image: image1203.wmf]abababab

2,4,(2)(3)
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Baøi 5. Cho tam giác ABC có AB = 3, AC = 4, BC = 6.


a) Tính 
[image: image1204.wmf]ABAC

.

uuuruuur

 và cosA.


b) M, N là hai điểm được xác định bởi 
[image: image1205.wmf]AMABANAC
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Baøi 6. Cho hình bình hành ABCD có AB = 
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, AD = 1, 
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a) Tính 
[image: image1208.wmf]ABADBABC
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b) Tính độ dài hai đường chéo AC và BD. Tính 
[image: image1209.wmf](
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Baøi 7. Cho tam giác ABC có góc A nhọn. Về phía ngoài tam giác vẽ các tam giác vuông cân đỉnh A là ABD và ACE. Gọi I là trung điểm của BC. Chứng minh AI ( DE.

Baøi 8. Cho tứ giác ABCD có hai đường chéo cắt nhau tại O. Gọi H, K lần lượt là trực tâm của các tam giác ABO và CDO. Gọi I, J lần lượt là trung điểm của AD và BC. Chứng minh HK ( IJ.

Baøi 9. Cho hình vuông ABCD có cạnh bằng 1, M là trung điểm cạnh AB. Trên đường chéo AC lấy điểm N sao cho 
[image: image1210.wmf]ANAC
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a) Chứng minh DN vuông góc với MN.


b) Tính tổng 
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Baøi 10.  Cho tam giác ABC. Tìm tập hợp các điểm M sao cho:


a) 
[image: image1212.wmf]ABAMACAM

..0

-=

uuuruuuruuuruuur




b) 
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Baøi 11.  Chứng minh rằng trong mọi tam giác ABC ta có:


a) 
[image: image1216.wmf]bcabCcB
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Baøi 12.  Cho (ABC. Chứng minh rằng:


a) Nếu 
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b) Nếu 
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c) Nếu 
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d) Nếu 
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Baøi 13.  Cho (ABC. Chứng minh rằng:


a) Nếu 
[image: image1227.wmf]ba

bAaB

c

22

coscos

2

-

=-

 thì (ABC cân đỉnh C.


b) Nếu 
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 thì (ABC cân đỉnh B.


c) Nếu 
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 thì (ABC cân đỉnh A.


d) Nếu 
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 thì (ABC vuông tại A.


e) Nếu 
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 thì (ABC vuông tại A.

Baøi 14.  Cho (ABC. Chứng minh điều kiện cần và đủ để hai trung tuyến BM và CN vuông góc với nhau là:  
[image: image1232.wmf]bca
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Baøi 15.  Cho (ABC.


a) Có a = 5, b = 6, c = 3. Trên các đoạn AB, BC lần lượt lấy các điểm M, K sao cho BM = 2, BK = 2. Tính MK.


b) Có 
[image: image1233.wmf]A
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HD:
a) MK = 
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b) AC = 5, BC = 
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, AB = 10

Baøi 16.  Cho một tam giác có độ dài các cạnh là: 
[image: image1238.wmf]xxxx

22

1;21;1

+++-

.


a) Tìm x để tồn tại một tam giác như trên.


b) Khi đó chứng minh tam giác ấy có một góc bằng 
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Baøi 17.  Cho (ABC có 
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a) Tính cosB.




b) Cho PQ = 
[image: image1242.wmf]22

. Tính bán kính R của đường tròn ngoại tiếp (ABC.


HD:
a) 
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b) 
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Baøi 18.  Cho (ABC.


a) Có 
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, R = 2, I là tâm đường tròn nội tiếp. Tính bán kính của đường tròn ngoại tiếp (ACI.


b) Có 
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, AB = 3, AC = 4, M là trung điểm của AC. Tính bán kính đường tròn ngoại tiếp (BCM.


c) Có a = 4, b = 3, c = 2, M là trung điểm của AB. Tính bán kính của đường tròn ngoại tiếp (BCM.


HD:
a) R = 2

b) 
[image: image1247.wmf]R
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c) 
[image: image1248.wmf]R
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Baøi 19.  Cho hai đường tròn (O1, R) và (O2, r) cắt nhau tại hai điểm A và B. Một đường thẳng tiếp xúc với hai đường tròn tại C và D. Gọi N là giao điểm của AB và CD (B nằm giữa A và N). Đặt 
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a) Tính AC theo R và (; AD theo r và (.


b) Tính bán kính của đường tròn ngoại tiếp (ACD.


HD:
a) AC = 
[image: image1250.wmf]R
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b) 
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Baøi 20.  Cho tứ giác ABCD nội tiếp trong đường tròn đường kính AC, BD = a, 
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a) Tính AC.

b) Tính diện tích tứ giác ABCD theo a, (, (.


HD:
a) AC = 
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b) 
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Baøi 21.  Cho (ABC cân đỉnh A, 
[image: image1257.wmf]µ

A

a

=

, AB = m, D là một điểm trên cạnh BC sao cho BC = 3BD.


a) Tính BC, AD.




b) Chứng tỏ rằng đường tròn ngoại tiếp các tam giác ABD, ACD là bằng nhau. Tính cos( để bán kính của chúng bằng 
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 bán kính R của đường tròn ngoại tiếp (ABC.


HD:
a) BC = 
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b) 
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