
Baøi taäp luyeän thi vaøo lôùp 10 

   1                                                                              Gv :  Löu Vaên Chung          

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

TAØI LIEÄU LUYEÄN THI VAØO LÔÙP 10 

     Bieân soaïn :  Löu  Vaên  Chung 

Baøi taäp luyeän thi vaøo lôùp 10 

   2                                                                              Gv :  Löu Vaên Chung          

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

WWW.MATHVN.COMWWW.MATHVN.COM



Baøi taäp luyeän thi vaøo lôùp 10 

   3                                                                              Gv :  Löu Vaên Chung          

                             
 
 
Baøi 1  
Cho hai ñöôøng troøn (O) vaø (O’) caét nhau taïi 2 ñieåm A vaø B. Veõ ñöôøng 
kính AC vaø AD cuûa (O) vaø (O’). Tia CA caét ñöôøng troøn  (O’) taïi F , 
tia DA caét ñöôøng troøn  (O) taïi E. . 
1. Chöùng minh töù giaùc EOO’F noäi tieáp  
2. Qua A keû caùt tuyeán  caét(O) vaø (O’) laàn löôït taïi M vaø N. Chöùng 

minh tæ soá MC
NF

 khoâng ñoåi khi ñöôøng thaúng MN quay quanh A 

3. Tìm quyõ tích trung ñieåm I cuûa MN 
4. Goïi K laø giao ñieåm cuûa NF vaø ME. Chöùng minh ñöôøng thaúng KI 

luoân ñi qua moät ñieåm coá ñònh khi ñöôøng thaúng MN quay quanh A 
5. Khi MN // EF. Chöùng minh MN = BE + BF 

Baøi 2    
Cho hình vuoâng ABCD coá ñònh . E laø ñieåm di ñoäng treân caïnh CD 
 (E   C vaø D ). Tia AE caét ñöôøng thaúng BC taïi F.  Tia Ax vuoâng goùc 
vôùi AE taïi A caét ñöôøng thaúng DC taïi K.  
 1. Chöùng minh  CAF CKF . 
 3. Chöùng minh KAF vuoâng caân 
 4. Chöùng minh ñöôøng thaúng BD ñi qua trung ñieåm I cuûa KF 
 5. Goïi M laø giao ñieåm cuûa BD vaø AE. Chöùng minh IMCF noäi  tieáp  

 6. Chöùng minh khi ñieåm E thay ñoåi vò trí treân caïnh CD thì tæ soá ID
CF

  

     khoâng ñoåi. Tính tæ soá ñoù? 
Baøi 3                                           
Cho ABC coù ba goùc nhoïn noäi tieáp ñöôøng troøn (O) . M  laø ñieåm 
thuoäc cung nhoû AC. Veõ MH   BC taïi H , veõ MI   AC taïi I 
1. Chöùng minh  IHM ICM  
2. Ñöôøng thaúng HI caét ñöôøng thaúng AB taïi K.Ch/ minh MK  BK 
3. DF caét EB taïi M, HF caét EC taïi N.Chöùng minh  MIH  ~ MAB  

ÑEÀ BAØI 
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4. Goïi E laø trung ñieåm IH vaø F laø trung ñieåm AB. Chöùng minh töù  
giaùc KMEF noäi tieáp . Suy ra ME   EF  

Baøi 4                                          
Töø ñieåm A ôû ngoaøi ñöôøng troøn (O) veõ hai tieáp tuyeán AB vaø AC vôùi 
ñöôøng troøn ( B vaø C laø hai tieáp ñieåm ).Veõ CD   AB taïi D caét (O) taïi 
E. Veõ EF   BC taïi F; EH   AC taïi H. 
1. Chöùng minh caùc töù giaùc EFCH , EFBD noäi tieáp  
2. Chöùng minh EF2 = ED. EH 
3. Chöùng minh töù giaùc EMFN noäi tieáp  
4. Chöùng minh MN   EF 

Baøi 5                                       
 Cho ñöôøng troøn (O) vaø ñieåm A ôû ngoaøi ñöôøng troøn .Veõ tieáp tuyeán AM 
vaø caùt tuyeán ACD ( tia AO naèm giöõa hai tia AM vaø AD). Goïi I laø 
trung ñieåm CD. 
1. Chöùng minh töù giaùc AMOI noäi tieáp ñöôøng troøn. Xaùc ñònh taâm K. 
2. Goïi H laø giao ñieåm cuûa MN vaø OA .Chöùng minh  CHOD noäi tieáp  
3. Ñöôøng troøn ñöôøng kính OA caét (O) taïi N. Veõ daây CB   MO caét 

MN taïi F. Chöùng minh CFIN noäi tieáp  
4. Tia DF caét AM taïi K. Chöùng minh KE   AM 

Baøi 6                                              
Cho OM = 3R , MA , MB laø hai tieáp tuyeán , AD // MB , MD caét (O) 
taïi C , BC caét MA taïi F , AC caét MB taïi E. 
1. Chöùng minh MAOB noäi tieáp  
2. Chöùng minh EB2 = EC.EA 
3. Chöùng minh E laø trung ñieåm MB 
4. Chöùng minh BC.BM = MC.AB 
5. Tia CF laø phaân giaùc cuûa MCA  
6. Tính S BAD theo R 

Baøi 7                      
Cho MA , MB laø hai tieáp tuyeán cuûa (O). C laø ñieåm thuoäc cung nhoû 
AB.  Veõ CD   AB . CE MA , CFMB  
1. Chöùng minh caùc töù giaùc sau noäi tieáp : DAEC , DBFC  
2. Chöùng minh CE.CF = CD2 
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3. AC caét ED taïi H, BC caét DF taïi K. Chöùng minh CHDK noäi tieáp  
4. Chöùng minh HK // AB  
5. Chöùng minh HK laø tieáp tuyeán chung cuûa hai ñöôøng troøn ngoaïi 

tieáp CKF  vaø CEH 
6. Goïi I laø giao ñieåm thöù hai cuûa hai  ñöôøng troøn (CKF) vaø (CEH). 

Chöùng minh ñöôøng thaúng CI ñi qua trung ñieåm cuûa AB  
Baøi 8                       
Cho ñöôøng thaúng d caét (O;R) taïi C vaø D. M laø ñieåm di ñoäng  treân d 
(M ngoaøi ñöôøng troøn vaø MC < MD ). Veõ hai tieáp tuyeán MA , MB (A 
vaø B laø hai ñieåm) , H laø trung ñieåm CD 
1. Chöùng minh MIHF vaø OHEI laø caùc töù giaùc noäi tieáp  
2. Chöùng minh MA2 = MC.MD  
3. Chöùng minh CIOD noäi tieáp  
4. Chöùng minh 4IF.IE =  AB2  
5. Chöùng minh khi M di ñoäng thì ñöôøng thaúng AB luoân ñieåm qua 

ñieåm coá ñònh     
Baøi 9                       
Cho tam giaùc ABC coù ba goùc nhoïn noäi tieáp ñöôøng troøn (O;R) ; hai 
ñöôøng cao AD vaø BE caét nhau taïi H ( D  BC ; E AC ; AB < AC ) 
1. Chöùng minh caùc töù giaùc AEDB vaø CDHE noäi tieáp  
2. Chöùng minh OC vuoâng goùc vôùi DE 
3. CH caét AB taïi F. Chöùng minh :  

                         AH.AD + BH.BE + CH.CF = 
2 2 2

2
AB AC BC   

4. Ñöôøng phaân giaùc trong AN cuûa BAC  caét BC taïi N , caét ñöôøng 
troøn (O) taïi K.(K khaùc A). Goïi I laø taâm ñöôøng troøn ngoaïi tieáp 
CAN. Chöùng minh KO vaø CI caét nhau taïi ñieåm thuoäc ñöôøng 
troøn (O). 

Baøi 10                       
Cho (O;R) vaø daây BC = 2a coá ñònh. M   tia ñoái tia BC. Veõ ñöôøng 
troøn ñöôøng kính MO caét BC taïi E , caét (O) taïi A vaø D (A  cung lôùn 
BC ). AD caét MO taïi H , caét OE taïi N.   
1. Chöùng minh  MA laø tieáp tuyeán cuûa (O) vaø MA2 = MB.MC 
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2. Chöùng minh töù giaùc MHEN noäi tieáp  
3. Tính ON theo a vaø R 
4. Tia DE caét (O) taïi F. Chöùng minh ABCF laø hình thang caân 

Baøi 11                      
Cho nöûa ñöôøng troøn (O;R) , ñöôøng kính AB . C laø ñieåm chính giöõa 
AB  , K laø trung ñieåm BC. AK  caét (O)  taïi M . Veõ CI vuoâng goùc vôùi 
AM taïi I caét AB taïi D. 
1. Chöùng minh töù giaùc ACIO noäi tieáp . Suy ra soá ño goùc OID  
2. Chöùng minh OI laø tia phaân giaùc cuûa COM  

3. Chöùng minh CIO ~ CMB . Tính tæ soá IO
MB

  

4. Tính tæ soá  AM
BM

. Töø ñoù tính AM , BM theo R 

5. Khi M laø ñieåm chính giöõa cung BC.Tính dieän tích töù giaùc ACIO 
theo R 

Baøi 12                      
Cho ABC (AC > AB vaø  090BAC  ). Goïi I , K laàn löôït laø trung 
ñieåm AB vaø AC. Caùc ñöôøng troøn (I ) ñöôøng kính AB vaø (K ) ñöôøng 
kính AC caét nhau taïi ñieåm thöù hai laø D . Tia BA caét (K) taïi E ; tia CA 
caét (I) taïi F . 
1. Chöùng minh B,C, D thaúng haøng  
2. Chöùng minh BFEC noäi tieáp  
3.  Goïi H laø giao ñieåm thöù hai cuûa tia DF vôùi vôùi ñöôøng troøn ngoaïi 

tieáp AEF. So saùnh DH vaø DE 
Baøi 13  
Cho ñöôøng troøn (O) vaø daây AB. Treân tia AB laáy ñieåm C naèm ngoaøi 
ñöôøng troøn . Töø ñieåm  E chính giöõa cung lôùn AB keû ñöôøng kính EF 
caét daây AB taïi D. Tia CE caét (O) taïi ñieâm I. Caùc tia AB vaø FI caét 
nhau taïi K 
1. Chöùng minh EDKI noäi tieáp  
2. Chöùng minh CI.CE =CK.CD 
3. Chöùng minh IC laø tia phaân giaùc ngoaøi ñænh I cuûa AIB 
4. Cho A , B , C coá ñònh. Chöùng minh khi ñöôøng troøn (O) thay ñoåi  
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nhöng vaãn ñi qua A , B thì ñöôøng thaúng FI luoân ñi qua moät ñieåm   
coá ñònh 
Baøi 14   
Cho ABC vuoâng taïi A. Treân caïnh AC laáy ñieåm D . Veõ ñöôøng troøn 
(O) ñöôøng kính CD.Ñöôøng troøn (I ) ñöôøng kính BC caét (O) taïi E. AE 
caét (O) taïi F. 
1. Chöùng minh ABCE noäi tieáp  
2. Chöùng minh  BCA = ACF  
3. Laáy ñieåm M ñoái xöùng vôùi D qua A ; N ñoái xöùng vôùi D qua ñöôøng 

thaúng BC. Chöùng minh BMCN noäi tieáp  
4. Xaùc ñònh vò trí cuûa D ñeå ñöôøng troøn  ngoaïi tieáp töù giaùc BMCN coù 

baùn kính nhoû nhaát 
Baøi 15    
ChoABC coù B vaø C  nhoïn . caùc ñöôøng troøn ñöôøng kính AB vaø AC 
caét nhau taïi H. Moät ñöôøng thaúng d tuøy yù ñi qua A laàn löôït caét hai 
ñöôøng troøn  taïi M vaø N. 
1. Chöùng minh H   BC 
2. Töù giaùc BCNM laø hình gì ? Taïi sao? 
3. Goïi I vaø K laø trung ñieåm cuûa BC vaø MN. Chöùng minh boán ñieåm A 

, H, I , K moät ñöôøng troøn .Töø ñoù suy ra quyõ tích cuûa I khi d 
quay quanh A  

1. Xaùc ñònh vò trí cuûa d ñeå MN coù ñoä daøi lôùn nhaát 
Baøi 16   
Cho hai ñöôøng troøn (O) vaø (O’) coù baùn kính baèng nhau vaø caét nhau 
taïi A vaø B. Veõ caùt tuyeán qua B caét (O) taïi E , caét (O’) taïi F. 
1. Chöùng minh  AE = AF 
2. Veõ caùt tuyeán BCD vuoâng goùc vôùi AB (C  (O) ; D   (O’) ), Goïi 

K laø giao ñieåm cuûa CE vaø FD. Chöùng minh AEKF vaø ACKD laø 
caùc töù giaùc noäi tieáp  

3. Chöùng minh EKF caân 
4. Goïi I laø trung ñieåm EF. Chöùng minh I , A , K thaúng haøng 
5. Khi EF quay quanh B thì I vaø K di chuyeån treân ñöôøng naøo? 
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Baøi 17     
Töø ñieåm A ôû ngoaøi ñöôøng troøn (O) veõ hai tieáp tuyeán AB vaø AC vôùi  
(O). Veõ daây BD // AC. AD caét (O) taïi K. Tia BK caét AC taïi I. 
1. Chöùng minh IC2 = IK.IB 
2. Chöùng minh   BAI ~ AKI 
3. Chöùng minh I laø trung ñieåm AC 
4. Tìm vò trí ñieåm A ñeå CK   AB 

Baøi 18  
Cho ñöôøng troøn  (O;R)vaø ñieåm A coá ñònh vôùi OA = 2R. BC laø ñöôøng 
kính quay quanh O. Ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ABC caét ñöôøng thaúng 
AO taïi I. 
1. Chöùng minh OI.OA = OB.OC. Suy ra I laø ñieåm coá ñònh 
2. Tröôøng hôïp AB , AC caét (O) taïi D vaø E. DE caét OA taïi K.  

a. Chöùng minh töù giaùc KECI noäi tieáp  
b. Tính AK theo R 
c. Goïi N laø giao ñieåm cuûa ñöôøng troøn  ngoaïi tieáp ADE   

        vôùi OA. Chöùng minh töù giaùc BOND noäi tieáp . Suy ra N  
        laø ñieåm coá ñònh 

3. Tìm vò trí cuûa BC ñeå dieän tích ABC lôùn nhaát 
4. Tìm vò trí BC ñeå baùn kính ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ABC nhoû nhaát. 

Baøi 19  
Cho ñöôøng troøn  (O; R) vaø daây AB coá ñònh. M laø ñieåm di chuyeån treân 
cung lôùn AB . Veõ hình bình haønh MABC. Veõ MH   BC taïi H caét (O) 
taïi K. BK caét MC taïi F. 
1. Chöùng minh töù giaùc FKHC noäi tieáp . Suy ra K laø tröïc taâm cuûa 

MBC 
2. Tia phaân giaùc cuûa AMB caét (O) taïi E vaø caét tia CB taïi N.Chöùng 

minh MBN caân. Suy ra N thuoäc moät cung troøn coá ñònh taâm O’ 
khi M di chuyeån treân cung lôùn AB  

3. Chöùng minh AB laø tieáp tuyeán cuûa (O’) 
4. Khi AB = R 3 . Tính dieän tích töù giaùc OEO’B theo R 

 

WWW.MATHVN.COMWWW.MATHVN.COM



Baøi taäp luyeän thi vaøo lôùp 10 

   9                                                                              Gv :  Löu Vaên Chung          

Baøi 20 
 Cho ñöôøng troøn (O; R) vaø moät daây AB coá ñònh ( AB < 2R ) . Moät  
ñieåm M tuøy yù treân cung lôùn AB ( M   A , B ) . Goïi I laø trung ñieåm  
cuûa daây AB vaø (O’) laø ñöôøng troøn qua M vaø tieáp xuùc vôùi AB taïi A.  
Ñöôøng thaúng MI caét (O) ; (O’) laàn löôït taïi caùc giao ñieåm thöù hai laø N 
, P. 
1. Chöùng minh IA2 = IP.IM 
2. Chöùng minh töù giaùc ANBP laø hình bình haønh 
3. Chöùng minh IB laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn (MBP) 
4. Chöùng minh khi M di chuyeån thì P chaïy treân moät cung troøn coá 

ñònh 
Baøi 21 
Cho ABC coù goùc A tuø , ñöôøng troøn (O) ñöôøng kính AB caét ñöôøng 
troøn (O’) ñöôøng kính AC taïi giao ñieåm thöù hai laø H. Moät ñöôøng thaúng 
d quay quanh A caét ñöôøng troøn (O) vaø (O’) laàn löôït taïi M vaø N sao 
cho A naèm giöõa M vaø N. 
1. Chöùng minh H  BC vaø töù giaùc BCNM laø hình thang vuoâng 

2. Chöùng minh tæ soá HM
HN

 khoâng ñoåi 

3. Goïi I laø trung ñieåm MN , K laø trung ñieåm BC. Chöùng minh 4 
ñieåm A , H , I , K cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn vaø I di chuyeån treân 
moät cung troøn coá ñònh 

4. Xaùc ñònh vò trí cuûa ñöôøng thaúng d ñeå dieän tích MHN lôùn nhaát 
Baøi 22 
Cho ñoaïn thaúng AB = 2a coù trung ñieåm laø O. Treân cuøng moät nöûa maët 
phaúng bôø AB keû caùc tia Ax vaø By vuoâng goùc vôùi AB. Moät ñöôøng thaúng 
d thay ñoåi caét Ax taïi M , caét By taïi N sao cho AM.BN = a2. 
1. Chöùng minh AOM ~ BON vaø MON  vuoâng 
2. Goïi H laø hình chieáu cuûa O treân MN. Chöùng minh ñöôøng thaúng d 

luoân tieáp xuùc vôùi moät nöûa ñöôøng troøn coá ñònh taïi H. 
3. Chöùng minh taâm I cuûa ñöôøng troøn ngoaïi tieáp MON chaïy treân 

moät tia coá ñònh 
4. Tìm vò trí cuûa ñöôøng thaúng d sao cho chu vi AHB ñaït giaù trò lôùn  
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  nhaát , tính giaù trò lôùn nhaát ñoù theo a 
Baøi 23 
Cho ABC coù ba goùc nhoïn vôùi tröïc taâm H. Veõ hình bình haønh  
BHCD. Ñöôøng thaúng qua D vaø // BC caét ñöôøng thaúng AH taïi E. 
1. Chöùng minh A , B , C , D , E cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn 
2. Goïi O laø taâm ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ABC , chöùng minh 
 BAE OAC  vaø BE = CD 

3. Goïi  M laø trung ñieåm cuûa BC , ñöôøng thaúng AM caét OH taïi G. 
Chöùng minh G laø troïng taâm cuûa ABC 

Baøi 24 
Cho ba ñieåm coá ñònh A , B , C thaúng haøng ( theo thöù töï ñoù ). Moät 
ñöôøng troøn (O) thay ñoåi nhöng luoân ñi qua B, C . Töø ñieåm A keû caùc 
tieáp tuyeán AM , AN ñeán ñöôøng troøn (O). Ñöôøng thaúng MN caét AO vaø 
AC laàn löôït taïi H vaø K 
1. Chöùng minh M , N di ñoäng treân moät ñöôøng troøn coá ñònh 
2. Goïi I laø trung ñieåm BC. Veõ daây MD // BC. Chöùng minh DN ñi 

qua ñieåm coá ñònh 
3. Chöùng minh ñöôøng troøn (OHI) luoân ñi qua 2  ñieåm coá ñònh 

Baøi 25 
Cho ABC coù  045A  , BC = a . O laø taâm ñöôøng troøn ngoaïi tieáp 
ABC  B’ vaø C’ laø chaân caùc ñöôøng cao haï töø B vaø C xuoáng caùc caïnh 
töông öùng .Goïi O’ laø ñieåm ñoái xöùng cuûa O qua ñöôøng thaúng B’C’. 
1. Chöùng minh A , B’ , O’ , C’ cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn taâm I 
2. Tính B’C’ theo a 
3. Tính baùn kính ñöôøng troøn (I) theo a 

Baøi 26 
Cho ñöôøng troøn (O;R) vaø ñieåm M sao cho OM = 2R. Töø M veõ hai tieáp 
tuyeán MA vaø MB vôùi (O) 
1. Chöùng minh   AMB ñeàu vaø tính MA theo R 
2. Qua ñieåm C thuoäc cung nhoû AB  veõ tieáp tuyeán vôùi (O) caét MA taïi  

      E vaø caét MB taïi F. Chöùng minh chu vi   MEF khoâng  ñoåi khi  C 
      chaïy  treân cung nhoû AB 
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3. OF caét AB taïi K ,  OE caét AB taïi H. Chöùng minh EK   OF. 
4. Khi sñBC  = 900 . Tính EF vaø dieän tích OHK theo R 

Baøi 27 
Cho ñöôøng troøn  (O;R) vaø daây BC coá ñònh. Ñieåm A di chuyeån treân  
cung lôùn BC .Caùc ñöôøng cao BD vaø CE caét nhau taïi H. 
1. Chöùng minh BEDC noäi tieáp ñöôøng troøn   
2. Veõ ñöôøng troøn  taâm H baùn kính HA caét AB vaø AC laàn löôït taïi M  

      vaø N. Chöùng minh MN // ED vaø 4 ñieåm B, C , M , N cuøng thuoäc  
      moät ñöôøng troøn   
3. Chöùng minh ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi MN keû töø A ñi qua moät 

ñieåm coá ñònh 
4. Chöùng minh ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi MN keû töø H cuõng ñi qua 

moät ñieåm coá ñònh O’ 
5. Tìm ñoä daøi BC ñeå O’ thuoäc ñöôøng troøn  (O) 

Baøi 28  
 Cho ñöôøng troøn (O ; R) coù daây BC = R 3 .Veõ ñöôøng troøn (M) ñöôøng 
kính BC. Laáy ñieåm  A (M)  (A ôû ngoaøi (O) ). AB , AC caét (O) taïi D 
vaø E. Ñöôøng cao AH cuûa ABC caét DE taïi I. 

1. Chöùng minh AD.AB = AE.AC 
2. Chöùng minh I laø trung ñieåm DE 
3. AM caét ED taïi K. Chöùng minh IKMH noäi tieáp  

4. Tính DE vaø tæ soá  AH
AK

 theo R 

5. Tìm vò trí ñieåm A ñeå dieän tích  ADE lôùn nhaát  
Baøi 29 
Cho hai ñöôøng troøn (O) vaø (O’) caét nhau taïi P vaø Q. Tieáp tuyeán 
chung gaàn P cuûa hai ñöôøng troøn tieáp xuùc vôùi (O) taïi A vaø tieáp xuùc vôùi 
(O’) taïi B. Tieáp tuyeán coûa (O) taïi P caét (O’) taïi ñieåm thöù hai laø D (D 
  P), ñöôøng thaúng AP caét ñöôøng thaúng BD taïi K. Chöùng minh : 

1. Boán ñieåm A , B , Q , K cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn  
2.   BPK caân  
3. Ñöôøng troøn ngoaïi tieáp   PQK tieáp xuùc vôùi PB vaø KB  
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Baøi 30 
Cho hai ñöôøng troøn (O) vaø (O’) caét nhau taïi A vaø B . Tieáp tuyeán 
chung gaàn B cuûa hai ñöôøng troøn laàn löôït tieáp xuùc vôùi (O) vaø (O’) taïi 
C vaø D. Qua A keû ñöôøng thaúng song song vôùi CD laàn löôït caét (O) vaø 
(O’) taïi M vaø N. Caùc ñöôøng thaúng BC vaø BD laàn löôït caét ñöôøng 
thaúng MN taïi P vaø Q; caùc ñöôøng thaúng CM vaø DN caét nhau taïi E. 
Chöùng minh : 

1. Ñöôøng thaúng AE  vuoâng goùc  vôùi ñöôøng thaúng CD 
2.   EPQ caân  

Baøi 31 
Cho   ABC coù ba goùc nhoïn noäi tieáp ñöôøng troøn (O) ( AB < AC ). 
Ñöôøng troøn taâm (O’) tieáp xuùc vôùi (O) taïi M vaø tieáp xuùc vôùi hai caïnh 
AB vaø AC taïi I vaø K . Goïi E laø giao ñieåm thöù hai cuûa MK vôùi (O). 

1. Chöùng minh ME laø tia phaân giaùc AMC  
2. Tia phaân giaùc Mx cuûa BMC caét IK taïi F . Chöùng minh töù giaùc 

FKCM vaø FIBM noäi tieáp   
3. Chöùng minh BIF ~ FKC 
4. Chöùng minh FM2 = MB.MC 
5. Chöùng minh tia CF laø phaân giaùc BCA  

Baøi 32 
Cho ñöôøng troøn (O;R) vaø hai ñöôøng kính AB vaø CD vuoâng goùc vôùi 
nhau . I  laø ñieåm di ñoäng treân baùn kính OB ( I   B vaø O ).Tia CI caét 
ñöôøng troøn  taïi E. 

1. Chöùng minh OIED noäi tieáp  
2. Chöùng minh CI.CE = 2R2 
3. DB caét CE taïi H. AE caét CD taïi K. Chöùng minh HK // AB 
4. Chöùng minh dieän tích töù giaùc ACIK khoâng ñoåi khi I di ñoäng 

treân OB ( I   O  vaø B ) 
Baøi 33   
Cho ñöôøng troøn (O;R) vaø moät daây cung AB coá ñònh . Goïi M laø ñieåm 
chính giöõa cung nhoû AB  . Laáy ñieåm C tuøy yù treân treân cung nhoû MB , 
keû tia Ax vuoâng goùc vôùi tia CM taïi H , caét ñöôøng thaúng BC taïi K. 
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1. Chöùng minh  CM laø tia phaân giaùc cuûa ACK  
2. Chöùng minh M laø taâm ñöôøng troøn  ngoaïi tieáp ABK vaø 

sñAKB  khoâng phuï thuoäc vaøo vò trí ñieåm C 
3. Tia KM caét tia AB taïi E vaø caét ñöôøng troøn taïi ñieåm thöù hai laø 

F.  Chöùng minh tích ME.MF khoâng ñoåi khi C di ñoäng vaø tính 
tích ñoù  theo R vaø MAB   

Baøi 34     
Cho ñöôøng troøn (O;R) vaø ñieåm M sao cho OM = 2R. Töø M veõ hai tieáp 
tuyeán MA vaø MB vôùi (O) 

1. Chöùng minh töù giaùc MAOB noäi tieáp  vaø MO   AB        
2. Chöùng minh   AMB ñeàu vaø tính MA theo R                
3. Qua ñieåm C thuoäc cung nhoû AB  veõ tieáp tuyeán vôùi (O) caét MA 

taïi  E vaø caét MB taïi F. OF caét AB taïi K .OE caét AB taïi H.  
Chöùng minh EK   OF    

4. Chöùng minh EF = 2HK                                               
Baøi 35    
Cho   ABC coù ba goùc nhoïn noäi tieáp ñöôøng troøn (O) ( AB < AC ). 
Ñöôøng cao BE cuûa tam giaùc keùo daøi caét ñöôøng troøn (O) taïi K . Keû 
KD vuoâng goùc vôùi BC taïi D . 

1. Chöùng minh 4 ñieåm K ; E ; D ; C cuøng thuoäc moät ñöôøng  troøn . 
Xaùc ñònh taâm cuûa ñöôøng troøn naøy 

2. Chöùng minh KB laø phaân giaùc cuûa AKD  
3. Tia DE caét ñöôøng thaúng AB taïi I . Chöùng minh KI   AB  
4. Qua E keû ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi OA , caét AB taïi H .  
     Chöùng minh CH // KI    

Baøi 36 
Cho hình vuoâng ABCD caïnh a. M , N laø hai ñieåm di ñoäng treân AD vaø 
DC sao cho  045MBN  . BM , BN caét AC laàn löôït taïi E vaø F. 

1. Chöùng minh NE   BM 
2. Goïi H laø giao ñieåm cuûa ME vaø NF. Chöùng minh  
     HF.HM =HE.HN 
3. Tia BH caét MN taïi I. Tính BI theo a. Suy ra ñöôøng thaúng MN  

Baøi taäp luyeän thi vaøo lôùp 10 

   14                                                                              Gv :  Löu Vaên Chung          

            luoân tieáp xuùc vôùi moät ñöôøng troøn  coá ñònh. 
4. Cho a = 5, AM = 2 . Tính EF. 

Baøi 37 
Cho ñöôøng troøn  (O;R) vaø moät ñieåm A coá ñònh treân ñöôøng troøn . Moät 
goùc nhoïn xAy coù soá ño khoâng ñoåi quay quanh A caét ñöôøng troøn  taïi B 
vaø C.Veõ hình bình haønh ABDC. Goïi E laø tröïc taâm BDC. 

1. Chöùng minh E thuoäc ñöôøng troøn (O;R)  
2. Goïi H laø tröïc taâm cuûa ABC. Chöùng minh EH , BC vaø AD 

ñoàng quy taïi moät ñieåm I 
3. Khi goùc xAy quay quanh A sao cho Ax vaø Ay vaãn caét (O;R) thì 

H di chuyeån treân ñöôøng coá ñònh naøo ? 
Baøi 38 
Cho hình vuoâng ABCD caïnh a. Moät ñöôøng thaúng d qua taâm O cuûa 
hình vuoâng caét AD vaø BC taïi E vaø F. Töø E keû ñöôøng thaúng song song 
vôùi BD , töø F keû ñöôøng thaúng song song vôùi AC , chuùng caét nhau taïi I. 

1. Chöùng minh A , I , B thaúng haøng  
2. Keû IH   EF taïi H. Chöùng minh H luoân thuoäc moät ñöôøng troøn 

coá ñònh khi d quay quanh O 
3. Ñöôøng thaúng IH caét ñöôøng trung tröïc cuûa AB taïi K. Chöùng 

minh AKBH noäi tieáp . Suy ra K coá ñònh 
4. Tìm vò trí cuûa ñöôøng thaúng d ñeå dieän tích töù giaùc AKHB lôùn 

nhaát 
Baøi 39 
Cho ñöôøng troøn (O;R) vaø daây AB coá ñònh . I laø ñieåm chính giöõa cung 
lôùn AB . M laø ñieåm di ñoäng treân cung lôùn AB . K laø trung ñieåm AB. 
Veõ tia Ax vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng MI taïi H caét ñöôøng thaúng MB 
taïi C. 

1. Chöùng minh töù giaùc AHIK noäi tieáp  
2. Chöùng minhAMC laø caùc tam giaùc caân 
3. Chöùng minh khi M di ñoäng thì C luoân thuoäc moät ñöôøng coá ñònh  
4. Goïi E laø ñieåm ñoái xöùng vôùi A qua I vaø F laø ñieåm ñoái xöùng vôùi 

B qua ñöôøng thaúng MI. Chöùng minh töù giaùc AFEB noäi tieáp  
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5. Tìm vò trí M ñeå chu vi ABM lôùn nhaát  
6. Tìm vò trí M ñeå chu vi ACM lôùn nhaát  

Baøi 40 
Cho nöûa ñöôøng troøn  (O) ñöôøng kính AB = 2R. C laø trung ñieåm AO. 
Veõ ñöôøng thaúng Cx   AB taïi C caét ñöôøng troøn  taïi I,  K laø ñieåm di 
ñoäng treân ñoaïn CI ( K   C vaø I), Tia AK caét (O) taïi M. Ñöôøng thaúng 
Cx caét ñöôøng thaúng BM taïi D, caét tieáp tuyeán taïi M cuûa (O) taïi N 

1. Chöùng minh AK.AM = R2 
2. Chöùng minh   NMK caân 
3. Khi K laø trung ñieåm CI. Tính dieän tích ABD theo R 
4. Chöùng minh khi K di ñoäng treân ñoaïn CI thì taâm ñöôøng troøn  

ngoaïi tieáp ADK thuoäc moät ñöôøng thaúng coá ñònh. 
Baøi 41 
Cho ñöôøng troøn (O ;R) ñöôøng kính AB. I laø ñieåm thuoäc AO sao cho  
AO = 3IO. Qua I veõ daây CD   AB. Treân CD laáy K tuøy yù . Tia AK caét 
(O) taïi M. 

1. Chöùng minh töù giaùc IKMB noäi tieáp  
2. Chöùng minh ñöôøng thaúng AM tieáp xuùc vôùi ñöôøng troøn ngoaïi 

tieáp MKC 
3. Chöùng minh taâm P cuûa ñöôøng troøn ngoaïi tieáp CMK thuoäc 

moät ñöôøng coá ñònh 
4. Tính khoaûng caùch nhoû nhaát cuûa DP 

Baøi 42 
Cho ABC caân taïi A noäi tieáp ñöôøng troøn  (O;R). M laø ñieåm thuoäc 
cung nhoû AC. Tia AM caét tia BC taïi D. 

1. Chöùng minh  ADC ACM  
2. Chöùng minh AC2 = AM. AD 
3. Chöùng minh AC laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn  ngoaïi tieáp 

MCD 
4. Laáy E laø ñieåm thuoäc tia ñoái cuûa tia MB sao cho ME = MC. 

Chöùng minh ABDE noäi tieáp . 
5. Chöùng minh C luoân thuoäc moät cung troøn coá ñònh . Xaùc ñònh 

taâm cuûa cung troøn naøy. 
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Baøi 43 
Cho ñöôøng troøn (O;R) vaø moät ñöôøng thaúng d khoâng caét ñöôøng troøn .  
Veõ OH   d taïi H. M laø ñieåm thuoäc d. Töø M veõ hai tieáp tuyeán MA vaø 
MB vôùi (O) ( A , B laø caùc tieáp ñieåm ). 

1. Chöùng minh töù giaùc MAOH noäi tieáp  
2. Ñöôøng thaúng AB caét OH taïi I. Chöùng minh IH.IO = IA.IB 
3. Chöùng minh I coá ñònh khi M chaïy treân ñöôøng thaúng d. 
4. Cho OM = 2R , OH = a. Tính dieän tích MAI theo a vaø R 

Baøi 44 
Cho ñöôøng troøn (O;R) vaø ñieåm A ôû ngoaøi ñöôøng troøn . Veõ ñöôøng 
thaúng d   OA taïi A. Laáy ñieåm M  d . Veõ tieáp tuyeán MC vôùi (O)  C 
laø tieáp ñieåm ). 

1. Chöùng minh 4 ñieåm M , A , O , C cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn. 
2. AC caét (O) taïi B, Tieáp tuyeán taïi B cuûa (O) caét MC taïi E , caét 

ñöôøng thaúng d taïi D. Chöùng minh M, E, O, D cuøng thuoäc moät 
ñöôøng troøn     

3. Chöùng minh A laø trung ñieåm MD 
4. Chöùng minh EOD ~ COA. 
5. Cho OM = 2R vaø OA = a. Tính DE theo a vaø R 

Baøi 45 
Cho ABC coù ba goùc nhoïn noäi tieáp ñöôøng troøn  (O;R)( AB < AC ). 
Keû ñöôøng cao AH vaø ñöôøng kính AD cuûa ñöôøng troøn  (O). Phaân giaùc 
cuûa BAC  caét (O) taïi E. 

1. Chöùng minh AE laø phaân giaùc cuûa HAD  
2. Chöùng minh AB.AC = AH.AD 
3. Chöùng minh   HAD ABC ACB   
4. EO caét AC taïi F , BF caét AH taïi M. Chöùng minh AFM caân 

5. Cho AB = 4 , AC = 5 , R = 3. Tính BC (laáy 1 chöõ soá thaäp phaân ) 
Baøi 46 
Cho ABC ñeàu noäi tieáp  (O;R). M laø ñieåm treân cung nhoû BC . Treân 
daây AM laáy ñieåm E sao cho ME = MB . 

1. Chöùng minh   MBE ñeàu 
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2. Chöùng minh CBM = ABE 
3. Tìm vò trí ñieåm M sao cho toång MA + MB + MC lôùn nhaát 
4. Khi M  chaïy treân BC nhoû  thì E chaïy treân ñöôøng coá ñònh naøo  
5. Goïi F laø giao ñieåm cuûa AM vaø BC. Chöùng minh   

                                                                            1 1 1
MF MB MC

   

6. Chöùng minh 2 2 2 26MA MB MC R    
Baøi 47 
Cho ñöôøng troøn  (O;R) vaø daây AB. Veõ ñöôøng kính CD vuoâng goùc vôùi 
AB taïi K.( D thuoäc cung nhoû AB  ). M laø ñieåm thuoäc cung nhoû BC . 
DM caét AB taïi F.  

1. Chöùng minh töù giaùc CKFM noäi tieáp  
2. Chöùng minh DF. DM = AD2 
3. Tia CM caét ñöôøng thaúng AB taïi E. Tieáp tuyeán taïi M cuûa (O) 

caét AF taïi I. Chöùng minh IE = IF 

4. Chöùng minh FB KF
EB KA

  

 Hd : d) Chuù yù F laø tröïc taâm cuûa CDE .  
      Suy ra : KE.KF = KC.KD 

Baøi 48  
Cho ABC vuoâng taïi A ( AB < AC ). Tia phaân giaùc cuûa ABC  caét AC 
taïi M. Ñöôøng troøn (O) ñöôøng kính MC caét tia BM taïi H, caét BC taïi N.  

1. Chöùng minh töù giaùc BAHC noäi tieáp  
2. Chöùng minh HC2 = HM.HB 
3. HO caét BC taïi K . Chöùng minh K laø trung ñieåm NC 
4. Cho AB = 5 cm , HC = 3 2  cm. Tính ñoä daøi caïnh BC. 

Baøi 49 
Cho ñöôøng troøn (O ; R) coù hai ñöôøng kính AB vaø CD vuoâng goùc vôùi 
nhau E laø ñieåm thuoäc DB  nhoû. AE caét DC taïi N , CE caét AB taïi M. 

1. Chöùng minh töù giaùc NOBE noäi tieáp  
2. Chöùng minh AN. AE = 2R2  
3. Chöùng minh ANC ~ MAC. Tìm vò trí cuûa E ñeå dieän tích  
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            NEN lôùn nhaát 
4. Bieát AM = 3BM. Tính DN vaø EB theo R 

Baøi 50 
Cho ABC coù ba goùc nhoïn noäi tieáp ñöôøng troøn  (O;R) vôùi AB < AC. 
Phaân giaùc cuûa BAC  caét BC taïi E vaø caét (O) taïi D. Tia OD caét BC 
taïi K.Tieáp tuyeán taïi A  cuûa (O) caét ñöôøng thaúng BC taïi M .  

1. Chöùng minh töù giaùc MAOK noäi tieáp  
2. Chöùng minh MA2 = MB.MC 
3. Chöùng minh MA = ME 
4. Keû tieáp tuyeán MF cuûa (O) ( F laø tieáp ñieåm ). Chöùng minh tia 

FE v ñöôøng thaúng DO caét nhau taïi ñieåm thuoäc (O). 
5. Bieát BE = a vaø EC = b. Tính AM theo a vaø b. 

Baøi 51 
Cho ABC coù ba goùc nhoïn noäi tieáp ñöôøng troøn  (O;R). Phaân giaùc 
cuûa goùc BAC  caét BC taïi D vaø caét  ñöôøng troøn  taïi E. 
Veõ DK   AB vaø DM   AC  taïi K vaø M.  

1. Chöùng minh töù giaùc AKDM noäi tieáp  vaø KM   AE 
2. Chöùng minh AD.AE = AB.AC 
3. Chöùng minh MK = AD. sin BAC  
4. So saùnh dieän tích töù giaùc AKEM vaø dieän tích ABC 

Baøi 52 
Cho ñieåm A   ñoaïn BC sao cho AB = 2AC . Veõ ñöôøng troøn (O;R) 
ñöôøng kính AB vaø ñöôøng troøn (O’) ñöôøng kính AC. 

1. Chöùng minh (O) vaø (O’) tieáp xuùc nhau 

2. Laáy ñieåm H   ñoaïn OB sao cho OH = 1
5

OB.  Veõ tia Hx 

vuoâng goùc  AB caét (O) taïi D. Tia DA caét (O’) taïi M. Veõ ñöôøng 
kính MN cuûa (O’). OD caét BN taïi K. Chöùng minh OD // MN 
vaø tính OK theo R 

3. Chöùng minh BN laø tieáp tuyeán cuûa (O’) 
4. DA caét BN taïi E. Tính dieän tích BEA theo R 
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Baøi 53 
Cho AOB caân taïi O (  090AOB   ). Treân caïnh AB laáy ñieåm M , veõ  
MC // OB vaø MD // OA. Veõ ñöôøng troøn (C;CM) vaø ñöôøng troøn  
(D;DM) caét nhau taïi ñieåm thöù hai laø N. 

1. Chöùng minh A  (C ; CM) vaø B  (D;DM) 
2. Chöùng minh ANB ~CMD 
3. Chöùng minh N thuoäc moät ñöôøng coá ñònh khi M chaïy treân AB 
4. Chöùng minh ONM vuoâng  

Baøi 54 
Cho   ABC coù ba goùc nhoïn noäi tieáp ñöôøng troøn  (O;R). Veõ ñöôøng 
cao AH cuûa   ABC , ñöôøng kính AD. Goïi E vaø F laàn löôït laø hình 
chieáu cuûa C vaø B leân AD. M laø trung ñieåm BC. 

1. Chöùng minh caùc töù giaùc ABHF vaø BFOM noäi tieáp  
2. Chöùng minh HE // BD 

3. Chöùng minh  S ABC = . .
4

AB AC BC
R

 

4. Chöùng minh M laø taâm ñöôøng troøn  ngoaïi tieáp EFH 
Baøi 55    
Cho ñöôøng troøn (O;R) vaø daây BC coá ñònh , A laø ñieåm di chuyeån treân 
cung lôùn BC . Veõ 2  ñöôøng cao BE vaø CF cuûa ABC caét nhau taïi H. 

1. Chöùng minh  AFE ACB  
2. Veõ baùn kính ON   BC taïi M ( N  cung nhoû BC ) . AN caét 

BC taïi D. Chöùng minh AB.NC = AN.BD 
3. AH caét (O) taïi K . Chöùng minh : BC. AK = AB.CK + AC.BK 
4. Chöùng minh taâm I cuûa ñöôøng troøn  ngoaïi tieáp ADC luoân 

thuoäc moät ñöôøng coá ñònh khi A di chuyeån treân cung lôùn BC  
Baøi 56  
Cho hai ñöôøng troøn (O;R) vaø (O’: r)  (R > r) caét nhau taïi Avaø B. Veõ 
ñöôøng kính AC cuûa (O) vaø ñöôøng kính AD cuûa (O’). M laø ñieåm thuoäc 
cung nhoû BC. MB caét (O’) taïi N. 

1. Chöùng minh C , B , D thaúng haøng. Tính  tæ soá AN
AM

 theo R vaø r 
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2. CM vaø DN caét nhau taïi E. Ch. minh töù giaùc AMEN noäi tieáp 
3. Chöùng minh ñieåm E thuoäc moät ñöôøng coá ñònh khi M thay ñoåi 
4. Chöùng minh AMB ~ AED 

Baøi 57 
Cho   ABC coù ba goùc nhoïn  (AB < AC). Veõ ñöôøng troøn (O) ñöôøng 
kính BC caét AB vaø AC laàn löôït taïi E vaø D . 

1. Chöùng minh AD.AC = AE.AB 
2. Goïi H laø giao ñieåm cuûa BD vaø CE , K laø giao ñieåm cuûa AH vaø 

BC. Chöùng minh   BHK AED  
3. Töø A keû hai tieáp tuyeán AM vaø AN vôùi (O) vôùi M , N laø caùc tieáp 

ñieåm .Chöùng minh KA laø phaân giaùc cuûa NKM  
4. Chöùng minh ba ñieåm M, N , H thaúng haøng  

Baøi 58   
Cho (O;R) vaø ñieåm P treân ñöôøng troøn . Töø P veõ hai tia Px , Py caét 
ñöôøng troøn taïi A vaø B sao cho xPy  laø goùc nhoïn. 

1. Veõ hình bình haønh APBM. Goïi K laø tröïc taâm cuûa ABM. 
Chöùng minh K thuoäc ñöôøng troøn  (O) 

2. Goïi H laø tröïc taâm cuûa APB , I laø trung ñieåm AB. Chöùng 
minh H , I , K thaúng haøng  

3. Khi hai tia Px vaø Py quay quanh P sao cho Px vaø Py vaãn caét 
ñöôøng troøn vaø xPy  khoâng ñoåi thì H chaïy treân ñöôøng coá ñònh 
naøo. 

Baøi 59  
Cho ABC coù ba goùc nhoïn noäi tieáp ñöôøng troøn  (O;R). Ñieåm M di 
ñoäng treân treân cung nhoû BC . Töø M keû MH   AB vaø MK   AC. 

1. Chöùng minh MBC ~ MHK 
2. Goïi D laø giao ñieåm cuûa HK vaø BC. Chöùng minh MD   BC 
3. Tìm vò trí cuûa M ñeå ñoä daøi ñoaïn HK lôùn nhaát . 

Baøi 60 
Cho hai ñieåm A vaø B thuoäc ñöôøng troøn (O) ( AB khoâng ñi qua O ) vaø 
coù hai ñieåm C vaø D löu ñoäng treân cung lôùn AB sao cho AD // BC ( C  
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vaø D khaùc A vaø B ; AD > BC ). Goïi M laø giao ñieåm cuûa BD vaø AC.  
Hai tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn  (O) taïi A vaø D caét nhau taïi I. 

1. Chöùng minh ba ñieåm I , O , M thaúng haøng  
2. Chöùng minh baùn kính ñöôøng troøn  ngoaïi tieáp MCD khoâng ñoåi 
Baøi 61 
Cho (O;R) vaø daây MN coá ñònh P laø ñieåm chính giöõa cung lôùn MN . 
Laáy ñieåm I thuoäc PN  nhoû, keû tia Mx   PI taïi K caét tia NI taïi E. 

1. Chöùng minh IP laø tia phaân giaùc cuûa MIE  
2. Chöùng minh E luoân chaïy treân moät cung troøn coá ñònh khi I di 

chuyeån treân cung nhoû PN . Xaùc ñònh taâm cuûa cung troøn naøy. 
3. Tia EP caét MN taïi F, caét ñöôøng troøn (O) taïi G. Chöùng minh 

PM laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn ngoaïi tieáp MFG 
4. Tính tích PF.PG theo R vaø PMN   

Baøi 62 
Cho ñöôøng troøn (O;R) vaø moät ñieåm A coá ñònh thuoäc (O). Veõ tieáp 
tuyeán Ax, treân  tia Ax laáy ñieåm Q. Veõ tieáp tuyeán QB vôùi ñöôøng troøn 
(O) ( B laø tieáp ñieåm ). 

1. Chöùng minh QBOA noäi tieáp vaø OQ   AB 
2. Goïi E laø trung ñieåm OQ. Tìm quyõ tích cuûa E khi Q di chuyeån 

treân tia Ax 
3. Veõ BK   Ax taïi K caét OQ taïi H. Tìm quyõ tích cuûa H 
4. Cho AQ = 2R. Tính HK theo R 

Baøi 63 
Cho ABC coù ba goùc nhoïn noäi tieáp ñöôøng troøn  (O;R). Ba ñöôøng cao 
AD , BE , CF caét nhau taïi H . AH caét (O) taïi K. Ñöôøng thaúng AO caét 
ñöôøng troøn (O) taïi M. 

1. Chöùng minh MK // BC vaø DH = DK 
2. Chöùng minh HM ñi qua trung ñieåm I cuûa BC 

3. Chöùng minh : 1HD HE HF
AD BE CF

    

4. Chöùng minh 9AD BE CF
HD HE HF

    
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Baøi 64 
Cho ABC ñeàu noäi tieáp ñöôøng troøn (O;R). Moät ñöôøng thaúng d thay 
ñoåi qua A caét hai tieáp tuyeán taïi B vaø C cuûa (O) ôû M vaø N. Giaû söû d 
caét ñöôøng troøn  (O) taïi ñieåm thöù hai laø E. Goïi F laø giao ñieåm cuûa MC 
vaø NB. 

1. Chöùng minh MBA ~ CAN 
2. Chöùng minh tích MB.CN khoâng ñoåi  
3. Chöùng minh töù giaùc BMEF noäi tieáp  
4. Chöùng minh ñöôøng thaúng EF luoân ñi qua ñieåm coá ñònh 

Baøi 65 
Cho ñöôøng troøn (O;R) vaø ñöôøng kính AB coá ñònh. MN laø ñöôøng kính 
thay ñoåi cuûa (O). Tieáp tuyeán taïi A cuûa (O) caét BM vaø BN laàn löôït taïi 
E vaø F. Goïi I laø trung ñieåm EA vaø K laø trung ñieåm AF. 

1. Chöùng minh töù giaùc EMNF noäi tieáp  
2. Chöùng minh IMNK laø hình thang vuoâng. Tính EF theo R ñeå 

IMNK laø hình chöõ nhaät  
3. Chöùng minh tích AI.AK khoâng ñoåi khi MN thay ñoåi 
4. Chöùng minh ñöôøng troøn ngoaïi tieáp  IBK luoân ñi qua ñieåm coá 

ñònh ( khaùc ñieåm B ) 
Baøi 66  
Cho ñöôøng troøn (O;R) ñöôøng kính BC. Ñieåm M tuøy yù thuoäc baùn kính 
OC . Qua M veõ daây AE vuoâng goùc vôùi BC. Töø A veõ tieáp tuyeán cuûa (O) 
caét ñöôøng thaúng BC taïi D. 

1. Chöùng minh EC laø phaân giaùc cuûa AED  
2. Veõ ñöôøng cao AK cuûa   BAE . Goïi I laø trung ñieåm cuûa AK. 

Tia BI caét ñöôøng troøn  (O) taïi H. Chöùng minh MH   AH 
3. Chöùng minh töù giaùc EMHD noäi tieáp  
4. Chöùng minh ñöôøng thaúng BD laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn 

ngoaïi tieáp AHD 
5. Khi M laø trung ñieåm OC. Tính dieän tích MHC theo R 

Baøi 67 
Töø ñieåm A ngoaøi ñöôøng troøn  (O;R) veõ hai tieáp tuyeán AB vaø AC vôùi  
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ñöôøng troøn (B vaø C laø hai tieáp ñieåm ). Veõ caùt tuyeán AEF vôùi ñöôøng 
troøn  (O). Veõ daây ED   OB  caét BC taïi M vaø caét BF taïi N. Goïi K laø 
trung ñieåm EF.  

1. Chöùng minh töù giaùc KMEC noäi tieáp vaø  KCE BNE  
2. Chöùng minh töù giaùc EHOF noäi tieáp  
3. Chöùng minh tia FM ñi qua trung ñieåm cuûa AB 

Baøi 68  
 Cho ABC coù ba goùc nhoïn noäi tieáp ñöôøng troøn (O; R) 
           (AB < AC ). Ba ñöôøng cao AD , BE , CF caét nhau taïi H. 

1. Chöùng minh töù giaùc BFEC noäi tieáp . Xaùc ñònh taâm I.  
2. Ñöôøng thaúng EF caét ñöôøng thaúng BC taïi K. Chöùng minh 

KF.KE = KB.KC 
3. AK caét ñöôøng troøn (O) taïi M. Chöùng minh MFEA noäi tieáp  
4. Chöùng minh M , H , I  thaúng haøng. 

Baøi 69   
Cho nöûa ñöôøng troøn (O) ñöôøng kính AB vaø ñieåm C treân nöûa ñöôøng 
troøn  ( CA > CB ). Keû CH   AB taïi H. Ñöôøng troøn taâm K ñöôøng kính 
CH caét AC taïi D vaø BC taïi E , caét nöûa ñöôøng troøn  (O) taïi ñieåm thöù 
hai laø F.  

1. Chöùng minh CH = DE 
2. Chöùng minh CA.CD = CB.CE 
3. Chöùng minh ABED noäi tieáp  
4. CF caét AB taïi Q. Hoûi K laø ñieåm ñaëc bieät gì cuûa OCQ. 
5. Chöùng toû Q laø moät giao ñieåm cuûa DE vaø ñöôøng troøn  ngoaïi 

tieáp OKF   
Baøi 70   
Cho ñöôøng troøn  (O, R) vaø daây BC . A laø ñieåm thuoäc cung lôùn BC sao 
cho  060BAC  .Keû ñöôøng cao AH, BE , CF cuûa ABC.  

1. Chöùng minh  BEFC  noäi tieáp ñöôøng troøn . Xaùc ñònh taâm I  
2. Chöùng minh ñöôøng thaúng keû töø A vaø vuoâng goùc vôùi EF ñi qua 

moät ñieåm coá ñònh khi A chaïy treân AB  
3. Goïi M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm EB vaø FC. Chöùng minh  
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      M , H, I , N cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn 
d. Neáu IA laø phaân giaùc cuûa EIF . Tính soá ño BCE   

Baøi 71   
Cho ABC coù ba goùc nhoïn noäi tieáp ñöôøng troøn  (O). M laø ñieåm chaïy 
treân  cung nhoû BC . Goïi E vaø F laø hình chieáu cuûa A leân  ñöôøng thaúng 
MB vaø MC. AH laø ñöôøng cao cuûa   ABC. 

1. Chöùng minh 4 ñieåm A , E , M , F cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn   

2. Chöùng minh khi M thay ñoåi thì tæ soá AE
AF

 khoâng ñoåi  

3. Chöùng minh E , H , F thaúng haøng  
4. Tìm vò trí M treân cung nhoû BC  ñeå toång  AE.MB + AF.MC   
    lôùn nhaát.  

Baøi 72   
Cho   ABC noäi tieáp  ñöôøng troøn (O) . D laø ñieåm tuøy yù treân BC  
khoâng chöùa ñieåm A. Goïi (O’) laø ñöôøng troøn  tieáp xuùc ngoaøi vôùi (O) 
taïi D. Caùc tia AD , BD , CD  laàn löôït caét ñöôøng troøn  (O’) taïi A’ ; B’ 
; C’. 

a. Chöùng minh ' ' 'AA BB CC
AD BD CD

   

b. Chöùng minh AD.BC = AC.BD + AB.CD 
c. Goïi AA1 , BB1 , CC1 laø caùc tieáp tuyeán cuûa (O’) laàn löôït veõ töø  
     A , B , C   ( A1 , B1 , C1 laø caùc tieáp ñieåm ). Chöùng minh : 

                  AA1.BC = BB1.AC = CC1.AB 
Baøi 73 
Cho ñuôøng troøn taâm O ñöôøng kính AB = 2R. Laáy ñieåm M   (O; R) 
sao cho MA < MB. Phaân giaùc goùc AMB caét ñuôøng troøn taïi D , caét AB 
taïi K. 

a. Chöùng minh OD   AB vaø ADB caân 
b. Treân caïnh MB laáy ñieåm C sao cho MC = MA. Chöùng minh töù 

giaùc DKCB noäi tieáp  
c. Veõ phaân giaùc BI cuûa MKB. Chöùng minh D laø taâm ñuôøng 

troøn ngoaïi tieáp töù giaùc AICB 
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d. Veõ ñöôøng kính DF cuûa ñuôøng troøn (O;R), MF caét AI taïi N. 
Bieát AM = R tính khoaûng caùch töø N ñeán ñöôøng thaúng AM 

Baøi 74 
Cho ABC coù ba goùc nhoïn noäi tieáp ñuôøng troøn (O;R). (AC < AC) 
Tieáp tuyeán taïi B vaø tieáp tuyeán taïi C cuûa ñuôøng troøn (O) caét nhau taïi 
D. Tia OD caét BC taïi H 

a. Chöùng minh töù giaùc OBDC noäi tieáp vaø OD   BC taïi H 

b. Chöùng minh HO.HD = 
2

4
BC  

c. Veõ caùt tuyeán DMN vôùi ñuôøng troøn (O) song song vôùi Abcaét 
AC taïi K. Chöùng minh DM.DN = DB.DC 

d. Chöùng minh OK   MN 
e. Cho 060BAC  vaø 090AOB  . Tính dieän tích BKC theo R 

Baøi 75 
Cho ABC coù ba goùc nhoïn noäi tieáp ñuôøng troøn (O;R) (AB < AC).Phaân 
giaùc cuûa goùc BAC caét BC taïi D  vaø caét (O;R) taïi M. 

a. Chöùng minh OM   BC taïi I 
b. Tieáp tuyeán taïi A caét BC taïi S. Chöùng minh SA = SD 
c. Veõ ñöôøng kính MN cuûa (O;R) caét AC taïi F , BN caét AM taïi E. 

Chöùng minh EF // BC 
d. Veõ tieáp tuyeán SK cuûa (O) (K laø tieáp ñieåm ,  K   A). Chöùng minh K , 

N , D thaúng haøng  
e. Cho AB = 3 , BC = 5 , AC = 6. Chöùng minh  SAB caân 
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 1. Chöùng minh EFO’O noäi tieáp  
      cm        'EOA FO A    

 2. Chöùng minh 
MC
NF

 khoâng ñoåi 

      cm  MCE ~ NFD   
      vaø   CEA ~ DFA      

      
MC EC AC
NF DF AD

    khoâng ñoåi 

 3.  Quyõ tích trung ñieåm I cuûa MN    
  Goïi P laø trung ñieåm CD   P coá ñònh  vaø IP laø ñöôøng trung bình cuûa hình 
  thang CMND     PIA vuoâng taïi I   I thuoäc ñöôøng troøn ñöôøng kính   
  AP coá ñònh                                                            
 4. Chöùng minh ñöôøng thaúng KI ñi qua ñieåm coá ñònh      
  Chöùng minh MKN caân   K , I , P thaúng haøng   KI ñi qua P coá ñònh    
 5. Khi MM // EF Chöùng minh MN = BE + BF 
  Tröôùc heát caàn chöùng minh C , B , D thaúng haøng  
   MN // EF    EFA FAN   
   Maø  EFA ADB      FAN ADB  

      AB FN     BF AN   
      BF = AN  
  Töông töï chöùng minh BE = AM  
    MN = BE + BF       
 
 
 
 

 
 
 

HÖÔÙNG DAÃN GIAÛI 

E 
F 

N 

M 

O O’ 

A 

B 
C D 

K 

F 
N 

D 
O’ O 

M

C P B 

A 

E 

I 

Baøi 1 

Baøi 2 
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 1. Chöùng minh  CAF CKF  
     Chöùng minh AKFC noäi tieáp  
2. Chöùng minh KAF vuoâng caân   
    Chuù yù   045AFK ACD   
3. Chöùng minh ñöôøng thaúng BD ñi qua trung ñieåm I cuûa KF   
    Chöùng minh  AIBF noäi tieáp     045ABI AFI     
    Maø   045ABD     B , D , I thaúng haøng  
4. Chöùng minh IMCF  noäi tieáp  
   Chöùng minh ABM  = CBM   
      BAM BCM   
  Maø   BAM BIF     BCM BIF   
  Do ñoù töù giaùc IMCF noäi tieáp  

5.  Tính tæ soá 
ID
CF

      

  Chöùng minh ADI  ~   ACF  

      
2

2
ID AD
CF AC

         

 
  

 
 1. Chöùng minh  IHM ICM  
     Chöùng minh töù giaùc MIHC noäi tieáp  
2. Chöùng minh MK   BK 
    Chöùng minh töù giaùc BHMK noäi tieáp  
3. Chöùng minh MIH ~ MAB  
    Chöùng minh   ( )IMH AMB ACB    

                   Vaø  IHM ABM  
4. Chöùng minh ME   EF 

Ta coù  MIH MAB   vaø  
IH AB
IM AM

  (MIH ~ MAB )   
IF AE
IM AM

  

  MAE ~   MIF  ( c-g-c)     KFM KEM    KMFE noäi tieáp  

    090MFE MKE      MF   EF  

A B 

CD

F 

E 

M

I 

K

A 
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1. Chöùng minh EFCH vaø EFBD noäi tieáp     
       Hoïc sinh töï chöùng minh  
2. Chöùng minh EF2 = ED.EH 
      Chöùng minh EFD ~ EHF  (g-g) 
3. Chöùng minh EMFN noäi tieáp  
     Ta coù   DEB EBC ECB   ( goùc ngoaøi BEC ) 
      Maø   EBC ECH EFH   vaø    ECB DBE DFE   

      Suy ra :     DEB DFE EFN MFN       töù giaùc EMFN noäi tieáp  
4. Chöùng minh MN   EF 
     Ta coù :  ENM EFM  ( EMFN noäi tieáp )  
      Maø :     EFM DBE BEC       ENM BCE   
                    MN //  BC    MN   EF 
 
 
 
1. Chöùng minh AMOI noäi tieáp . Xaùc ñònh taâm K cuûa ñöôøng troøn   
      Hoïc sinh töï chöùng minh  
2. Chöùng minh CHOD noäi tieáp  

Baøi 4 
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    Chöùng minh AC.AD = AH.AO  ( = AM2 )   AC AH
AO AD

   

      AHC ~ ADO     AHC ADO    CHOD noäi tieáp  
3. Chöùng minh CFIN noäi tieáp  
    Ta coù AM // CB ( cuøng   MO )    BCD MAI   
    Maø  MAI MNI   (cuøng chaén cung MI  )    BCD MNI  
    Suy ra töù giaùc CFIN noäi tieáp  
4. Chöùng minh  KE   AM 
    MD caét CB taïi G. Ta coù  MDC FIC  ( = MNC  )   FI // MD  
   CED coù I laø trung ñieåm CD vaø FI // GD   F laø trung ñieåm CG 
    Xeùt MDA coù CG // AM vaø F laø trung ñieåm CG   E laø trung ñieåm 
AM 
    Suy ra : KE   AM  ( tính chaát ñöôøng kính – daây cung ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 

 
1. Chöùng minh MAOB noäi tieáp  
    Hoïc sinh töï chöùng minh  
2. Chöùng minh EB2 = EC.EA 

    Chöùng minh   EBC ~   EAB   
EB EA
EC EB

    EB2 = EC. EA 

3. Chöùng minh E laø trung ñieåm MB 
    Ta coù : AD //  MB    ADC CME   

A 

E 

M

B O 

D I 
F C 

N 

K 
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                                                        A 
 
                                                            F 
                                                                                                                                 D 
                                                                   C 
 
 M                                                                                                O 
 
 
 
                                            E 
 
                                                                                  
                                                                                      B 
 
 

H

 Maø  ADC MAC  ( cuøng chaén cung AC  )    CME MAC  
 Xeùt MEA vaøCEM  ñoàng daïng   EM2 = EC.EA  
 Töø ñoù suy ra : EM = EB 
4. Chöùng minh BC.BM =MC.AB 
   Chöùng minh MCB ~ BCA 
   ( g – g ) 
 
 
5. Chöùng minh tia CF laø phaân giaùc cuûa MCA  
    Ta coù AD //  MB     AB DB     ADB DCB  

    Maø  FCA ADB  ( ACBD noäi tieáp ) vaø  FCM DCB  ( ñ ñ ) 
    Suy ra :  FCM FCA    tia CF laø phaân giaùc cuûa MCA   
6. Tính dieän tích BAD theo R 
    Tính dieän tích MAB theo R ( tính MA vaø tính AH )  

     Chöùng minh ADB ~ ABM  vôùi tæ soá ñoàng daïng k = AB
AM

 =  ?  

     Suy ra :  S ABD = k2. S  AMB =  ?  
  
 
 
1. Chöùng minh DAEC vaø DBFC noäi tieáp  
    ( Hoïc sinh töï chöùng minh )  
2. Chöùng minh CE.CF = CD2 
    Chöùng minh CED ~   CDK 
3. Chöùng minh CHDK noäi tieáp  
     Chöùng minh töông töï baøi 4 
4. Chöùng minh HK // AB 
     Chöùng minh töông töï baøi 4 
5. Chöùng minh HK laø tieáp tuyeán chung 
    Chöùng minh  CHK CEH    HK laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn (CEH) 

    Chöùng minh  CKH CFK    HK laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn (CKF) 
6. Chöùng minh CI ñi qua trung ñieåm AB 
 Chöùng minh ñöôøng thaúng CI ñi qua trung ñieåm cuûa HK  

A 
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B 

O 
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E 

F 
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                                                                                                     F 
 
 
 
 
 
                                                                                              A 
 
 
 
     d                M                                           C                   E               H                           D 
 
                                                                                             
                                                                                         
                                                                                       I                    O 
 
 
 
 
                                                                               
                                                                                   B 
 
 

  ñöôøng thaúng CI ñi qua trung ñieåm cuûa AB 
     ( do AB //  HK trong ACB ) 
 
 
 
1. Chöùng minh MIHF vaø OHEI noäi tieáp  
   ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh MA2 = MC.MD  
   ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
3. Chöùng minh CIOD noäi tieáp  
   Töông töï caâu 2 baøi 5 
4. Chöùng minh 4IF.IE = AB2 

   Chöùng minh  IF.IE = IO.IM = IA.IB = 
2

4
AB

 

5. Chöùng minh ñöôøng thaúng AB ñi qua ñieåm coá ñònh 

Chöùng minh OH.OF = OI.OM = OA2 = R2    OF = 
2R

OH
  khoâng ñoåi  

Töø ñoù   F laø ñieåm coá ñònh  ( OF khoâng ñoåi vaø ñöôøng thaúng OH coá ñònh ) 
 
 
 
1. Chöùng minh AEDB vaø CDHE  noäi tieáp 
    ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh OC   DE  
    Veõ tieáp tuyeán taïi C cuûa (O) , 
    chöùng minh  xy //  DE   OC   DE 
3. Chöùng minh  

 AH.AD + BH.BE + CH.CF = 
2 2 2

2
AB AC BC 

 

Chöùng minh : AH.AD = AF.AB  vaø BH.BE = BF.BA  
Suy ra : AH.AD + BH.BE = AB2  
Töông töï chöùng minh : AH.AD + CH.CF = AC2  vaø BH.BE + CH.CF = BC2  
Töø ñoù suy ra ñieàu phaûi chöùng minh . 
   4. Chöùng minh KO vaø CI caét nhau taïi ñieåm thuoäc ñöôøng troøn (O) 

 
 
 
                      A 
 
 
                                           E       I 
 
 
                       H                O 
 
           
            B           D                                     C 
 
                                         K 
 
 

F 

x 

y 

N 

Q 
M 
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                                                                     A 
 
 
 
 
                                      M                                                          H              O 
 
                                                                                                                     E  
                                                                                      B                                                          C 
 
 
                                                                                                    
                                                                                                    D 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                   N                           

 
 
 

F 

I 

   Ñöôøng thaúng CI caét (I) taïi Q , ñöôøng thaúng KO caét CQ taïi M  
     NQ   BC    NQ // KM     KMC NQC   

   Maø ta coù :  NQC KAC  ( cuøng chaén NC  trong (I) ) 

   Suy ra :    KAC KMC    töù giaùc KAMC noäi tieáp   M thuoäc ñöôøng  
    troøn ngoaïi tieáp AKC    M thuoäc ñöôøng troøn  (O).  

 
 

 
  1. Chöùng minh MA laø tieáp tuyeán cuûa (O)  
     vaø MA2 = MB.MC 
   Chöùng minh MAO vuoâng taïi A 
   Chöùng minh MAB ~ MCA 
  2. Chöùng minh MHEN noäi tieáp  
   Hoïc sinh töï chöùng minh  
  3. Tính ON theo  a vaø R 
    Chöùng minh OE.ON = OH.OM = OA2 = R2  

      ON =  
2R

OE
 =  

2

2
2

4

R
aR 

= 
2

2 2

2
4

R
R a

  

   4. Chöùng minh ABCF laø hình thang caân 
     MED MAD AFD   (cuøng chaén MD  trong (I) vaø chaén AD  trong (O) 
      AF // BC   ABCF laø hình thang   
    Maø  ABCF noäi tieáp (O)   ABCF laø hình thang caân  

 
 

 
   1. Chöùng minh töù giaùc ACIO noäi tieáp . Suy ra soá ño OID  
       C laø ñieåm chính giöõa AB   CO   AB  taïi O 

      Ta coù   090AOC AIC     töù giaùc ACIO noäi tieáp  
      Suy ra :   045OID ACB   

2. Chöùng minh OI laø tia phaân giaùc cuûa COM  
    Ta coù   045AIO ACO      AIO OID    ñpcm 

Baøi 10 
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B 

C 

O A 

M 
I 

D 

K 
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H 

3. Chöùng minh CIO ~ CMB. Tính tæ soá IO
BM

 

   Chöùng minh    OCI OAI MCB   vaø   COI CAM CBM   

   Suy ra CIO ~ CMB ( g-g )   
2

2
IO CO
MB CB

     

                                                                       ( do COB vuoâng caân ) 

4. Tính tæ soá 
AM
MB

 vaø tính MA vaø MB theo R 

 Chöùng minh G laø troïng taâm cuûa ABC   
1
3

GO
OC

    
1
3

OG
OA

  

 Chöùng minh AOG ~ AMB   
1
3

MB OG
MA OA

     3AM
BM

  

 Ñaët BM = x  ( x  > 0) .  
 Suy ra AM = 3x . Ta coù AM2 + BM2 = AB2 = 4R2  

    (3x)2 + x2 = 4R2    10x2 = 4R2   x = 
10

5
R

 

 Vaäy :  MB = 
10

5
R

  vaø AM = 
3 10

5
R

 

5. Khi M laø ñieåm chính giöõa BC .  
   Tính dieän tích töù giaùc ACIO theo R 
    M laø ñieåm chính giöõa BC   
     AI laø phaân giaùc cuûa CAD  
     CAD caân taïi A   AD = AC = 2R    
     OD = AD – AO = R 2 R  

   Ta coù :  S  ACD  = 
21 1 2. . 2

2 2 2
RCO AD R R   

    Keû ñöôøng cao IH cuûa OID    IH = 
1
2 2

ROC   

    Ta coù : S OID = 
21 1 ( 2 1). . . ( 2 1)

2 2 2 4
R RIH OD R 

    
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A

B 
D 

C 

I K 

E 
H 

G 

O 

N M

     SACIO =  S  ACD – S  OID  =  
2 22 ( 2 1)
2 4

R R 
   =  

2 ( 2 1)
4

R 
 

 
 
 
1. Chöùng minh B , C , D thaúng haøng  
    Chöùng minh AD   BD vaø AD   DC 
2. Chöùng minh töù giaùc BFEC noäi tieáp  
    ( hoïc sinh töï chöùng minh ) 
3. So saùnh DH vaø DE 
   Goïi G laø giao ñieåm BF vaø CE . Chöùng minh ñöôïc A , D , G thaúng haøng . 
   Töø ñoù suy ra H thuoäc ñöôøng troøn (O) ngoaïi tieáp töù giaùc  AEGF  
   Chöùng minh :  HDO EDO   
   Veõ OM   DE taïi M , veõ ON   DH taïi N.  
   Suy ra : OM = ON  
      MOD NOD  
   Chöùng minh HON = EOM  
      HON EOM  

      HOD EOD  
     HOD = EOD  
      DH = DE  
 
 
 

 
 
1. Chöùng minh EDKI noäi tieáp  
    ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh CI.CE = CK.CD 
    Chöùng minh CIK ~ CDE  (g-g) 
3. Chöùng minh IC laø tia phaân giaùc xIB  
     xIC EIA   (ñ ñ )  

     CIB EAB  ( EIBA noäi tieáp ) 

D K A B C 

E 

F 

I 
x 

O 
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     EIA EAB   (  EA EB  ) 
        xIC CIB   

       Tia IC laø phaân giaùc cuûa xIB  
4. Ñöôøng thaúng FI luoân ñi qua ñieåm coá ñònh 

    Chöùng minh CK.CD = CI.CE = CB.CA   CK = .CA CB
CD

  

 Do D laø trung ñieåm AB   D coá ñònh    CD khoâng ñoåi   
  CK khoâng ñoåi     K laø ñieåm coá ñònh .  
 Vaäy ñöôøng thaúng FI luoân ñi qua ñieåm K coá ñònh .  
 

 
   
  
1. Chöùng minh ABCE noäi tieáp  
     090BAC BEC    ABEC noäi tieáp 
2. Chöùng minh  BCA ACF  

      090CED   ;   090CEB    
      Suy ra E ,D , B thaúng haøng  
      BCA BEA  ( chaén BA  )  
      BEA ACF  ( DCFE noäi tieáp ) 

         BCA ACF   
3. Chöùng minh BMCN noäi tieáp  
    Chöùng minh MBD caân taïi B    BMC BDM   
    D vaø N ñoái xöùng nhau qua BC      BNC BDC   

    Suy ra     090BNC BMC BDM BDC       BMCN noäi tieáp  
 4. Xaùc ñònh vò trí cuûa D ñeå ñöôøng troøn (BMCN) coù baùn kính nhoû nhaát  
    Goïi P laø taâm ñöôøng troøn ngoaïi tieáp töù giaùc BMNC   P thuoäc ñöôøng  
    trung tröïc  cuûa BC. Ta coù BP     BI  ( BI khoâng ñoåi ) . Vaäy  PB nhoû   
    nhaát  khi  P  truøng vôùi I .  Maø IB = IA  vaø IB = IM   IM = IA  
     M   A   D   A  
 

 

M
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A 
M
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B H K C 

O’ O 

I 

D 

 
    1.  Chöùng minh H   BC 
        Chöùng minh  090AHB   vaø   090AHC     B , H , C thaúng haøng  
    2.  Töù giaùc BCNM laø hình gì ? Taïi sao ? 
        ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 

4.  Chöùng minh A , H , I , K cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn.  
 Suy ra quyõ tích cuûa I 

    Chöùng minh   090AHK AIK    
      AHKI noäi tieáp  
      I   ñöôøng troøn ñöôøng kính AK 
           coá ñònh khi d quay quanh A. 
4. Xaùc ñònh vò trí cuûa d ñeå MN lôùn nhaát  
    Veõ BD   NC taïi D.  
    Suy ra MN = BD     BC .  
    Vaäy MN lôùn nhaát khi khi MN = BC .  
    Khi ñoù D   C   MN // BC hay d // BC 
 

 
 
1. Chöùng minh AE = AF 
    Hai goùc noäi tieáp chaén hai cung baèng nhau trong hai ñöôøng troøn baèng  
    nhau  
2. Chöùng minh AEKF vaø ACKD noäi tieáp  
    AB   CD   AC vaø AD laø hai ñöôøng kính cuûa (O) vaø (O’) 
    Suy ra :   090AEK AFK     AEKF noäi tieáp  

   Do AE = AF    AE AF      ACE ADF     ACKD noäi tieáp  
3. Chöùng minh EKF caân 
     FEK CAB ( ABEC noäi tieáp ) 
      EFK DAB ( ABDF noäi tieáp     FEK EFK    EKF caân taïi K 
4. Chöùng minh I , A , K thaúng haøng  
    EAF caân   AI   EF  vaø EKF caân  
      KI   EF .  
     Suy ra A , I , K thaúng haøng  
5. Khi EF quay quanh B thì I vaø K di chuyeån treân ñöôøng naøo ? 

Baøi 16 
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    AIB vuoâng taïi I   I   ñöôøng troøn  ñöôøng kính AB 
     ACKD noäi tieáp   K  ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ACD coá ñònh. 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 1. Chöùng minh IC2 = IK.IB 
     Chöùng minh  IKC ~  ICB  
2. Chöùng minh BAI ~ AKI 
    BD // AC    KAI BDK   
    Maø  BDK ABI  ( chaén BK )     ABK KAI   

    Vaø AIK  chung    AKI ~ BAI 
3. Chöùng minh I laø trung ñieåm AC 
    Chöùng minh AI2 = IK.IB  vaø IC2 = IK.IB ( cmt)    AI = IC  
4. Tìm vò trí cuûa A  ñeå CK   AB 
    Giaû söû CK   AB taïi E     090EBC ECB   

    Maø   ECB BDK DAC   vaø   EBC BCA      090DAC BCA   
    Suy ra : AD   BC   K laø tröïc taâm ABC   BI   AC  
    Maø I laø trung ñieåm AC   ABC caân taïi B   ABC ñeàu  
     AO = 3R . Vaäy ñeå CK   AB thì  OA = 3R  
 

 
 
1. Chöùng minh OI.OA = OB.OC. Suy ra O laø ñieåm coá ñònh 
    Chöùng minh AOB ~ COI    OI.OA = OC.OB  

B 

A 

E 

K 

C 

I 

O 

D 
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      OI = .OB OC
OA

 = 
2
R  .  Do ñöôøng thaúng OA coá ñònh ,  A coá ñònh  

    maø I  ñöôøng thaúng OA vaø OI khoâng ñoåi suy ra I coá ñònh.  
2.    a. Chöùng minh KECI noäi tieáp  
    DEA DBC  ( BDEC noäi tieáp )  
    DBC AIC  ( BACI noäi tieáp  )   

   DEA AIC    KECI noäi tieáp  
     b. Tính AK theo R 

  AI = AO + OI = 2R + 5
2 2
R R
   

  Chöùng minh : 
 AK.AI = AE.AD = OA2 – R2  
 ( veõ tieáp tuyeán töø A cuûa (O) ) 

   AK = 
2 2OA R
AI


 = 
23 6

5 5
2

R R
R    

c. Chöùng minh BOND noäi tieáp. Suy ra N laø ñieåm coá ñònh  
     DNA DEA  ( ADNE noäi tieáp )  vaø  DEA ABC  ( DBCE noäi tieáp )  

       DNA DBC    BOND noäi tieáp  
    Chöùng minh : AND ~ AOB ( g-g)  

      AN.AO = AD.AB = OA2 – R2 = 3R2   AN = 
3
2
R

   N coá ñònh  

3. Tìm vò trí cuûa BC ñeå dieän tích ABC lôùn nhaát  

    Keû AH   BC taïi H. Ta coù S ABC  = 
1 .
2

AH BC  = R.AH  

   Do ñoù S ABC  lôùn nhaát   AH lôùn nhaát    AH = OA   H   O 
     BC   OA  
4. Tìm vò trí BC ñeå baùn kính ñöôøng troøn (ABC) nhoû nhaát 
    Goïi F laø taâm ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ABC vaø Q laø trung ñieåm AI 

    Ta coù IQ = 
1
2

AI = 
5
4
R

  

    Baùn kính ñöôøng troøn  (ABC ) laø IF     IQ .   IF nhoû nhaát   IF = IQ  
       F   Q . Maø F   trung tröïc cuûa BC   OF   BC hay OQ   BC  
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      OA   BC . Vaäy ñeå baùn kính ñöôøng troøn  ngoaïi tieáp ABC nhoû  
                                nhaát thì BC phaûi vuoâng goùc vôùi AO.  
 
 
 
1. Chöùng minh töù giaùc FKHC noäi tieáp. Suy ra K laø tröïc taâm cuûa MBC 
    Töù giaùc AMKB noäi tieáp    HKB MAB   
Maø  MAB MCB  ( ABCM laø hình bình haønh ) 

Suy ra :  HKB MCB    FKHC laø töù giaùc noäi tieáp  
Ta laïi coù :  090CHK      090CFK     BF   MC taïi F   
  K laø tröïc taâm cuûa MBC 
2. Chöùng minh AMB caân. Suy ra N thuoäc moät cung troøn coá ñònh 
  Ta coù :  AM //  BN  
     AMN MNB   
  Do MN laø phaân giaùc AMB  
  Neân :  AMN BMN  

  Töø ñoù :  BMN MNB  
    MBN caân taïi B 
 
 

  Suy ra :  1
2

MNB AMB  khoâng ñoåi  

Ta laïi coù E laø ñieåm chính giöõa AB  coá ñònh 
neân E coá ñònh.   EB coá ñònh  
Töø ñoù ta coù N nhìn ñoaïn EB coá ñònh döôùi  

moät goùc khoâng ñoåi baèng 1
2

AMB  

     Vaäy N thuoäc cung chöùa goùc  = 1
2

AMB  döïng treân ñoaïn EB coá ñònh .  

  3. Chöùng minh AB laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn  (O’). 

Ta coù :  1 '
2

ENB EO B  ( goùc noäi tieáp vaø goùc ôû taâm cuøng chaén moät  cung) 

Baøi 19 
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              1
2

BMN BOE  ( goùc noäi tieáp vaø goùc ôû taâm cuøng chaén moät cung) 

  Suy ra :   'BOE BO E     'EBO OEB  ( do hai tam giaùc caân coù hai  
  goùc ôû ñænh baèng nhau ) 
  Suy ra : OE // O’B . Maø OE   AB ( t/c ñöôøng kính – daây- cung ) 
  Neân : AB   O’B   AB laø tieáp tuyeán cuûa (O’). 
4. Khi AB = 3R . Tính dieän tích töù giaùc OEO’B theo R 

   AB = R 3    sñ 0120AB      060EOB   vaø EB = R  

     0' 60EO B     EO’B ñeàu   O’B = O’E = R  

  Töø ñoù ta coù    SEOBO’  = 2S EOB  = 2. 
21 3 3. .

2 2 2
RR R    

 
 

 
1. Chứng minh IA2 = IP.IM 
    Chứng minh  IAN ~  IMA  
2. Chứng minh ANBP laø hình bình haønh  
  Ta coù  AMP PAB    ( chaén AP  trong (O’) ) 
             AMP ABN   ( chaén BN  trong (O))    PAB ABN    AP // 
BN  
  Chöùng minhAPI = BNI ( g-c-g)   AP = BN   APBN laø hình bình 
haønh  
3. Chöùng minh IB laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn (MBP) 
    Chöùng minh IB2 = IP.IM  
       IBP ~  IMB    IBP IMB  
    Veõ ñöôøng kính BD cuûa ñöôøng troøn (K) ngoaïi tieáp MPB  
    Ta coù  IMB PDB   vaø    090PBD PBD   
     090IBP PBD      090IBD   
    IB laø tieáp tuyeán cuûa (K) 
4. Chöùng minh P chaïy treân moät ñöôøng coá ñònh 
  Ta coù   APB ANB  ( hình bình haønh ) 

  Maø   090AMB ANB    
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      0180APB AMB   (=  ) 

     APB  khoâng ñoåi  
   Do AB coá ñònh  
     P  cung chöaù goùc    
  döïng treân ñoaïn AB coá ñònh . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
1. Chöùng minh H   BC vaø BCNM laø hình thang vuoâng 
 Chöùng minh  AH   HB vaø AH   HC  
    C , B ,  H thaúng haøng  
 Chöùng minh BM   MN vaø CN   MN  
   BCNM laø hình thang vuoâng   

 2. Chöùng minh tæ soá 
HM
HN

khoâng ñoåi 

    Chöùng minh MHN ~ BAC  

      
MH AB
NH AC

  khoâng ñoåi  

3. Chöùng minh A , H , I , K cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn . Suy ra I di  
    chuyeån treân moät ñöôøng coá ñònh. 
   IK laø ñöôøng trung bình cuûa hình thang BCNM   IK   MN 
   Suy ra töù giaùc AIKH noäi tieáp .  
 Ta coù  090AIK   maø K vaø A coá ñònh   I   ñöôøng troøn  ñöôøng kính AK. 
4. Xaùc ñònh vò trí cuûa ñöôøng thaúng d ñeå dieän tích MNH lôùn nhaát 

   Ta coù SMNH = 1 . .sin
2

HM HN MHN  = 1 . .sin
2

HM HN BAC   

j K

I

N

M

H
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A

CB
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 Vaäy SMHN  lôùn nhaát   HM.HN lôùn nhaát   HM vaø HN laø ñöôøng  kính        
Thaät vaäy : Veõ ñöôøng kính HM’ cuûa (O) vaø ñöôøng kính HN’ cuûa (O’) ta 
chöùng minh ñöôïc M’AN’ thaúng haøng  . Do ñoù Khi MH lôùn nhaát thì NH 
cuõng lôùn  nhaát . Suy ra khi ñoù dieän tích MHN lôùn nhaát.  

 
 

 
1. Chöùng minh AOM ~ BON vaø MON vuoâng 
   Töø giaû thieát AM.BN = a2   AM.BN = OA.OB  
    AOM ~ BON (c-g-c) 

   Suy ra :  MOA ONB      090MOA NOB      090MON   
2. Chöùng minh MN tieáp xuùc vôùi nöûa ñöôøng troøn coá ñònh taïi H  
   Chöùng minh  MNO ABH  vaø   NMO BAH      090AHB MON   
    Suy ra H   ñöôøng troøn ñöôøng kính AB coá ñònh . Maø MN   OH taïi H  
     MN tieáp xuùc vôùi  nöûa ñöôøng troøn (O) ñöôøng kính AB coá ñònh.   
3. Chöùng minh taâm I cuûa ñöôøng troøn ngoaïi tieáp MON thuoäc tia coá ñònh  
    Goïi I laø trung ñieåm MN , ta chöùng minh OI   AB taïi O. 

   Ta coù OI = 
1 ( )
2

BN AM   ( OI laø ñöôøng trung bình hình thang ABNM ) 

   Maø NH = NB vaø MH = MA ( t/c hai tieáp tuyeán caét nhau) 

  Suy ra OI  = 
1
2

MN  hay IO = IM = IN   I laø taâm ñöôøng troøn  (MON) 

  Vaäy I  tia OI coá ñònh  
4. Tìm vò trí ñöôøng thaúng d sao cho chu vi AHB lôùn nhaát.  
   Tính giaù trò  lôùn nhaát ñoù  theo a.  
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Treân tia AH laáy D sao cho HD = HB . Goïi E laø ñieåm ñoái xöùng vôùi A qua 
ñieåm chính giöõa K cuûa AB . Ta coù DHB vuoâng caân    045ADB   vaø 
EKB vuoâng caân    045AEB   . Töø ñoù suy ra töù giaùc ADEB noäi tieáp . 
Ta laïi coù ABE vuoâng ( hs töï chöùng minh )   AE laø ñöôøng kính cuûa 
ñöôøng troøn  (ADEB)   AD   AE   AD lôùn nhaát khi AD = AE   
DE  H   K 
 Maø AD = AH + HD = AH + HB .  
 Vaäy chu vi ABH = AH + HB + AB = AD + AB lôùn nhaát khi AD lôùn 
nhaát  ( do AB khoâng ñoåi )   H   K   H laø ñieåm chính giöõa AB   
  ñöôøng thaúng d //  AB.  

   
 
 
1. Chöùng minh A , B , C , D , E cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn 
    Chöùng minh    090ABD ACD AED     
    Suy ra töù giaùc A, B, C, D, E  cuøng thuoäc 
    ñöôøng troøn  (O) ñöôøng kính AD. 
2. Chöùng minh  BAE = OAC  vaø BE = CD 
    Töù giaùc BEDC laø hình thang noäi tieáp (O) 
      BEDC laø hình thang caân   BE = CD  

       BE CD     BAE OAC   
3. Chöùng minh G laø troïng taâm cuûa ABC 
     Chöùng minh AH = 2 OM  
     

    Chöùng minh OM // AH   2AG AH
GM OM

     
1
3

GM
AM

   

    Vaäy  G laø troïng taâm cuûa ABC  
 

 
 

 
1. Chöùng minh M , N di ñoäng treân moät ñöôøng troøn coá ñònh  
    Chöùng minh AM2 = AN2 = AB.AC  ( khoâng ñoåi ) 
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    Suy ra M vaø N thuoäc ñöôøng troøn taâm A baùn kính  r = AB.AC 
2. Chöùng minh DN ñi qua ñieåm coá ñònh  
    Goïi I laø giao ñieåm cuûa DN vaø BC . Ta coù   
     AIN MDN  ( AI // MD ) 
     Maø  AMN MDN  ( chaén MN  )  

        AIN AMN   

    Ta coù :  1
2

AON MON  

         Vaø   1
2

AMN MON      AON AMN AIN    

        A, M , O , I , N cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn ñöôøng kính OA  
        OI   BC   I laø trung ñieåm BC    I laø ñieåm coá ñònh  
       Vaäy ñöôøng thaúng DN luoân ñi qua ñieåm I coá ñònh  
3. Chöùng minh ñöôøng troøn ngoaïi tieápOHI luoân ñi qua 2 ñieåm coá ñònh  
   Chöùng minh töù giaùc HOIK noäi tieáp   ñöôøng troøn (OHI) ñi qua I coá ñònh  
   Ta chöùng minh theâm ñieåm K coá ñònh :  
   Ta coù AK.AI = AH.AO = AM2 = AB.AC  ( hs töï chöùng minh ) 

      AK = 
.AB AC

AI
  ( khoâng ñoåi ,  do I laø ñieåm coá ñònh )  

      K laø ñieåm coá ñònh .  
    Vaäy ñöôøng troøn  ngoaïi tieáp HIO ñi qua 2 ñieåm coá ñònh laø I vaø K. 

 
  

 
1. Chöùng minh A , B’ , C’ , O’cuøng thuoäc 
    moät ñöôøng troøn   
    Chöùng minh 5 ñieåm B , C , B’ , C’ , O  
    cuøng thuoäc ñöôøng troøn (K) ñöôøng kính BC 
   AC’C vuoâng taïi C’ coù  0' 45CAC   

      0' ' 45B CC    
     ' 'B C  nhoû cuûa (K) coù soá ño 900  

      soá ño ' 'B C  lôùn laø 270 0  
       0' ' 135C OB       0' ' ' 135C O B          0' ' ' ' ' 180C O B C AB   
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      töù giaùc  AC’O’B’ noäi tieáp ñöôøng troøn  coù taâm laø I .  
2. Tính B’C’ theo a  
     Trong (K) coù  0' ' 90C KB   ( sñ 0' ' 90B C  )   B’KC’ vuoâng caân  
        C’B’ = KC’ 2 2a   
3. Tính baùn kính ñöôøng troøn  (I) theo a  
     Ta coù  0' ' 90B IC   (  0' ' 45B AC   )   B’IC’ vuoâng caân  
     Maø B’C’  = a 2    IB’ =  a  

      
 
 
1. Chöùng minh AMB ñeàu vaø tính MA theo R 
   OA = R , OM = 2R    060AOM   
       0120AOB      060AMB   
    Maø AMB caân taïi A  
     AMB laø tam giaùc ñeàu 
   Tính ñöôïc AM = 3R  
2. Chöùng minh chu vi MEF khoâng ñoåi  
    Goïi  p laø chu vi MEF , ta coù :  
    p = ME  + EF + MF  
       = ME + EC + CF + MF  
       = ME + EA + FB  + MF  =  MA + MB = 2 MA = 2 3R  ( khoâng ñoåi ) 
3. Chöùng minh EK   OF 
    Ta coù  060EAK   . Ta chöùng minh :  060EOF     EAOK noäi tieáp  

     Maø  090EAO      090EKO     EK   OE  
4. Khi sñ 0BC = 90 . Tính EF vaø dieän tích OHK theo R 

    Khi sñ 090BC     COBF laø hình vuoâng  
      BF = R   MF = MB – FB  
                = 3 ( 3 1)R R R    

   MFE vuoâng taïi F coù  060EMF   
     EF = MF. 3  = R 3( 3 1)  

 Ta coù EOK vuoâng taïi K coù  060EOF   
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      OE = 2 OK  

     Ta coù S OEF = 21 . . 3( 3 1) 3( 3 1)
2

OC EF R R R     

     Chöùng minh OHK ~ OFE vôùi tæ soá ñoàng daïng k = 
1
2

OK
OE

  

    Suy ra : 
21 1

2 4
OHK

OFE

S
S




   
 

   S  OHK =  21 1 . 3( 3 1)
4 4OEFS R    

 
  
     

1. Chöùng minh BEDC noäi tieáp  
    ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh MN // DE vaø B , C M , N cuøng thuoäc ñöôøng troøn   
   Veõ ñöôøng kính AK cuûa (H)  
   Ta coù KN   AC vaø KM   AB  
       Maø HD   AC vaø HE   AB  
     KN // HD vaø KM //  HE  

     
AD AH AE
AN AK AM

    

      MN // ED  ( ñl Thales ñaûo ) 
       AMN AED   

   Maø   AED ACB   
       AMN ACB   
       töù giaùc MBNC noäi tieáp  
3. Chöùng minh ñöôøng thaúng vuoâng goùc  vôùi MN keû töø A ñi qua ñieåm coá  
   ñònh  
    Chöùng minh AO   ED ( hoïc sinh töï chöùng minh )     OA   MN  
     Hay ñöôøng thaúng qua A vuoâng goùc vôùi MN ñi qua O coá  ñònh .  
4. Chöùng minh ñöôøng thaúng keû töø H ,  vuoâng goùc vôùi M ñi qua ñieåm coá  
    ñònh  
    Goïi O’ laø ñieåm ñoái xöùng vôùi O qua BC .  
    Ta chöùng minh  AOO’H laø hình bình haønh .   HO’   MN  
    Suy ra ñieàu phaûi chöùng minh  

O'
M

NHE

D

A

CB

O

K 

I 
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5. Tìm ñoä daøi BC ñeå O’ thuoäc ñöôøng troøn  (O) 

    Ñeå O’  (O) thì OO’ = R   OI = 
2
R

 ( I laø trung ñieåm OO’) 

   Suy ra :  BI = 
3

2
R

   BC = 3R   

 
    

 
1. Chöùng minh AD.AB = AE.AC 
    Chöùng minh AED ~ ABC ( g-g ) 
2. Chöùng minh I laø trung ñieåm DE 
    Ta coù  BA   CA  vaø AH   BC    
       HCA HAB   
    Maø  EDA HCA  ( BDEC noäi tieáp ) 

        EDA HAB    DIA caân taïi I 
   Töông töï chöùng minh AIE caân taïi I  
      ID = IA = IE   I laø trung ñieåm ED 
3. Chöùng minh IKMH noäi tieáp  
    Chöùng minh MA   DE taïi K   HMKI noäi tieáp  

4. Tính DE theo R  vaø tæ soá AH
AK

 

 Ta coù OI   DE ( I laø trung ñieåm DE ) vaø AM   DE  ( cmt)   OI // MA 
 Ta coù OM   BC vaø AH   BC   IA // OM   OIAM laø hình bình haønh  

 Suy ra : AI = OM . Maø BC = 3R    OM = 
2
R

   IA = 
2
R

   DE = R 

 Chöùng minh AKE ~ AHB   
AH AB
AK AE

   

    Maø 
3 3AB BC R

AE DE R
    . Vaäy  3AH

AK
  

5. Tìm vò trí ñieåm A ñeå dieän tích ADE lôùn nhaát  

    Ta coù : 3AH
AK

    AK = 
3

AH
  

Baøi 28 
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  QAK QPK 
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    Do ñoù : S ADE = 
1 1. .
2 2 3

AHDE AK R   lôùn nhaát   AH lôùn nhaát   

     HM   A laø ñieåm chính giöõa BC  
 
 
 
1. Chöùng minh A , B , Q , K cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn   
     QPD QBD  ( chaén BD  trong (O’) ) 

    QPD PAQ   ( chaén  PQ  trong (O) )           
   Suy ra töù giaùc ABKQ noäi tieáp  
2. Chöùng minh BPK caân 
      BPK BAP ABP   ( goùc ngoaøi  ) 
    Maø  BAP AQP    vaø    ABP PQB      BPK AQB  

     Maø  AQB BKP  ( ABKQ noäi tieáp ) 

        BPK BKP  
      PBK caân taïi B 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. Chöùng minh ñöôøng troøn ngoaïi tieáp PQK tieáp xuùc vôùi PB  vaø KB 
   Chöùng minh  BPK PQK  ( hs töï chöùng minh ) 
   Goïi I laø taâm ñöôøng troøn  ngoaïi tieáp  PQK . veõ ñöôøng kính PM cuûa (I) 
   Ta coù  PMK PQK     PMK BPK  

   Maø   090PMK MPK       090BPK MPK      090BPM   
  Suy ra PB   PM   BP laø tieáp tuyeán cuûa (I) 
  Töông töï chöùng minh BK laø tieáp tuyeán cuûa (I) 
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1. Chöùng minh AE   CD 
   Ta coù :  ADC AND ( chaén cung AD ) 
                AND CDE  ( ñv)         ADC CDE    

   Töông töï ta chöùng minh ñöôïc :   ACD DCE       
        ADC  =   EDC     ( g - c - g)    
         CD laø trung tröïc cuûa AE   CD   AE   
b.  Chöùng minh EPQ caân                    

    Chöùng minh : ID2 = IB.IA   vaø IC2 = IB.IA    IC = ID  

    PQ // CD   
IC ID
AP AQ

    AP = AQ     EPQ caân 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
1.  Chöùng minh ME laø tia phaân giaùc AMC                                                                
    Chöùng minh OE // O’K  ( hai goùc ñoàng vò baèng nhau)   OE   AC  

      AE EC    ME laø phaân giaùc AMC  

Baøi 30 
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2. Chöùng minh töù giaùc FKCM vaø FIBM noäi tieáp   
   Töù giaùc AIO’K noäi tieáp  
         0' 180IAK IO K   
   Töù giaùc ABMC noäi tieáp 
        0180IAK BMC    

        'IO K BMC   

     Maø  1 '
2

AKI IO K   

  Vaø   1
2

FMC BMC  ( MF laø phaân giaùc ) 

    AKI FMC    FKCM noäi tieáp  
  Töông töï ta chöùng minh ñöôïc töù giaùc IFMB noäi tieáp  
3. Chöùng minh BIF ~ FKC 
   Ta coù  AKI IMK  ( chaén cung IK  trong (O’) ) 
   Maø   AKI KFC KCF   ( goùc ngoaøi   )  
   Vaø  KCF FMK  ( töù giaùc FKCM noäi tieáp )    KFC IMF   

   Maø  IMF IBF  ( töù giaùc IFMB noäi tieáp )    IBF KFC   
  Ta coù  BIF FKC  ( do  AIK AKI ). Vaäy BIF ~   FKC ( g – g ) 
4. Chöùng minh FM2 = MB.MC 
   Ta coù   KFM IBM  ( töù giaùc IFMB noäi tieáp ) 
               IBF KFC    (cmt)    FBM CFM  
   Maø      BMF CMF  ( MF laø phaân giaùc BMC ) 
   Suy ra :   BFM ~   FCM ( g-g)   MF2 = BM.CM 

5. Chöùng minh CF laø phaân giaùc cuûa ACB  

    Ta coù :   

2
ABCKFC KMC       vaø  


090

2
BACAKF    

    Suy ra :       
090

2 2 2
BAC ABC BCAKCF AKF KFC       

   Vaäy  CF laø phaân giaùc cuûa  ACB  
 
 

j

 
                        A 
 
                                                                       E 
 
 
 
                                                            K 
                              F       O 
       I  
                                  O’ 
 
  B                                                                          C 
 
 
 
                        M 
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1. Chöùng minh töù giaùc OIED noäi tieáp  
   ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh CI.CE = 2R2 
    Chöùng minh  COI ~ CED  
      CI.CE = CO.CD = 2R2  
3. Chöùng minh KH // AB 
    Chöùng minh töù giaùc KHED noäi tieáp  
       KHD KED   

    Maø  KED ABD  ( chaén cung AD  )  
       KHD ABD    HK //  AB 
4. Chöùng minh dieän tích töù giaùc ACIK khoâng ñoåi  
Xeùt CAK vaø AIC ta coù :    045ACK CAI    

vaø   CIA CAK  (sñAC  + sñBE   = sñBC  + sñ BE )  
Suy ra CAK ~ AIC   AI.CK = AC2 = 2R2  

Maø SAKCI = 
1
2

AI.CK = R2 khoâng ñoåi  

 
 
 
1. Chöùng minh  CM laø tia phaân giaùc cuûa ACK  

    Ta coù :  KCM MAB  ( ABCM noäi tieáp ) 
      ACM ABM = MAB  (  MA MB ) 
2. Chöùng minh M laø taâm ñöôøng troøn (ABK) 
    vaø sñAKB khoâng ñoåi 
   ACK coù CH laø ñöôøng cao vaø laø phaân giaùc  
     ACK caân taïi C  
      CH laø trung tröïc cuûa AK  
      MA = MK ( M  CH ) 
    Maø MA = MB  
     MA = MB = MK   M laø taâm ñöôøng troøn  ngoaïi tieáp ABK 

Baøi 32 
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3. Chöùng minh tích ME.MF khoâng ñoåi. Tính tích ñoù theo R vaø MAB = a  
    Chöùng minh MEB ~ MBF  ( g-g )   ME.MF = MB2 = MA2  

    Veõ ñöôøng cao ON cuûa AOM ta coù  AON ABM    ( = 1
2

AOM  ) 

     AM = 2AN = 2OA.sinAON  = 2R.sin    ME.MF = 4R2sin2   
 
                                                                          ( Xem baøi 26) 

 
 
 

1. Chöùng minh K , E , D , C cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn  
   ( hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh KB laø phaân giaùc cuûa AKD  
      AKB ACB BKD   
3. Chöùng minh KI   AB 
   Chöùng minh töù giaùc BDKI noäi tieáp  
     090BIK     BI   IK  
4. Chöùng minh CH // KI 
  Veõ tieáp tuyeán xy taïi A cuûa (O)  
     xAB AHE   ( xy // HE ) 

 Maø  xAB ACB     AHE ACB   
   töù giaùc HECB noäi tieáp   090BHC     CH   AB   CH // IK  
 
 
 
 
1. Chöùng minh NE   BM 
    045MBN NCE     NEBC noäi tieáp  
  Maø BC   NC   NE   MB 
2. Chöùng minh HF.HM = HE.HN 
  Chöùng minh MF   BN 
   MEFN noäi tieáp   HNF ~ HME 
   ñpcm 

Baøi 34 
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3. Tính BI. Suy ra MN luoân tieáp xuùc vôùi  moät ñöôøng troøn coá ñònh.  
  ABM AFM  ;   AFM ENM  ;   ENM MBI     ABM MBI  
 Ta coù BI   MN  ( H laø tröïc taâm cuûa MBN ) 
 Chöùng minh ABM =  IBM ( caïnh huyeàn – goùc nhoïn )   BI = BA = a 
 Töø ñoù suy ra I thuoäc cung troøn (B; a) coá ñònh . 
4. Tính EF bieát a = 5 vaø AM = 2 
Ta coù DM = AD – AM = 5 – 2 = 3 ; IM = AM = 2 
Ñaët DN = x  ( 0 < x < 5 ). Ta coù NC = 5 – x    IN = 5 – x  
Suy ra MN = IN + IM = 5 – x + 2 = 7 – x  
Aùp duïng ñl Pitago trong MDN ta coù :  

MN2 = DM2 + DN2   (7 – x)2 = 32 + x2   14x = 40   x = 20
7

 

Suy ra MN = 7 – x = 7 – 
20
7

 = 
29
7

 

Ta chöùng minh BEF ~ BNM   
2

2
EF EB
MN NB

    

  EF = MN.
2

2
 = 

29 2 29 2.
7 2 14

   (  thoõa maõn ñieàu kieän ) 

 
 
 
1. Chöùng minh E  (O;R) 
    Chöùng minh töù giaùc IEFD noäi tieáp. Suy ra  BEI BDC   
    Maø  BAC BDC  (hình bình haønh ) 

        BEI BAC  
        töù giaùc BACE noäi tieáp  
     Maø A, B , C   (O)  
      E   (O) 
 
 
 
 
2. Chöùng minh EH , BC , AD ñoàng quy 

Baøi 37 
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    Ta coù ABDC laø hình bình haønh . Goïi K laø giao ñieåm cuûa AD vaø BC  
    Suy ra K laø trung ñieåm cuûa BC vaø AD. 
    Chöùng minh BECH laø hình bình haønh . Maø K laø trung ñieåm BC 
     K laø trung ñieåm cuûa HE  
   Vaäy BC , AD vaø HE ñoàng quy taïi K 
3. Khi goùc xAy quay quanh A sao cho sñxAy khoâng ñoåi vaø Ax vaø Ay  vaãn  
   caét ñöôøng troøn  (O) thì H di chuyeån treâ ñöôøng coá ñònh naøo ? 
  Ta coù OK laø ñöôøng trung bình cuûa EAH    AH = 2OK 
  Maø sñxAy  khoâng ñoåi   sñAB  khoâng ñoåi   AB khoâng ñoåi  

   BK khoâng ñoåi    OK = 2 2R BK  khoâng ñoåi   AH khoâng ñoåi  
   Vaäy H di chuyeån treân ñöôøng troøn  (A ;  AH ) coá ñònh. 
 
 
 
 
1. Chöùng minh A, I , B thaúng haøng  
    Chöùng minh  EIF vuoâng  coù IO laø trung tuyeán  
       IOF caân taïi O . Maø OB   IF  
      OB laø trung tröïc cuûa IF   IB = IF 

       IBF caân     FIB BFI  = 450  
    Tuông töï  chöùng minh  045AIE   

         0180AIE EIF FIB    
      A , I , B thaúng haøng  
 
2. Chöùng minh H thuoäc ñöôøng troøn  coá ñònh 
    Chöùng minh IBFH vaø IAEH noäi tieáp  
        045IHB IFB   vaø   045IHA IEA   
        090AHB     H   ñöôøng troøn  ñöôøng kính AB coá ñònh  
3. Chöùng minh töù giaùc AKBH noäi tieáp . Suy ra K laø ñieåm coá ñònh 
    Chöùng minh AOHK noäi tieáp (   045AOK AHK   ) 

    Chöùng minh AOHB noäi tieáp (   090AOB AHB   )  
    Suy ra  AKBH noäi tieáp     K  ñöôøng troøn  ñöôøng kính  AB .  
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    Maø KA = KB   K laø ñieåm chính giöõa cung AB    K coá ñònh . 
4. Tìm vò trí ñöôøng thaúng d ñeå dieän tích töù giaùc AKBH lôùn nhaát  
    Ta coù  dt AKBH = dt AKB + dt AHB . Maø dt AKB khoâng ñoåi  
    Doù ñoù dt AKBH lôùn nhaát   dt AHB lôùn nhaát   H   O  
    Khi ñoù ñöôøng thaúng d   OK   ñöôøng thaúng d  //   AB . 
 
 
 
1. Chöùng minh AHIK noäi tieáp  
   ( hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh AMC caân 
    Ta coù :  CMH IMB  ( ñ ñ )  
              IMB IAB IBA   (  IA IB  ) 
            AHM IBA  ( AMIB noäi tieáp ) 
    Suy ra :  CMH AMH   
    Suy ra MH laø phaân giaùc vöøa laø ñöôøng cao  
    cuûa CMA   CMA caân taïi M. 
3. Chöùng minh C luoân thuoäc moät ñöôøng coá ñònh 
    Ta coù    0 090 90ACB CMH IBA      khoâng ñoåi  

      C  cung chöùa  goùc   = 900 – IBA  döïng treân ñoaïn AB coá ñònh 
4. Chöùng minh töù giaùc AFEB noäi tieáp  
  FMB caân taïi M ( t/ c ñoái xöùng )     2AMB AFB  ( goùc ngoaøi   ) 
  AEB coù IB = IA = IE   IBE caân taïi I   

     2AIB AEB ( goùc ngoaøi  ) 

    Maø   AMB AIB     AFB AEB    töù giaùc  AFEB noäi tieáp . 
5. Tìm vò trí M ñeå chu vi AMB lôùn nhaát  
     ABE vuoâng taïi B ( ñöôøng trung tuyeán baèng nöûa caïnh töong öùng ) 
       töù giaùc AFEB noäi tieáp ñöôøng troøn (I) ñöôøng kính AE 
       daây  AF    AE    AM + MF    AE   AM + MB   AE   
  Daáu = xaûy ra khi  F   E   M   I  . Vaäy AM + MB lôùn nhaát khi  M   I 
  Chu vi AMB = AM + MB + AB  lôùn nhaát khi  AM + MB lôùn nhaát   
 (vì AB khoâng ñoåi )  töùc laø khi  M   I  laø ñieåm chính giöõa cung lôùn AB ) 
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6. Tìm vò trí M ñeå chu vi ACM lôùn nhaát  
    Ta coù chu vi ACM = CM + MA + AC = 2( MA + HA ) 
     Maø AHM vuoâng taïi H   HA = MA.sin  .sinHMA MA AMB   

       Chu vi ACM = 2( MA + MA.sinAMB ) = 2MA.( 1 + sinAMB  ) 
    Do AMB  khoâng ñoåi neân chu vi ACM lôùn nhaát  AM lôùn nhaát    
    AM laø ñöôøng kính cuûa ñöôøng troøn (O)  
     M laø ñieåm ñoái xöùng cuûa A qua O. 
 
 
 
1. Chöùng minh AK.AM = R2 
    Chöùng minh AKC ~ ABM  
   AK.AM = AC.AB 

               = 2.2
2
R R R  

2. Chöùng minh NMK caân 
   Chöùng minh CKMB noäi tieáp  
      NKM MBA  
  
    Maø  KMN MBA  ( chaén AM ) 
      NMK NKM  
     KNM caân taïi N 
3. Khi K  laø trung ñieåm CI .Tính dieän tích ABD theo R 

    Ta coù CK = 
2

2 2 21 1 1 3
2 2 2 4 4

R RCI OI OC R       

    Chöùng minh CK.CD = CA.CB   CD = 

3.. 2 2 3
3

4

R R
CA CB R

CK R
   

     S ABD = 21 1. 3.2 3
2 2

CD AB R R R    

4. Chöùng minh khi K di ñoäng treân ñoaïn CI thì taâm ñöôøng troøn (ADK)  
    thuoäc moät ñöôøng coá ñònh 
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    Goïi E laø taâm ñöôøng troøn (ADK) ta coù EN // AB  ( cuøng   CD ) 
    FN // AK ( FN laø ñöôøng trung bình cuûa DAK 
    EF // BK ( cuøng   AD ) 

    Suy ra ENF ~ BAK   
1
2

EN FN
AB AK

     EN = 
1
2

AB R  

Do ñoù E thuoäc ñöôøng thaúng d song song vôùi ñöôøng thaúng CD coá ñònh vaø 
caùch ñöôøng thaúng naøy moät khoaûng baèng R.Vaäy E luoân thuoäc ñöôøng thaúng 
coá ñònh. 
 
    
 
 1. Chöùng minh töù giaùc IKMB noäi tieáp  
     ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh ñöôøng thaúng AC tieáp xuùc vôùi ñöôøng troøn ngoaïi tieáp  
    CMK 
   Veõ ñöôøng kính CE cuûa ñöôøng troøn (F) ngoaïi tieáp CMK. 
   Ta coù :  AD AC  ( ñöôøng kính AB   daây CD ).  

      CMK ACD  
   Maø  CMK CEK  ( chaén CK  )  

      ACD CEK  
   Maø   090CEK KCE   ( CKE vuoâng ) 

       090ACD KCE     AC   CE  
      AC tieáp xuùc vôùi (F) taïi C 
3. Chöùng minh F luoân thuoäc ñöôøng thaúng coá ñònh 
  Ta coù KE // AB  ( cuøng   DC )    MKE MAB  ( ñv ) 

  Maø  MCE MKE  ( chaén ME  trong (F) )  
  vaø  MAB MCB   ( chaén MB  trong (O) )   

    MCE MCB    C, B , E  thaúng haøng  
    F  ñöôøng thaúng CB coá ñònh 
4. Tính khoaûng caùch nhoû nhaát cuûa ñoaïn DF 

   Ta coù : CI = 
2

2 2 2 2 2
9 3
R RCO IO R       CD = 

4 2
3

R
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                CB2 = BI.BA = 
24 8.2

3 3
R RR     CB = 

2 6
3

R
   

   Veõ DH   CB taïi H    DH khoâng ñoåi .  
   Ta coù : DF nhoû nhaát    DF = DH .  
   Ta chöùng minh DH.CB = BI.CD  

     DH = 

4 4 2.. 8 2 8 33 3
92 6 3 6

3

R R
BI CD R R

CB R
    

 
   
1. Chöùng minh  ADC = ACM  

    Ta coù :   AMB ADC MBC   ( goùc ngoaøi BMD ) 
    Maø  AMB ABC  (  AB AC  ) 

        AMB ABM MBC    
        ADC ABM ACM   
2. Chöùng minh AC2 = AM.AD 
   Chöùng minh AMC ~ ACD ( g-g) 
     AC2 = AM.AD  
 
 
 
3. Chöùng minh AC laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn ngoaïi tieáp MCD 
    Goïi I laø taâm ñöôøng troøn (MCD) . Veõ ñöôøng kính CK cuûa ñöôøng troøn (I) 
    Chöùng minh CK   AC  ( töông töï  caâu 2 baøi 41 ) 
4. Chöùng minh töù giaùc ABDE noäi tieáp. Suy ra E vaø D  luoân thuoäc moät 
   cung troøn coá ñònh.  
    Ta coù     EMD AMB ACB ABC CMD     ( hs töï chöùng minh ) 

        AME AMC    AME =AMC      AEB ACM ADB   
        töù giaùc ABDE noäi tieáp   
5. Chöùng minh E thuoäc cung troøn coá ñònh . Xaùc ñònh taâm cung troøn naøy. 
    Chöùng minh AE = AB = AC   E   cung troøn taâm A , baùn kính AB 
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1. Chöùng minh MAOH noäi tieáp  
      ( hs töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh IH.IO =IA.IB  
 Chöùng minh AMBO noäi tieáp  
    OBA OMA  

 Maø  OHA OMA  ( AMHO noäi tieáp ) 
    OHA OBA  
   AIH ~ OIB (g-g)  
   IO.IH = IA.IB  
 
 
3. Chöùng minh I laø ñieåm coá ñònhkhi M chaïy treân ñöôøng thaúng d 
    Goïi D laø giao ñieåm cuûa OM vaø AB . Ta chöùng minh DMHI noäi tieáp  

    Suy ra OI.OH = OD.OM = OA2 = R2   OI = 
2R

OH
 khoâng ñoåi  

    Maø O coá ñònh vaø I  OH coá ñònh   I laø ñieåm coá ñònh. 
4. Cho  OH = a, OM = 2R. Tính dieän tích  IAM theo a vaø R. 

    Khi  OM = 2R ta tính ñöôïc : MA = AB = 3R    AD = 
3

2
R

  

    Vaø   MD = 
2

2 2 2 3 33
4 2
R RMA AD R      

    Ta coù :  MH = 2 2 2 24OM OH R a    

    Ta coù :  ODI ~ OHM    
DI OI

MH OM
   

      DI = 

2
2 2

2 2. 4. 4
2 2

R R aOI MH R R aa
OM R a

 
   

      AI = AD + DI = 
2 2 2 23 4 ( 3 4 )

2 2 2
R R R a R a R a

a a
  

   
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     S IMA = 1 .
2

AI MD   

                  = 
2 2 2 2 21 ( 3 4 ) 3 3( 3 4 ). .

2 2 2 8
R a R a R R a R a

a a
   

  

 
 
 
1. Chöùng minh M , C , O , A cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn   
      ( hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh M , E , O , D cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn   
     Chöùng minh   BCO BEO   

     Maø   BCO OMD     BEO OMD   
       MDOE noäi tieáp  
3. Chöùng minh A laø trung ñieåm MD 
    Ta coù :   
     DBA DOA  ( BOAD noäi tieáp ) 
     DBA ECB  ( EB = EC ) 

     ECB ACM  ( ñ ñ ) 
     ACM AOM  ( ACOM noäi tieáp ) 

       DOA MOA    OA laø phaân giaùc cuûa DOM  
     Maø OA laø ñöôøng cao   DOM caân taïi A   A laø trung ñieåm DM. 
4. Chöùng minh EOD ~ COA 
     ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
5. Cho  OM = 2R vaø OA = a. Tính DE theo a vaø R. 

  Chöùng minh OBE ~ OAM 
2. 2OB OE OB OM ROE

OA OM OA a
     

 OBE  vuoâng   EB = 
2

2 2 2 2
2

4 4R ROE OB R a
a a

      

 OBD vuoâng   DB = 2 2 2 24 3OD OB R R R      

  Suy ra ED = BD – BE = 
2

2 ( 3 4 )3 4R R a aR a
a a

 
      
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1. Chöùng minh AE laø phaân giaùc cuûa AHD  
    Ta coù : OE   BC ( dk – dc ) 
      OE //  AH     AEO EAH  

    Maø  AEO DAE  ( do AEO caân ) 
       HAE EAD   

      AE laø phaân giaùc cuûa AHD  
2. Chöùng minh AB.AC = AH.AD 
    Chöùng minh AHB ~ ACD ( g – g ) 
3. Chöùng minh   HAD = ABC - ACB  
    
    Ta coù :  ABC ADC  ;   BAH DAC   ( AHB ~ ACD ) 

      090ABC BAH   
       0 090 90 ( )ACB HAC HAD DAC      

           0 0(90 ) 90 ( )ABC ACB BAH HAD DAC       = HAD  
4. Chöùng minh AFM caân 
     EFC HAC  ( ñ v ) vaø  MFE FMA  ( slt )  

     Maø  BFE CFE  ( F  trung tröïc cuûa BC ) 
     Suy ra :  FAM AMF    AMF caân taïi F 
5. Cho AB = 4 , AC = 5  ; R = 3. Tính BC (laáy 1 chöõ soá thaäp phaân) 

    Ta coù AH = 
. 4.5 10

2.3 3
AB AC

AD
    

    HC = 
2

2 2 2 10 125 5 55
3 9 3

AC AH       
 

 

   BH =  2 2 100 2 1116
9 3

AB AH      

     BC = BH + HC = 
2 11 5 5

3 3
 = 

(2 11 5 5)
3


 = 5, 9 
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1. Chöùng minh MBE ñeàu 
    Ta coù MB = ME  (gt)   MBE caân 
    Maø   060BME ACB   ( chaén AB ) 
      MBE laø tam giaùc ñeàu 
2. Chöùng minh CBM = ABE 
   Ta coù :    060MBC EBM EBC EBC     
                   060ABE ABC EBC EBC     

    Do ñoù :  MBC ABE  
    Töø ñoù chöùng minh : ABE = CBM ( c-g-c ) 
3. Tìm vò trí M ñeå toång MA + MB + MC lôùn nhaát 
    Töø ABE = CBM   AE = MC vaø ME = MB 
     Suy ra : MA + MB + MC = MA + ME + EA = MA + MA = 2MA 
    Vaäy toång MA + MB + MC  lôùn nhaát  MA lôùn nhaát  

     AM laø ñöôøng kính    M laø ñieåm chính giöõa cung nhoû BC  
4. Khi M chaïy treân cung nhoû BC thì E chaïy treân ñöôøng coá ñònh naøo ? 

   Tính ñöôïc  0120BEA     E thuoäc cung chöùa goùc 1200 döïng treân ñoaïn  
   AC  coá ñònh 

5. Chöùng minh 
1 1 1

= +
MF MB MC

  

    Ta coù : 
1 1 1

= +
MF MB MC

   1MF MF
MB MC

   

    Ta chöùng minh :  
MF FC FC
MB AB BC

      (MFC ~ MBA ) 

                                 
MF BF BF
MC AB BC

      ( MFC ~ BFA )    

    Suy ra :  1MF MF FB FC BC
MB MC BC BC BC

        ñpcm 

6. Chöùng minh MA2 + MB2 + MC2 = 6R2 
    Treân tia ñoái cuûa tia MC laáy ñieåm D sao cho MD = MB.    MA = CD 

Baøi 46 

WWW.MATHVN.COMWWW.MATHVN.COM



Baøi taäp luyeän thi vaøo lôùp 10 

   63                                                                              Gv :  Löu Vaên Chung          

O

I
EF

M

K

D

C

B
A

    Ta chöùng minh ñöôïc BMD ñeàu    060BDM   

    Ta coù (MB + MC )2 = MA2   – MB. MC = 
2 2 2

2
MB MC MA 

 

    Aùp duïng ñònh lyù haøm soá cosin trong BDC  ta coù :  
            BC2 = BD2 + DC2 – 2DB.DC.cosBDC  
       3R2 = BM2 + AM2 –  2BM.MA.cos600  

       3R2 = BM2 + AM2 – 2BM.MA.
1
2

   3R2 = BM2 + AM2 – BM.AM 

       3R2 = BM2 + AM2 – BM(BM + MC)  
      3R2 = BM2 + AM2 – BM2 – BM.MC  

      3R2 = AM2 + 
2 2 2

2
MB MC MA 

     

      6R2 = 2AM2 + MB2 + MC2 – MA2  
      MA2 + MB2 + MC2 = 6R2   
 
      
 
1. Chöùng minh töù giaùc CKFM noäi tieáp  
    ( hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh DF.DM = AD2 
   Chöùng minh DF.DM = DK.DC 
    vaø                 DK.DC = AD2  
   Suy ra : DF.DM = AD2  
3. Chöùng minh IE = IF 
   Ta coù :   MFI DCM DMI   
     MIF caân  taïi I   MI = FI  

   Ta coù    090IME IMF EMF    
               090MFI MEI   (  FME vuoâng taïi M ) 

   Maø :   IMF MFI  ( cmt )      IME IEM    MIE caân taïi I  
     IE = IM . Vaäy IF = IE . 

4. Chöùng minh 
FB KF

=
EB KA

 

    Ta coù : F laø tröïc taâm cuûa CDE   KE.KF = KC.KD = KB2  
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     (KB + BE )KF  = KC.KD    KF.EB = KB2 – KF.KB  

     KF. EB = KB.(KB – KF)   KF.EB = KA. BF     
FB KF
EB KA

   

 
 
 
1. Chöùng minh töù giaùc BAHC noäi tieáp  
    ( hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh HC2 = HM.HB 
    Chm HMC ~ HCB ( g-g ) 
3. Chöùng minh K laø trung ñieåm NC 
    Ta coù :  MCH MBC  ( = MBA  )  

     Maø :   MCH KHC  ( HOC caân )  
           MBC KHC   

     Do :   090MBC BCH   ( BHC vuoâng ) 
           090KHC BCH     HKC vuoâng taïi K    HK   NC 
          K laø trung ñieåm NC  ( tính chaát ñöôøng kính – daây cung ) 
4. Cho AB = 5 cm , HC = 3 2 cm . Tính ñoä daøi caïnh BC. 
    Chöùng minh BN = AB = 5 cm  ( BAM = BNM ) 
    Ta coù  BN.BC = BM. BH  ( hs töï chöùng minh ) 
                5.BC = (BH – MH ).BH    5BC = BH2 – BH.MH  
            5BC = BH2 – HC2   5BC = BC2 – HC2 – HC2  
            5BC = BC2 – 2HC2    BC2 – 5BC – 36 = 0  ( HC = 3 2 ) 
    Giaûi ra ta ñöôïc :  BC =  9 cm  
 
               
    
1. Chöùng minh NOBE noäi tieáp  
    ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh AN.AE = 2R2 
    Chöùng minh AN.AE = AO.AB = R.2R = 2R2  
3. Chöùng minh ANC ~ MCA 
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  ~ ( )ANC MCA g g  

 Ta coù :  EAC  = 1
2

(sñEB  + sñBC )   vaø   AMC  = 1
2

(sñEB  + sñAC ) 

 Maø :     AC BC     EAC AMC   
 Ta laïi coù :   ACD BAC  (  AD BC  )  
   AM.NC = AC2 = 2R2   SANMC = R2  
  S ENM = S EAC –  SANMC = S EAC – R2  
  Do ñoù :   
  S ENM lôùn nhaát    S EAC lôùn nhaát   E laø ñieåm chính giöõa DB   
4. Bieát AM = 3BM. Tính DN vaø EB theo R  

    Töø AM = 3BM vaø AM + BM = 2R   AM = 
2
RMB   vaø AM = 

3
2
R

 

    Ta coù :  NC.MA = AC2 = 2R2 ( cmt ) 

      NC = 
2 22 2 4

3 3
2

R R R
RMA

    

      DN = 2R – 
4 2
3 3
R R
   

    

 MC = 
2 2

2 2 2 3 3
4 4 2

R R ROC OM R      

 Ta coù : MBE  ~ MCA   EB = 

3.. 62 2
82

R R
MB MC R

AC R
    

 
 
 
1. Chöùng minh töù giaùc MAKO noäi tieáp  
    ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh MA2 = MB.MC 
    ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
3. Chöùng minh MA = ME 
    Chöùng minh :   MEA MAE    AME  caân taïi  M   MA = ME  
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4. Chöùng minh ñöôøng thaúng FE vaø ñöôøng thaúng DO caét nhau taïi moät  
   ñieåm thuoäc ñöôøng troøn  (O) 
    Ta coù : EMF caân taïi M    MEF MFE   

                  BCF BFM  ( chaén BF  ) 
     Maø :    EFC MEF BCF   ( goùc ngoaøi EFC ) 

                 EFB EFM BFM   Do ñoù :  EFC EFB  
      Tia FE laø phaân giaùc BFC  

      Tia FE ñi qua ñieåm chính giöõa BC  lôùn 
       Maët khaùc : D laø ñieåm chính giöõa BC  nhoû  

      tia DO ñi qua ñieåm chính giöõa BC  lôùn  
    Vaäy ñöôøng thaúng FE vaø ñöôøng thaúng DO  
    caét nhau taïi ñieåm chính giöõa  cung BC  lôùn. 
 
 
 
 
 
5. Cho BE = a vaø EC = b. Tính AM theo a vaø b 
 Ñaët MA = x   ME = x   
 MB = ME – EB = x – a  vaø MC = ME + EC  = x + b  
 Ta coù : MA2 = MB.MC   x2 = (x – a)(x + b)   x2 = x2 + (b – a)x – ab  

               x = 
ab

b a
  ( do AB < AC   a < b ) .   Vaäy MA = 

ab
b a

 

 
 
 
1. Chöùng minh töù giaùc AKDM noäi tieáp vaø KM   AE 
    ( hoïc sinh töï chöùng minh töù giaùc AKDM noäi tieáp ) 
  Ta coù AD laø phaân giaùc cuûa BAC  
   Maø DK   AB  vaø  DM   AC  
    AKD = AMD  
     DK = DM vaø AK = AM  
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     AD laø trung tröïc cuûa KM   AE   KM 
2. Chöùng minh AD.AE = AB.AC 
    Chöùng minh ABD ~ AEC ( g-g ) 
3. Chöùng minh MK = AD .sinBAC  
    Veõ KF   AC taïi F. Chöùng minh KFM ~ AKD (g-g) 

       KF KM
AK AD

    MK = AD. KF
AK

 = AD. sinBAC  

4. So saùnh dieän tích töù giaùc AKEM vaø dieän tích ABC 
   Ta coù :   2S ABC  = AB.AC.sinBAC  ( hs töï chöùng minh ) 

   vaø  2SAKEM = AE.MK = AE.AD.sinBAC   ( MK = AD.sinBAC  ) 
   Maø AE.AD = AB.AC (cmt)   2SAKEM = AB.AC.sinBAC  = 2S ABC  
   Vaäy SAKEM = S ABC 

     
     
 
1. Chöùng minh (O) vaø (O’) tieáp xuùc nhau 
    ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh OD // MN vaø tính OK theo R 
    Chöùng minh    ' 'ODA OAD MAO AMO     
      OD //  MN  

    Ta coù :  OK // O’N   
' '

OK BO
O N BO

  

      OK = 
. ' .0,5
' 2,5 5

BO O N R R R
O B R

   

 3. Chöùng minh BN laø tieáp tuyeán cuûa (O’) 
     Chöùng minh BOK = DOH ( c- g- c ) 
        090OKB     BN   O’N   BN laø tieáp tuyeán cuûa (O’)  
4. Tính dieän tích  BEA theo R 

      Tính BK = DH = 
2 6

5
R

 vaø BD = 
2 10

5
R

  

      Ta coù : ADB vuoâng taïi D   DB2 = BK.BE   
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        BE = 

2

2
40

4 2 625
32 6 6

5

R
BD R R
BK R

    

      Ta coù  DK = BH = 4
5
R  ( hs töï chöùng minh ) 

      S BDE = 
21 1 2 6 4 4 6. . .

2 2 3 5 15
R R RBE DK     

      S BDA = 
21 1 2 6 2 6. .2 .

2 2 5 5
R RAB DH R   

      S BAE = S BDA – S BDE = 
2 2 22 6 4 6 2 6
5 15 15

R R R
   

  
 
     
 
1. Chöùng minh A   (C) vaø B   (D) 
    Chöùng minh ACM vaø BDM caân 
      CA = CM    A   (C) 
           DB = DM   B  (D)  
2. Chöùng minh ANB ~ CMD 
    Chöùng minh DC laø phaân giaùc cuûa NDM  
       NBM CDM  

    Töông töï :  NAM DCM  
     ANB ~ CMD ( g-g ) 
 
 
 
3. Chöùng minh khi M di ñoäng treân AB thì N chaïy treân moät ñöôøng coá ñònh   
    Ta coù :  CMD AOB  ( hình bình haønh ) 

                  CMD ANB  (ANB ~ CMD ) 
       ANB AOB  khoâng ñoåi , maø A , B coá ñònh neân  
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       N   cung chöùa goùc AOB  döïng treân ñoaïn AB coá ñònh 
4. Chöùng minh ONM vuoâng  
   Chöùng minh :    NOC NBA MDC OCD      ON // CD  
   Maø CD   MN   ON   MN   ONM vuoâng taïi N.  
 
 
 
 
 
1. Chứng minh ABHF vaø BMFO noäi tieáp  
    ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh HE // BD 
    Chöùng minh töù giaùc AHEC noäi tieáp  
       CHE CAD   
    Maø  CAD CBD  ( chaén CD  )  

       CHE CBD  
       HE // DB ( 2 goùc ñoàng vò baèng nhau) 

3. Chöùng minh  S ABC = 
AB.AC.BC

4R
 

  Ta chöùng minh : ABH ~ ADC ( g-g )    AH = 
.AB AC

AD
  

  Ta coù :  S ABC = 
1
2

AH.BC = 
1 .. .
2

AB AC BC
AD

 = 
. .
4

AB AC BC
R

 

4. Chöùng minh M laø taâm ñöôøng troøn ngoaïi tieáp EFH 
  Ta caàn chöùng minh ME = MF = MH 
  Ta coù töù giaùc OM   BC ( M laø trung ñieåm BC )  
    OMEC noäi tieáp  ( hs töï chöùng minh )     OEM OCB OBC     
  Maø BOFM noäi tieáp ( cmt )    OBC MFE     MFE OEM  
    EMF caân taïi M   ME = MF     (1) 

  Ta laïi coù    FMC MFH MHF    ( goùc ngoaøi MFH ) 
         Maø    FMC BOD  ( töù giaùc BOFM noäi tieáp ) 

               BOD MFH MHF   
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         Do :    MHF BAO  ( töù giaùc ABHF noäi tieáp ) 

         Vaø AOB caân    2BOD BAO    2  BAO MFH BAO    
            MFH BAO     MFH MHF    MHF caân taïi  M 
            MH = MF      (2) 
         Töø (1) vaø (2) suy ra ñieàu phaûi chöùng minh . 
 
 
 
 
1. Chöùng minh  AFE = ACB  
    Chöùng minh töù giaùc BFEC noäi tieáp  
2. Chöùng minh AB.NC = AN.BD 
    Chöùng minh ABD ~ ANC ( g-g )  
3. Chöùng minh BC.AK  = AB.CK + AC.BK  
    Veõ ñöôøng kính AI cuûa (O). 
    Chöùng minh BKIC laø hình thang caân  
      S BKC = S BCI  vaø BI = CK ; BK = CI 
    Maø SABKC = S ABC +  BKC  
           SABIC =  S ABC +  BCI  
       SABKC  =  SABIC  
          2SABKC  =  2SABI +  2SACI  
      AK.BC =  AB.BI + AC.CI  
      AK.BC = AB.KC + AC.BK  ñpcm 
4. Chöùng minh taâm Q cuûa ñöôøng troøn ngoaïi tieáp  
   ADC luoân thuoäc moät  ñöôøng coá ñònh khi A  
    di chuyeån treân cung lôùn BC  
   Goïi  Q laø taâm ñöôøng troøn (ADC ) .  
   Veõ ñöôøng kính CT cuûa (Q) caét tia NO taïi G . 
   Ta coù :  TD   DC maø NO   DC   NG // DT 

      DTC NGC   

   Maø  DTC DAC  ( chaén DC  trong (Q) ) 
      NGC NAC    töù giaùc NAGC noäi tieáp   G  (O) 
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    Maø NG   BC   G laø ñieåm chính giöõa cung lôùn BC  cuûa (O)   G coá 
ñònh,  Do ñoù Q  ñöôøng thaúng CG  coá ñònh khi A chaïy treân cung lôùn 
BC . 

 
 
 

1. Chöùng minh C , B , D thaúng haøng. Tính tæ soá 
AN
AM

 theo R vaø r 

 Chöùng minh   090ABC ABD   
   C , D , B thaúng haøng  
 Chöùng minh ACM ~ AND 

   AN AD r
AM AC R

   

2. Chöùng minh AMEN noäi tieáp  
   ( hs töï chöùng minh ) 
3. Chöùng minh ñieåm E thuoäc ñöôøng coá ñònh 
    Chöùng minh töù giaùc ACED noäi tieáp  
     E   ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ACD coá ñònh 
4. Chöùng minh AMB ~ AED  
   Chöùng minh    MAB BCM EAD   

                            AMB ACD AED   
  Töø ñoù   AMB ~ AED 
 
 
 
 
1. Chöùng minh AD.AC = AE.AB 
    Chöùng minh ABD ~ ACE 
2. Chöùng minh  BHK = AED  
    Chöùng minh töù giaùc AEHD noäi tieáp  
       AED AHD  = BHK  
3. Chöùng minh KA laø phaân giaùc cuûa NKM  
    Chöùng minh AKOM noäi tieáp    AKM AOM  
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    Chöùng minh AOKN noäi tieáp    AON AKN  

    Maø  AOM AON     AKN AKM . Do ñoù KA laø phaân giaùc MKN  
 
4. Chöùng minh M , N , H thaúng haøng  
    Chöùng minh KHDC noäi tieáp    AD.AC = AH.AK  
    Chöùng minh    AM2 = AD.AC    AM2 = AH.AK 

     AHM ~ AMK  ( c-g-c )     AKM AMH  

   Maø   1
2

AKM AOM MON      1
2

AMH MON   

   Maët khaùc :  1
2

AMN MON     AMH AMN   

     M , H , N thaúng haøng  
 
 
 
1. Chöùng minh K thuoäc ñöôøng troøn (O) 
    Chöùng minh EKFM noäi tieáp    FKB AMB  
    Maø :  AMB APB  ( PAMB laø hình bình haønh ) 
       FKB APB  
      APBK noäi tieáp  
      K   ñöôøng troøn (APB ) 
        Hay  K  (O)  
 
 
2. Chöùng minh H , I , K , thaúng haøng  
   Ta coù BH   AP  ( H laø tröïc taâm APB ) 
             AK   BM ( K laø tröïc taâm AMB ) 
   Maø :  AP // BM    BH // AK  
   Ta chöùng minh : AH // BK ( cuøng   Ay )  
   Suy ra : AKBH laø hình bình haønh . Maø I laø trung ñieåm AB 
     I laø trung ñieåm HK    K , H , I thaúng haøng . 
3. Chöùng minh H thuoäc moät ñöôøng coá ñònh 
   Ta coù BK   PB   PK laø ñöôøng kính cuûa (O)   O laø trung ñieåm  PK 
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   Maø I laø trung ñieåm KH   OI laø ñöôøng trung bình cuûa KPH 
     PH = 2OI  

Do APB  khoâng ñoåi   AB khoâng ñoåi   OI khoâng ñoåi   PH khoâng ñoåi  
Vaäy H chaïy treân ñöôøng troøn taâm P coá ñònh coù baùn kính PH khoâng ñoåi . 
 
 
 
 
1. Chöùng minh BMC ~ HMK 
    Chöùng minh AKMH noäi tieáp  
       HKM HAM  vaø  KHM KAM  

    Maø :  HAM BCM  vaø  KAM CBM  
       KHM CBM  vaø  HKM BCM  
   Do ñoù BCM ~ HKM (g-g ) 
2. Chöùng minh MD   BC 
    Hoïc sinh töï chöùng minh  
 
3. Tìm vò trí M ñeå KH lôùn nhaát  

    Ta coù : 
HK HM
BC BM

  = sinHBM    HK = BC.sinHBM  

    Do BC coá ñònh   HK lôùn nhaát   sinHBM  lôùn nhaát   HBM  = 
900  
       090ACM     AM laø ñöôøng kính cuûa (O)  
 
 
 
  
1. Chöùng minh I , O , M thaúng haøng  
    Töù giaùc ABCD laø hình thang noäi tieáp (O)   ABCD laø thaúng haøng caân 
     M laø giao ñieåm hai ñöôøng cheùo   MA = MD  
     Maø IA = ID ( hai tieáp tuyeán caét nhau )  
     Vaø OA = OD ( baùn kính ) 
      M , O , I thuoäc ñöôøng trung tröïc cuûa AD   M , I , O thaúng haøng  
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2. Chöùng minh baùn kính ñöôøng troøn  ngoaïi tieáp DMC khoâng ñoåi 

    Ta coù :  1
2

DOI DOA   vaø  1
2

DCM DOA  

       DOI DCM    DOMC noäi tieáp  
    Goïi K laø taâm ñöôøng troøn  (DCM)  
     K laø taâm ñöôøng troøn (DOC) 
   Veõ KH   OD taïi H   H laø trung ñieåm OD 

   Ta coù DO = R   HO =   
2
R

  

   Laïi coù CD = AB khoâng ñoåi  
     sñCD  cuûa (K) khoâng ñoåi 

     sñDO  = 
1
2

sñCD  khoâng ñoåi  

     HKO  khoâng ñoåi  

     KO = sin
HO
HKO

 khoâng ñoåi .  

   Vaäy baùn kính ñöôøng troøn  ngoaïi tieáp DCM khoâng ñoåi 
 
 
 
1. Chöùng minh IP laø phaân giaùc cuûa EIM  
    Töù giaùc  MPIN noäi tieáp    EIP PMN  
     Maø  PMN PIM  ( do  PM PN  ) 

       EIP PIM  
      IP laø phaân giaùc cuûa EIM  
2. Chöùng minh E luoân thuoäc moät cung troøn 
    coá ñònh  
    Chöùng minh PI = PM = PM 
      E thuoäc cung troøn taâm P coù  
           baùn kính laø PM 
3. Chöùng minh PM laø tieáp tuyeán cuûa  ñöôøng troøn ngoaïi tieáp MFG 
 Chöùng minh  PMF PGM  
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 Veõ ñöôøng kính ML cuûa ñöôøng troøn (MFG) 
 Chöùng minh PM   ML 
   PM laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn (MFG) 

4. Tính tích PF.PG theo R vaø   = PMN    
  Chöùng minh PMF ~ PGM (g-g )    PF.PG = PM2  
 Veõ OH   PM    POH PNM      PH = OP.sin  = R.sin   
   PM = 2R.sin    PF.PG = 4R2.sin2   
 
 
 
1. Chöùng minh QBOA noäi tieáp vaø OQ   AB 
    ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Tìm quyõ tích cuûa E khi Q di chuyeån treân tia Ax 
    Goïi I laø trung ñieåm OA  

      I coá ñònh vaø IA = 
2
R

  

   Ta coù IE // Ax  
   ( ñöôøng trung bình ) 
   
 
 

   Vaäy E chaïy treân tia Ay // Ax  coá ñònh vaø caùch tia Ax moät ñoaïn baèng 
2
R

 

3. Tìm quyõ tích cuûa H 
    Chöùng minh AH // OB vaø BH // OA   BOAH laø hình bình haønh  
    Maø OA = OB   BOAH laø hình thoi   AH = OA = R 
   Vaäy H di chuiyeån treân ñöôøng troøn taâm A coá ñònh vaø coù baùn kính R 
4. Cho AQ = 2R. Tính KH theo R 

   OAQ  coù KH // OA   
2 2KQ AQ R

HK AO R
      KQ = 2HK 

    Ñaët :  HK = x  ( 0 < x < R  vì  HK < AH = R) .  
      QK = 2x   AK = 2(R – x) 
   AHK vuoâng taïi K   AH2 = HK2 + AK2    R2 = x2 + 4(R – x)2  
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I
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H

MK

CB

A

      5x2 – 8Rx + 3R2 = 0   x = R  ( loaïi )  vaø x = 3
5
R  . Vaäy HK = 3

5
R  

 
 
 
 
1. Chöùng minh MK // BC vaø DH = DK 
  Chöùng minh MK vaø BC cuøng vuoâng goùc vôùi AK 
     MK // BC 
  Chöùng minh CB laø tia phaân giaùc cuûa HCK 
    HCK caân taïi C 
     CB laø trung tröïc cuûa HK 
    DH = DK 
2. Chöùng minh HM ñi qua trung ñieåm I cuûa BC 
  Chöùng minh BHCM laø hình bình haønh  
    HM vaø BC caét nhau taïi trung ñieåm I cuûa BC 

3. Chöùng minh 
HD HE HF

+ + = 1
AD BE CF

 

   2S BHC = HD.BC ;  2S AHC = HE.AC  ; 2S AHB = HF.AB ;  
   2S ABC = AD.BC = BE.AC = CF.AB   
Töø ñoù ta coù :  2S BHC + 2S AHC + 2S AHB = 2S ABC  

   
2 2 2 1
2 2 2

BHC AHC AHB

ABC ABC ABC

S S S
S S S
  

  

      1HD HE HF
AD BE CF

    

4. Chöùng minh 
AD BE CF

+ + 9
HD HE HF

 

  Tröôùc heát ta chöùng minh baát ñaúng thöùc :  

   (x + y + z) 1 1 1
x y z

 
  

 
    9   (  vôùi  x ;  y ; z     0 ) 

 Thaät vaäy theo BÑT Cauchy ta coù :  x + y + z     3 3 xyz   

                                                Vaø :  3
1 1 1 13
x y z xyz
    
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 Nhaân hai BÑT treân theo töøng veá ta coù :  (x + y + z) 1 1 1
x y z

 
  

 
    9    

 Aùp duïng ta coù : 
HD HE HF
AD BE CF

   
 

 
 
 

AD BE CF+ +
HD HE HF

     9  

  Maø :  1HD HE HF
AD BE CF

      
AD BE CF+ + 9
HD HE HF

 

 
 
 
 
  
        
 
 
 
 
 
 
 
 
1. Chöùng minh MBA ~ ACN 
   Ta coù :   MBA ACN   ( do   AB AC  ) 

   Ta coù :   060ACN BAC     AB // CN     MAB ANC  ( ñv ) 
   Do ñoù : MBA ~ ACN  ( g-g )     
2. Chöùng minh tích MB.CN khoâng ñoåi 

    Töø MBA ~ ACN    
MB AC
AB CN

    
MB BC
BC CN

   

      MB.CN = BC2 khoâng ñoåi  
3. Chöùng minh  töù giaùc BMEF noäi tieáp  

   Ta chöùng minh :   0120MBC BCN   vaø 
MB BC
BC CN

  ( cmt ) 

     MBC ~ BCN     FBC FMB  

   Maø   0 0180 60FCB FMB MBC         060FBC FCB   
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D
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N

M

FE A

B

       Do   MFB FBC FCB   ( goùc ngoaøi  FBC )    060MFB    

       Ta coù   060MEB ACB   ( BEAC noäi tieáp )     060MFB MEB   
          töù giaùc BMEF noäi tieáp  
4. Chöùng minh ñöôøng thaúng EF ñi qua ñieåm coá ñònh 
    Ta coù :   BEK BMF FBK   vaø EKB  laø goùc chung  
      EBK ~ BFK     KB2 = KF.KE   ( 1 )  

    Töông töï ta coù :     FKC EFM MBE ECB    vaø EKC  laø goùc chung 
      FKC ~ CKE   CK2 = CF.CE    ( 2 ) 
     Töø (1) vaø (2)   KC = KB   K laø trung ñieåm BC .  
   Vaäy ñöôøng thaúng EF luoân ñi qua trung ñieåm  K cuûa BC coá ñònh. 
 
 
 
1. Chöùng minh töù giaùc EMNF noäi tieáp  
    Chöùng minh  BMN BFA   
2. Chöùng minh IMNA laø hình thang vuoâng. Tìm ñoä daøi EF theo R ñeå  
   IMNA laø  hình chöõ nhaät  
   Chöùng minh    090BNM KNF   
      090MNK     KN   NM 
   Töông töï :  IM   MN  
     IMNA laø hình thang vuoâng 
 Ñeå IMNA laø hình chöõ nhaät  

thì IK = MN 
  EF = 2MN   EF = 4R 

3. Chöùng minh tích AI.AK khoâng ñoåi khi MN thay ñoåi 
    Chöùng minh KO // BF  vaø  IO // BE    IO   OK    IOK vuoâng  
    Maø OA laø ñöôøng cao   AI.AK = OA2 = R2  
4. Chöùng minh ñöôøng troøn ngoaïi tieáp  IBK ñi qua ñieåm coá ñònh khaùc B 
    Goïi D laø giao ñieåm cuûa ñöôøng troøn (BIK) vaø ñöôøng thaúng BA ( D   B ) 

    Ta chöùng minh AB.AD = AI.AK = R2   AD = 
2
R

.  

    Vaäy  D laø ñieåm coá ñònh ( vì D   ñöôøng thaúng AB coá ñònh vaø AD = 
2
R  ) 
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1. Chöùng minh DE laø tieáp tuyeán cuûa (O)        ( hs töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh EC laø phaân giaùc cuûa AED    ( hs töï chöùng minh ) 
3. Chöùng minh MH   AH 
     Ta coù M laø trung ñieåm AE ; I laø trung ñieåm AK   IM // BE 

         IMA BEA   
     Maø   BEA AHI  ( cuøng chaén AB )    IHA IMA   
     Suy ra töù giaùc IMHA noäi tieáp . 
     Ta laïi coù :  IM   AK  ( do IM // BE vaø AK   BE )   AH   MH  
4. Chöùng minh töù giaùc EMHD noäi tieáp  
      Ta coù :    AMH AIH BIK    ( töù giaùc  IMHA noäi tieáp )      
      Do :   090HBE BIK   ( BIK vuoâng taïi K ) 
      Vaø :   090HMC AMH      HMC HBE  

       maø   HEC HBE  ( cuøng chaén HE  ) 
       suy ra :   HMC HEC   
         töù giaùc EMHC noäi tieáp  
 
       
 
 
 
 
 
 
 
 
5. Chöùng minh ñöôøng thaúng BD laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn ngoaïi  
      tieáp AHD 
      Goïi N laø taâm ñöôøng troøn (AHD)     NHD caân taïi N  

      Veõ ñöôøng cao NF cuûa NHD   NF laø phaân giaùc cuûa HND  
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      1
2

FND HND   

   Maø  1
2

DAH HND  ( goùc noäi tieáp vaø goùc ôû taâm cuûa ñöôøng troøn (N) ) 

                  FND DAH   
  Ta laïi coù :   DAH AEH   ( cuøng chaén cung AH trong (O) ) 
             Vaø :  AEH HDM  ( töù giaùc  EMHD noäi tieáp ) 
      FND HDM  
  Maø    090FND FDN        090HDM FDN      090MDN    
  Suy ra :  BD   ND taïi D   BD laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn ( AHD ) 
6. Khi M laø trung ñieåm OC. Tính dieän tích MHC theo R  
  Khi M laø trung ñieåm OC. Chöùng minh ñöôïc ABE ñeàu caïnh laø R 3  

  Chöùng minh AK ñi qua O vaø KE = BK = 
3

2
R

   IM = 
3

4
R

 

 Ta laïi coù : AK = BM = 
3
2
R

   IK = 
3
4
R

  

 BI = 
2 2

2 2 9 3 21
16 4 4
R R RIK BK     

 Chöùng minh BIM ~ BMH  (g – g ) 

  
. 3

2 7
IM BI IM BM RMH
MH BM BI

     

 Chöùng minh AHM ~ MGH  ( HG laø ñöôøng cao cuûa MHD ) 

   MH2 = GH.AM   HG = 
2MH

AM
 = 

9
14 3

R
 

 Vaäy dieän tích MHD = 
21 9 3.

2 56
RGH MD   
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1. Chöùng minh töù giaùc KMEC noäi tieáp vaø  KCE BNE  
Chöùng minh 5 ñieåm O , B , A , E , K cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn ñöôøng 
kính OA     CKE CBA  

Maø ME // AB ( cuøng   OB )    CME CBA   

   CKE CME    töù giaùc CKME noäi tieáp  

 Ta coù BNE  =  BFE DEF  ( goùc ngoaøi tam giaùc FEN )  
                      =  BCE MCK  ( vì   BCE BFE  vaø  DEF MCK  )  

                      = KCE  
2. Chöùng minh töù giaùc EHOF noäi tieáp  

    Chöùng minh AE.AF = AH.AO = AB2   
AE AO
AH AF

   

    Vôùi EAH  laø goùc chung   AEH ~ AOF    EHA AFO  
     Suy ra töù giaùc EHOF noäi tieáp ( goùc ngoaøi baèng goùc ñoái dieän goùc trong ) 
3. Chöùng minh tia FM ñi qua trung ñieåm cuûa AB 
    Ta coù     KCE BNE   ( cmt )  

    Maø  DMK KCE  ( töù giaùc KMEC noäi tieáp )    DMK BNE  
    Suy ra : KM // FB  
     FEN coù K laø trung ñieåm EF vaø KM // FN   M laø trung ñieåm EN 
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1.  Chöùng minh töù giaùc BFEC  noäi tieáp. Xaùc ñònh taâm I. 
        (hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2.  Ñöôøng thaúng EF caét ñöôøng thaúng BC taïi K.  
    Chöùng minh KF.KE = KB.KC     ( Hoïc sinh töï chöùng minh ) 
3.  AK caét ñöôøng troøn (O) taïi M. Chöùng minh MFEA noäi tieáp  
    Chöùng minh  KM.KA = KB. KC    KM. KA = KF. KE  

     Chöùng minh KFA ~ KME  ( c-g-c)    MAF MEF   
     Suy ra töù giaùc AMFE noäi tieáp  
4.  Chöùng minh M , H , I  thaúng haøng. 
    Chöùng minh 5 ñieåm A , M , F , H , E cuøng thuoäc ñöôøng troøn  ñöôøng kính  
    AH    HM   AM    ( 1 )   
    Veõ ñöôøng kính AN cuûa (O)   NM   AM  ( 2 )  
    Töø (1) vaø (2)   N , H , M thaúng haøng  (3)  
    Chöùng minh BHCN laø hình bình haønh    H , I , N thaúng haøng  (4)  
    Töø (3) vaø (4)   M , H , I thaúng haøng  
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1. Chöùng minh CH = DE              ( hoïc sinh töï chöùng minh ) 
2. Chöùng minh CA.CD = CB.CE  ( hoïc sinh töï chöùng minh ) 
3. Chöùng minh ABED noäi tieáp      ( hoïc sinh töï chöùng minh ) 
4. CF caét AB taïi Q. Hoûi K laø ñieåm ñaëc bieät gì cuûa OCQ. 

Ta coù (O) vaø (K) caét nhau taïi hai ñieåm C vaø F   OK   CF taïi 
trung ñieåm I cuûa CF   ( tính chaát hai ñöôøng troøn  caét nhau ) 

             OI vaø AH laø hai ñöôøng cao cuûa OCQ  
              K laø tröïc taâm cuûa   OCQ  

5. Chöùng toû Q laø moät giao ñieåm cuûa DE  vaø ñöôøng troøn (OKF)   
          Ta caàn chöùng minh Q , D , E thaúng haøng vaø töù giaùc OKFQ noäi tieáp  
           Veõ tieáp tuyeán xy cuûa (O) taïi C , ta chöùng minh ñöôïc xy // DE  
            DE   OC   
          maø OK   OC  neân  Q , D , E thaúng haøng  ( chuù yù K  DE )  
          Hay Q thuoäc ñöôøng thaúng DE  (1)  
          Ta coù KI laø phaân giaùc cuûa CKF      IKF IKC OKH    
          Chöùng minh HKIQ noäi tieáp    OKH FQH   

          Töø ñoù    OKH FQH    töù giaùc OKFQ noäi tieáp   
           Hay laø Q thuoäc ñöôøng troøn  ngoaïi tieáp OKF  (2)  
           Töø (1) vaø (2)   Q laø giao ñieåm cuûa ñöôøng thaúng DE vaø ñöôøng troøn 
           ngoaïi tieáp OKF 
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O
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a. Chöùng minh 
' ' 'AA BB CC

AD BD CD
   

Veõ tieáp tuyeán chung trong xy cuûa  
hai ñöôøng troøn . Ta coù :  
   ' ' 'BAD BDx B Dy DA B    
  AB //  A’B’  

  
' 'A D B D

AD BD
  

   ' 'A D AD B D BD
AD BD
 

  

   
' 'AA BB

AD BD
  

Töông töï ta chöùng minh :  
' 'AA CC

AD CD
     

' ' 'AA BB CC
AD BD CD

   

 
b. Chöùng minh AD.BC = AC.BD  + AB.CD 

Treân BC laáy ñieåm M sao cho  BMD ACD  
Ta chöùng minh : BMD ~ ACD (g-g) 
  BM.AD = AC.BC   (1) 

Ta laïi coù :   0180BMD DMC    ( keà buø ) 

      0180ACD ABD   ( ABDC noäi tieáp ) 
        DMC ABD  ( vì   BMD ACD  ) 
       DMC ~ DBA ( g-g)  
        MC.AD = AB.DC  (2)  
Coäng (1) vaø (2) theo töøng veá ta coù :   
                            AD.BC = AC.BD  + AB.CD 
 

c. Chöùng minh :  AA1.BC = BB1.AC = CC1.AB 
Ta chöùng minh ñöôïc :   
AA1

2 = AD. AA’  ;   BB1
2 = BD.BB’  ;  CC1

2 = CD.CC’ 

Töø :     
' ' 'AA BB CC

AD BD CD
          2 2 2

'. '. '.AA AD BB BD CC CD
AD BD CD

   
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  
2 2 2

1 1 1
2 2 2

AA BB CC
AD BD CD

     1 1 1AA BB CC
AD BD CD

     

  1 1 1 1 1. . . . .
. . . . .

AA BC BB AC CC AB BB AC CC AB
AD BC BD AC CD AB BD AC CD AB


  


 

 
 Maø :  AD.BC = AC.BD  + AB.CD     AA1.BC = BB1.AC = CC1.AB 
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