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Chuyén dé luy¢n thi dgi hoc
PHUONG PHAP GIAI CAC BAI TAP HINH

KHONG GIAN TRONG KY THI TSPH
Bién soan: GV Nguyén Trung Kién
Trong ky thi TSPH bai toan hinh khéng gian luén la dang bai tap gay kho khan cho hec
sinh. Nguyén nhan ce ban la do hec sinh chwa biét phan biét rd rang dang bai tap dé lua
chon cong cu, phwong phép giai cho phu hep. Bai viét nay sé gitp hoc sinh giai quyét
nhitng vréng mic do.

Phan 1: Nhimg véin dé cAn nam chic khi tinh toan
- Trong tam giac vudng ABC (vudng tai A) duong cao AH thi ta luén co:

A
B C
H
b=ctanB, c=btanC; 1 ;= L >+ 1 5
AH AB- AC
., . foa2 22 b*+c?-a’
- Trong tam giac thuong ABC ta c6: a° =b” +c” —2bccos A;cos A= e Tuong

tu ta ¢6 hé thire cho cang b, ¢ va goc B, C:

1 . 1 . 1 .
- SAABC=EabsmC=EbcsmA=§acsmB

- V(khéi chép):% B.h (B Ia dién tich day, h Ia chidu cao)
- V(khéi lang try)=B.h
- V(chép S(ABCD):%(S(ABCD).dt(ABCD))

- S=p.r (Trong d6 p 14 nita chu vi, r 1a ban kinh vong tron noi tiép tam giac)
Phwong phap xac dinh dudng cao cac loai khoi chép:

- Loai 1: Khdi chop c6 1 canh goc vudng véi day do chinh Ia chiéu cao.

- Loai 2: Khdi chop c6 1 mat bén vudng goc véi day thi duong cao chinh 1a duong ké tir
mit bén dén giao tuyén.

- Loai 3: Khdi chop c6 2 mit ké nhau ciing vudng goc véi day thi dudng cao chinh Ia giao
tuyén ctia 2 mit ké nhau do.

- Loai 4: Khdi chop co céc canh bén bang nhau hozc cac canh bén cling tao voi day 1 goc
bang nhau thi chan dudng cao chinh 1a thm vong tron ngoai tiép day.



Loai 5: Khoi chop c cc mét bén déu tao voi day 1 goc bang nhau thi chan dudng cao
chinh la tdm vong tron noi tiep day.

Sir dung cac gia thiét mé:

Hinh chdp c6 2 mat bén ké nhau cling tao véi ddy goc a thi chan dudng cao ha tir dinh
s& roi vao duong phan giac goc tao boi 2 canh nam trén mat day cua 2 mat bén (Vi du:
Hinh chép SABCD c¢6 mit phang (SAB) va (SAC) cling tao voi day goc a thi chan
duong cao ha tir dinh S thudc phéan giac goc BAC)

Hinh chép c6 2 canh bén bang nhau hozc hai canh bén déu tao véi ddy mot goc o thi
chan dudng cao ha tir dinh roi vao duong trung truc ctua doan thiang ndi 2 diém con lai
cua canh bén thuoc mat day. (Vi du: Hinh chép SABCD c6 SB=SC hoic SB va SC cung
tao voi day mot goc a thi chan duong cao ha tur S roi vao duong trung truc cua BC)

Viéce xac dinh dwge chian duong cao ciing l1a yéu t6 quan trong dé tim goc tao boi dwong
thang va mat phang hoiic goc tao béi 2 méit phang.

Vi du Cho khédi chép SABCD ¢ mat bén SAD vudng goc (ABCD), gic tao bai SC va (ABCD)
la 60 goc tao boi (SCD) va (ABCD) la 45°, day 1 hinh thang can c6 2 canh day 1 a, 2a; canh
bén bang a. Goi P Q lan hrot 1a trung diém cua SD,BC.Tim goc tao boi PQ va mit phing
(ABCD).Tinh V khéi chop?

RO rang day la khdi chop thude dang 2. Tir d6 ta d& dang tim dugc dudng cao va xac dinh cac
gdc nhu sau:

K¢ SH vubng géc véi AD thi SH la duong

cao(SC,(ABCD))= SCH; (SM,(ABCD)) = HI\7IS) , Vi M la chan duong cao ké tur H 1én
CD

Tu P ha PK vubng géc vaoi AD tacd (PQ,(ABCD)) = PQK

S

Phan 3: Cac bai toan vé tinh thé tich

A. Tinh thé tich tryec tiép bing cach tim dwong cao:
Vidu 1) (TSDH A 2009) Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD Ia hinh thang vuéng tai A va D.,
c6 AB=AD=2a; CD=a. Géc giita 2 mit phing (SCB) va (ABCD) bang 60°. Goi | la trung diém



AD biét 2 mit phiang (SBI) va (SCI) cuing vudng goc véi (ABCD). Tinh thé tich khdi chop
SABCD? TEL: 0988844088

HD giai: Vi 2 mat phing (SBC) va (SBI) cuing vudng goc véi (ABCD) ma (SBI) va (SCI) co
giao tuyén la SI nén SI 1a dudng cao. Ké IH vudng goc véi BC ta cd goc tao boi mit phing

(SBC) va (ABCD) Ia SHI =60°. Tur d6 ta tinh duoc:
IC =a+/2;1B =BC =a+/5;S(ABCD) :%AD(AB+CD) =3a’

1 a® 3a’

EIH.BC=S(IBC):S(ABCD)—S(ABI)—S(CDI)=3a2—a2—7:7 nén
i 280BC) 38 L. V(SABCD)—La
BC J5
S
I_E
D
AP |
C
H
B

Vi du 2) (TSPH D 2009) Cho lang tru dimg ABCA'B'C' ¢ day ABC la tam giac vudng tai B,
AB=a; AA'=2a; A'C=3a. Goi M la trung diém cua doan A'C’, I la trung diém cuia AM va AC'.
Tinh V chop IABC theo a?

HD giai:

- ABC A'B'C’ 14 lang try dimg nén cac mat bén déu vudng goc véi day.

Vile(ACC) L (ABC), tir I ta ké IH_L AC thi IH 1a dwdng cao va | chinh I trong tAm tam giac
AAC = IH Ccl 2 4a

—=——=—=IH=—
AA" CA" 3 3

C6 AC —\/A’CZ 2 _ \J9a? = 4a% = a5 = BC =y AC' — AB? = 2a

V(IABC)——IH diaBc) =222 L 9aa- gaS( dvtt)




B’ vt C’

B. Tinh thé tich bang cach sir dung cong thirc ti s6 thé tich hoiic phan chia khdi da dién
thanh cac khoi da di¢n don gizn hon

Khi gap céc bai toan ma viéc tinh toan gap kho khan thi ta phai tim cach phan chia khdi da dién
d6 thanh cac khdi chop don gian hon ma cé thé tinh truc tiép thé tich cua né hoic sir dung cong
thire tinh ti s6thé tich dé tim thé tich khéi da dién can tinh théng qua 1 khéi da dién trung gian
don gian hon.
Céc em hoc sinh cin nim virng cac cong thirc sau:
V(SA'B'C’) SA.SB'SC' O

V(SABC)  SASB.SC

V(SA’ABC) AA
V(SABC) ~ SA

(2). Cong thirc (2) c6 thé mé rong cho khdi chdp bit ky.



Vi du 3) Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a, BAD =60°, SA vudng géc
v6i day(ABCD), SA=a. Goi C la trung diém SC, mit phiang (P) di qua AC song song véi BD cit
céc canh SB, SD cua hinh chép tai B, D'. Tinh thé tich khoi chép

HD giai: ,

Goi O la giao 2 duong chéo ta suy ra AC va SO cit nhau tai trong tam | cua tam giac SAC. Tu
| thudc mat phang (P)(SDB) ké duong thing song song véi BD cét SB, SD tai B, D' [a 2 giao
diém can tim.

., SC" 1.sD" sB" SI 2
Ta co: =—; = =——=—
SC 2 SD SB SO 3

.y | V(SAB'C'D’) V(SAB'C') SASB'SC' 1
Pe thay Vissseo) = My Visssc) = Miae) = V(ABCD) T V(SABC) SASBSC 3

1 B

Ta.00 Visupoo) = SAM(ABCD) = —SA AD.AB.SinDAB = 5 ;

B3

Vocrmrrn = —~——a’ (dvitt
(SAB'C'D’) 18 ( )

Vi du 4) (Du bi A 2007)
Cho hinh chop SABCD la hinh chir nhat AB=a, AD=2a, cang SA vubng goc vai day, canh SB

hop véi day mot goc 60°. Trén canh SA ldy M sao cho AM= i . Mat phang BCM cit DS tai
N. Tinh thé tich khéi chop SBCMN.

HD giai: i ) o

Tur M ké duong thang song song vai AD cat SD tai N la giao diém can tim, goc tao boi SB va
(ABCD) la SBA=60°. Ta c6 SA=SBtan60°=a+/3.



Tir d6 suy ra SM=SA-AM= a\@—aﬁ = a& _ M _SN_2
3 3 SA SD 3
Dé thay V(SABCD) :V(SABC) +V(SACD) = 2V(SABC) = 2V(SACD)
V(SBCMN) :V(SMBC) +V(SMCN)
V (SMBCN) Vv (SMBC) +V (SMCN) \ (SMCN) V(SMCN) ~1.SM.SB.SC 1 SM.SC.SN
V (SABCD) V (SABCD) Y, (SABC) 2V (SACD) 2.SA.SB.SC 2 SASC.SD
1 2 5
=4 —=—
3 9 9
M2 Vgugen) = L sadt(ABCD) = Lay3a.2a - ﬁas A %aﬁ
3 3 3 27
S
Y SREEE N
/, : M
A = NN
/! <A D
B C

Phan 4: Cac bai toan vé khoéng cach trong khong gian

A. KhOang cach tir 1 diém dén 1 mit phing
De glal quyet nhanh gon bai toan khoang cach tir mgt diém dén mot mat phang hgc sinh
can nam chic bai toan co ban va c4c tinh chit sau
* Bai toan co ban: Cho khéi chop SABC c6 SA vudng goc voi day. Tinh khoang cach tir A dén
(SBC)
- Ha AM vudng gbéc véi BC , AH vuong goc voi SM suy ra AH vuong goc voi (SBC). Vay
khoang cach tir A dén (SBC) 1a AH.

1 1

= +
AH? AM? AS?

Taco



* Tinh chét quan trong cin nim:

- Néu duwong thing (d) song song véi mit phing (P) thi khoing cach tir moi diém trén (d)
dén mit phing (P) 1a nhw nhau

- Néu AM =kBM thi da/py = kdg(py trong dé (P) 12 mat phing di qua M

Trén co sé cac tinh chét trén ta ludn quy dwoc khoang cach tir mét diém bat ky vé bai toan
co ban.

Tuy nhién 1 sé truwong hop viée tim hinh chiéu tré nén vo cung khoé khin, khi do6 viée sir
dung cong thirc tinh thé tich tré' nén rit hi¢u qua.

Ta c V(khéi ch()p)=% Bh=h= %

Vi du 1) Cho hinh chép SABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a. Hinh chiéu cua S tring véi
trong tim tam gidc ABD. Mit bén (SAB) tao voi day mot goc 60°. Tinh theo a thé tich cua khéi
chop SABCD va khoang cach tir B dén mit phing (SAD).

Loi gidi:

Goi G 1a trong tdm cua tam giac ABD,

E 1a hinh chiéu cua G 18n AB

Taco: SG L AB;GE L AB = AB L (SGE)

— SAG =60°

— SG = GE.tan SEG = +/3GE
Mat khac G 1a trong tdm cta tam giac ABD

— GE-1pc-2
3 3

1 a3

:>VSABCD =§SG'SABCD =T



Ha GN vuong gbéc voi AD, GH vuong goc véi SN.
SE a\/é
3GN.GS 3 3 a3

~ JoN?16s? _\/@T{af]? T2

Taco dB,(SAD) = 3dG/(SAD) =3GH

D

Vi du 2) Cho hinh ling tru déimg ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD I hinh thoi, AB =ax/3,
ZBAD =120°. Biét goc giita duong thang AC’ va mat phang (ADD’A’) bang 30°.Tinh thé tich
khéi lang tru trén theo a. va khoang cach tir trung diém N ctia BB’ dén mit phang (C’MA).Biét
M la trung diém cua A’D’

Ta‘ Cé VABCD.A'B'C'D' = AA"S‘ABCD (1) .

bay ABCD la hinh thoi gom 2 tam giac déu ABC, ACD nén:

2
(a«/é) \/é 3\/53_2 (2)
4 2
Goi C’M la dudng cao clia tam gidc déu C’A’D’ thi C'M L (ADA'D') nén C'AM =30°

Taco C'M =37a:> AM =C'M.cot300=3*f%:> A'A=VAMZ-A'M? =a6 (3)

SABCD = ZSAABC =2.

A . 3v3a’ 9v2a’
Thay (2),(3) vao (1)taCO:VABCD.A‘B‘C'D'ZIT.a\/—= \/; .



Taco dyycmm =Ax/cmy V61 K 1a trung diém ctia DD’ (Vi K va N ddi xtrg nhau qua trung
diém O cua AC’)
Tu K ha KH vudng goc voi AM thi

KH L (AC'M) = dy ey = KH ;%KH.AM = dt(AA'D'D) - dt(AA'M) —dt(MD'K) — dt (AKD)

3J3a \/—\/—__\/—fa 1aJ6 v3a 1af\/— KH—\E

= KH. —= , N®
22 2 2 2
A J6
Vay dy e =Ta
p D
B 1
H » K
N c !/ 5
B A

Vi du 3) Cho h‘lnh chop SABC c6 gbc tao boi 2 mat phéng (SBC) va (ABC) la 60(3, ABC,SBC la
cac tam giac déu canh a. Tinh khoang cach tir dinh B dén mp(SAC).(Pe dw bi khoi A 2007)

HD:

Céch 1: Coi B la dinh khdi chép BSAC tir gia thiét ta suy ra BS=BA=BC=a. Goi O la chan
dudng cao ha tir B xubng mp(SAC). O chinh Ia tim vong tron ngoai tiép tam gidc SAC. Goi M 1a
trung diém BC ta c6 SM L BC; AM L BC . Nén g6c tao bai (SBC) va (ABC) la

a3

SMA =60° = SM = AM = As_T

Bay gio ta tim vi tri tim vong ngoai tiép tam giac SAC.
Tam glac SAC cén tai C nén tam vong tron ngoai tiép ndm trén trung tryc cua SA vaCN (N la
trung diém cua SA). Ké trung truc cua SC cit trung truc caa SA tai O 1a diém can tim

SA 3a
‘/SCZ— - az->% _
cosSNC = NC = 2 = 16 = 13
SC SC a 4




SC

7 2 2 3a
=0C= :BO=+/BC“-0C — .
cos SCN \/ 13 \/13
S

C
1 . \@
Cach 2: Vigupen) = Vispem) =27 3 BM.dt(SAM) —3—2AM .MS.sin60" = T —dt(SAC)
= lenas=t £ N3 fa _ d(B,(SAC) = SY(SABC) _ 3a
2 2 2 dt(SAC) 13

Vi du 4) Cho hinh chop SABCD c0 day ABCD 4 hinh thang ABC = BAD =90°, BA=BC=a,
AD=2a. Canh bén SA vudng gdc véi day va SA=av/2, goi H la hinh chiéu cua A 1én SB. Chung
minh tam gidc SCD vubng va tinh theo a khoang céch tir H dén mp(SCD) (TSPH D 2007)
HD giai: Taco AC =a+/2;SD =+/SA% + AD? = a/6;SC =+/SA” + AC? = 2a. Ta ciing dé dang
tinh duwoc CD =a+/2. Tacd SD? = SC? +CD?nén tam giac SCD vudng tai C.

1 11 AB.AS a.a\2 2

7= mr T A — AH = - =43
AH? ~ AB® AS JAB2 +AS?  \Ja? +2a? 3

2
“a
2 SH f3° 2
—SH=ySA?_AH?= S a2 V3 _*<
J3 SB aJ3 3

10



2
1.AB.(BC + AD) ;ABAD_?

dt(BCD) = dt(ABCD) — dt(ABD) =

2

dt(SCD) = ESC.CD _a’2
2
V(SHCD) _ SHSC.SD _ 2.\ spcp) - —SAdt(BCD)—la\/E'a N2
V(SBCD) SB.SCSD 3.2 6
V(SHCD)=£aS.Tacé d(H/(SCD))zwzﬁaSB 1 _a
9 dt(SCD) 9 a’J2 3
S
A D
C

B. Khoang cach giira 2 dwong thang chéo nhau trong khong gian
Khi tinh khoang céch giira 2 duong thang chéo nhau a va b trong khong gian ta tién hanh theo
trinh tu sau:
- Durng (fim) matphang trung gian (P) chira a song song vdi b sau do6 tinh khodng cdch tir 1
diém bit ky trén b dén mp(P)
- Khi tinh khoang céch tir 1 diém dén mat phang ta c6 thé van dung 1 trong 2 phuong phap da
trinh bay & muc A.
Vi du 1) Cho lang tru ding ABCA'B'C c6 day ABC la tam giac vudng AB=BC=a, canh bén
AA' = a2 . Goi M la trung diém ciia BC. Tinh theo a thé tich khdi ling tru ABCA'B'C’ va
khoang cach giira 2 duong thing AM, B'C.(TSPH D2008)

HD giai: V(ABCA'B'C')=Sh=a° % Goi N la trung diém cua BB’ ta cd B'C song song véi
mp(AMN). Tir d6 ta c6: d(B'C, AM)=d(B’,(AMN)) =d(B, (AMN))vi N 1a trung diém cia BB
Goi H la hinh chiéu vudng goc cia B 1én (AMN), vi tir dién BAMN 14 tir dién vudng tai B nén ta
6+ =1 1 1 _BH="2 chinhlakhoing cAch gitta AM va BC.

BH? BA*> BN? BM J7

11
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Chu y 1) Trong bai toan nay ta dé dung mat phang trung gian la mp(AMN) dé tan dung diéu
kién B'C song song v&i (AMN). Tai sao khéng tim mit phéng chira B'C cac em hoc sinh tu suy
nghi diéu nay

Chuy 2) Néu mit phing (P) di qua trung diém M cia doan AB thi khoang cach tir A dén (P)
ciing bang khoang cach tir B dén (P))

Vi du 2) Cho hinh chép ti giac déu SABCD ¢6 day Ia hinh vuéng canh a. Goi E 1a diém dbi
xing cua D qua trung diém cua SA, M 1a trung diém cia AE, N 1a trung diém cua BC. Ching
minh MN vuéng gdc véi BD va tinh khoang cach giita 2 duong thang MN va AC.(TSPH B
2007)

HD giai: Goi P 1a trung diém cua SA, ta c6 tir giac MPNC Ia hinh binh hanh.

Nén MN// PC. Ttr d6 suy ra MN//(SAC). Mit khac BD L mp(SAC) nén BD L PC = BD L MN .

Ta c6: d(MN, AC):d(N,(SAC)):%d (B, (SAC)) = % BD = %aﬁ

12



(Chuyviée chuyen tinh khodng cdch tir N dén (SAC) sang tinh khodng cach tir B dén (SAC)
giup ta don gidan hod bai toan di rit nhiéu. Cic em hoc sinh can nghién ciru ky dang todn ndy
dé vin dung)

Vi du 3) Cho hinh chop SABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai B, AB = BC = 2a, hai mat
phing (SAC) va (SBC) cung vudng gOC v6i day (ABC). Goi M 1a trung diém AB mat phang qua
SM song song v&i BC cit AC tai N. Biét goc tao boi (SBC) va (ABC) bang 60°. Tinh thé tich
khéi chop SBCNM va khoang cach giita hai duong thing AB va SN (TSPH A 2011)

Giai:

-Taco SA L (ABC); ABC =90° = SBA=60° = SA=2a+/3

Mt phang qua SM song song v6i BC cit AC tai N suy ra N 1a trung diém AC

Tir d6 tinh duge V = +/3a°

- Ké dudng thing (d) qua N song song véi AB thi AB song song v6i mit phiang (P) chira SN va
(d) nén khoang cach tir AB dén SN ciing bang khoang cach tir A d&én (P).

Dung AD vudng goc vai (d) thi AB//(SND), dung AH vudng gbc vai SD thi

SAAD  2ay39

VSA?+AD? 13

AH L (SND) = dpg/sn =daysnpy = AH =

Phan 5: Cac bai toan tinh gdc giira 2 dwong thing chéo nhau trong khong gian.

Khi can tinh géc giita 2 duong thang chéo nhau a va b trong khdng gian ta phai tim 1 dwong
thdng trung gian I c song song Vdi a va ¢ cit b. Khi d6 goc tae béi a va b ciing chinh Ia goc
tgo béi b va c. Hoic ta dueng lién tiép 2 dwong thing c va d cdt nhau lin luwot song song véi a
va b. Sau dé ta tinh géc giiwa ¢ va d theo dinh Iy hdm sé césin hodc theo hé thirc lwong trong
tam giac vuéng.

Vi du 1) Cho ling tru ABCA’B’C’ ¢ do dai canh bén bang 2a , day ABC la tam giac vudng tai
A. AB = a, AC = a va hinh chiéu vudng goc cia A’ Ién mp (ABC) la trung diém cua canh BC ,
Tinh theo a thé tich khdi chép A’ABC va tinh cosin goc tao boi AA’ va B’C’ . (TSPH A 2008)
HD giai :Goi H la trung diém caa BC. Suyra A’H L (ABC) va

AH =%BC=%\/a2+3a2 =a Do do A'H=+vA'A’—AH? =a+/3

13



3
V(A’ABC) :%A’H.dt (ABC) :% Trong tam giac vuéng A’B’H ta co

HB’=+vA'B*+ A'H? = 2a nén tam giac B’BH can tai B’. Pat « 1a goc tao bai AA’ va B’C’ thi

o@=BBH=cosq=_2 =1

22a 4
Tel 0988844088

A’
C’
C
A
H
B

Vi du 2) Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 2a, SA=a, SB = a~/3 mp
(SAB) vudng géc voi mat phang day . Goi M,N lan luot Ia trung diém ciia cAc canh AB,BC.
Tinh theo a thé tich khoi chép SBMDN va tinh cosin goc tao bdi SM va DN.

Hd gidi: Tir S ha SH vudng goc AB thi SH vudng goc véi mp (ABCD). SH ciing chinh la duong
cao khéi chép SBMDN . Ta c6 SA? + SB? = 4a% = AB? = ASAB vudng tai

a3

S= SM =%=a:>ASAM la tam gi4c déu = ABCH =

3
D@ thiy duong thing(BMDN)=1/2dt(ABCD)=2a” . Do d6 V(sgmpn)= % SH.dt(BMDN) = ‘@a

Ké ME song song v6i DN ( E thudc AD) suy ra AE =% gia su
(SM,DN)=a = a = (SM,ME). Ta cd SA vubng gbc véi AD (Pinh ly 3 duong vubng goc ) suy

14



ra SA L AE = SE =+/SA” + AE? = —ME VAM? + ME? = —TamglacSMEcanta1E

M
nén cosa :L:E
ME 5

PHAN 4) CAC DANG BAI TAP VE MAT CAU NGOAI TIEP KHOI PA DIEN
bé giai quyét tot dang bai tap ndy hoc sinh can nam viing kién thirc co ban sau:
** Néu I 1a thm mit cau ngoai tiép khdi chop SA/A,..A, thi tdm | cach déu cac dinh

S;AGALLLA,

- Vivay tam | thudc truc dudng tron day 1a duong thang qua tm vong tron ngoai tiép day va
vubng goc véi day A;A,...A, (dudng thang ndy song song véi dudng cao khdi chop) (Phai chi ¥
viéc chon mat day can linh hoat sao cho khi xac dinh truc duong tron day 1a don gian nhét)

- Tam | phai cach déu dinh S va cac dinh A A A, nén | thudc mat phing trung truc cta SA
day 1a van dé kho doi hoi hoc sinh can khéo 1éo dé chon canh bén sao cho truc duong tron da xac
dinh va canh bén ddng phiang v6i nhau dé viéc tim | dugc dé dang

** Trong mot s6 truong hop dic biét khi khdi chdp ¢ cac mat bén 1a tam giac can, vuong, déuta
c6 thé xac dinh 2 tryc dudng trdn ciia mit bén va day . Khi d6 tam I 1a giao diém ciia 2 truc
duong tron. Néu hinh chép 6 cac dinh déu nhin canh a dudi mot goc vudng thi thm mat cau 1a
trung diém cia canh a.

** Khi tinh todn can luu y cac cong thirc:

S :a_bc: R=—- abe, ca=2RsIinA, ..
4S '

4R
Ta xét cac vi du sau:
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Vi du 1) Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh thang vuéng tai A va B
AB = BC = a; AD = 2a.Canh bén SA vuéng gdc véi day (ABCD) va SA=a. Goi E 1 trung diém
ctia AD.Tinh thé tich khdi chép SCDE va tim tdm ban kinh mat cau ngoai tiép khdi chop do.
HD giai:

3
v=2

6

Goi M, N lan luot 14 trung dlem cua SE Va SC ta c6 mat phing (ABNM) la mat phang trung truc
cua SE. Vay tam O ctia mit cau ngoai tiép hinh chdp SCDE la giao diém ciia mat phang
(ABMN) va truc dudng trdn ngoai tiép day CDE. Goi A 1a dudng thing qua I 1 trung diém cua
CD va song song Vi SA.GoiK 1a trung diém ciia AB thi KN //AM. KN va A dong phang suy ra
KN nA =0 la diém can tim

Tam giac OIK vudng can nén OI:IK:BC;ZAD = 37a;
2 2 2
Taco OC2 =0l2 +IC? = 92 +22 =1lj —R=0C =a—*;ﬁ (0,25 diém)

Trong vi du ndy ta dwng mdt phing trung trwe ciia SE dé tin dung diéu kién tam giic SAE
vubng cén ¢ A

Vi du 2) Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat canh AB =a; AD =a+/2 gdc
giita hai mit phing (SAC) va ABCD béng 60°. Goi H 14 trung diém ciia AB. Biét mit bén SAB

la tam giéc can tai dinh S va thugc mat phang Vuong goc voiday. Tinh thé tich khbi chop
SABCD va x4c dinh tim ban kinh mat ciu ngoai tiép khdi chop SAHC
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-Tacoé SH L AB=>SH L (ABCD).Ké HM vuéng goc véi AC thi goc tao béi (SAC) va
(ABCD) l1a SMH = 60°
BC aav2 af f

=— :SH = HM tan 60° =
AC 2a\/§

C6 HM = AH sin HAM = AH

1 a
Vasaco = 5 SHAL(ABCD) ==

F

B Q

- Goi E, K 1an luot 14 trung diém ciia SA, HA . Ké duong thing qua K song song Vo1 AD cit CD
& F thi KF L (SAH). Dung Ex song song v6i KF thi Ex Ia truc duong tron ngoai tiép tam giac

SHA. Dung duong thang qua tam O ctua mat day vuong goc voi AC cit KF, AD taiN, P thi N la
tAm vong tron ngoai tiép tam giac AHC. Trong mit phing chira Ex va KF ké duong thing Ny
vudng goc vai day (ABCD) (dudng thing song song voi EK) thi Ny 1a truc dudng tron cia tam
gidc AHC.
Giao diém | = Ny nEx Ia tdm mat cau ngoai tiép hinh chop SAHC.
Tacd R*=1IH?=IN?+NH? =KE? + NH?,

AO  aV3 a3 3 1 5a . AH? 33

AP = o= = g KN = (HO+AP) === = HN = [KN*+ =" a

cosCAD 2 ‘a2 22 W2 4 42

R (af] (3[] 31a’
42

31
Viy R=,|—a
R ETI ,
Cach2) Goi J, r lan luot 1a tdm va ban kinh duong tron ngoai tiép tam giac AHC. Ta cé

_ AH.HC.AC _ AH.HC.AC _3a43
4S anc 28 pac 4\/_
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Ké duong thing A qua Jva A//SH. Khi d6 tam | cua mat cau ngoai tlep hinh chép S.AHC Ila
giao diém cuia dudng trung tryc doan SH va A trong mit phang (SHJ). Ta cd

SH?

IH=+VIJ*+JH® = +re.
e 31
Suy raban kinhmatcaula R=a ETh
Vi du 3) Cho tit dién ABCD ¢6 ABC I tam gidc déu canh a, DA = DB = -, CD vuéng géc véi

V3
AD.Trén canh CD kéo dai lay diém E sao cho AEB = 90°.Tinh géc tao boi mit phing (ABC) va
mat phang (ABD).Xac dinh tam va tinh thé tich khoi cau ngoai tiép khoi tir dién ABCE.
Giai:
- Goil la trung diém cua AB thi Cl vudng gdc v6i AB va DI vudng goc véi AB. Nén goc tao boi
(ACD) va (ABD) la CID .Do hai tam gi4c ACD va BCD bing nhau nén

2 2

BDC = ADC = 90° = CD | (ABD) = CD 1 DI:Cl = f :DI2 = DA’ — Al =%—%=f—2
cosCID_DI a _a_\/§:1
J2 3
- Tam giac vudng ACD c6 CD* =+/CA? — DA® = a\E . Tam gidc ABE vuong can, do d6
AE = af — DE =AE? — DA? =2 : AACE ¢ AD Ia dudmg cao va

J6
CD.DE = %2 = DA’ = AACE wvudng tai A.Tuong tu ta c6 tam giac BCE vudng tai B. Vay mat
cau ngoai tiép tir dién ABCE c6 CE 1a dudng kinh tim I ctia mat cau la trung diém cta CE. Ban
2 a}ﬁ 4 [a\/gjsznasx/g
4

kinh R=£(CD+DE)=£ a,|=+— v odapesd,
2 2l V3 6 4 3 3 8
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MOT SO BAI TAP CHON LOC VE HINH KHONG GIAN
THUONG DUNG TRONG KY THI TSPH

BIEN SOAN GV NGUYEN TRUNG KIEN 0988844088

Cau 1) Khdi chop SABCD c6 day 1a hinh binh hanh, M 1a trung diém ctia SC. Mit phang (P) di
qua AM, song song v&i BD chia khdi chép 1am 2 phan. Tinh ti s6 thé tich hai phan do.
Cau 2) Cho hinh chop tir giac déu SABCD c6 cac canh bang a.

a) Tinh thé tich khdi chop.

b) Tinh khoang cach tir tim mit day dén cac mit ca hinh chop.
Cau 3) Khdi chop SABCD c6 day 1a hinh vudng canh a. SA L (ABCD); SA=2a. Goi E, F 1a hinh
chiéu ctia A trén SB va SD. I 1a giao diém ctia SC va (AEF). Tinh thé tich khdi chop SAEIF.
Cau 4) Cho lang try ding ABCA;B;C; day 1a tam gidc déu. Mit phing (A;BC) tao véi day 1
géc 30° va tam giac A;BC c6 dién tich bang 8. Tinh thé tich khéi ling tru.
Cau 5) Khéi ling tru ABCA;B;C; c6 day la tam giac vudng can, canh huyén AB=+/2 . Mit
phing (AA;B) vudng goc véi mit phing (ABC), AA;=+/3 ; goc A;AB nhon, goc tao béi (A;AC)
va mit phing (ABC) biang 60°. Tinh thé tich khéi lang tru.
Cau 6) Khdi lang try tir gidc déu ABCDA;B1C1D; ¢6 khoang cach gitra 2 duong thing AB va
A;D bing 2, do dai dudng chéo mat bén bang 5.

a) Ha AH L A;D (Ke A;D). chitng minh ring AK=2.

b) Tinh thé tich khéi ling tru ABCDA;B:C;D;.
Cau 7) Cho hinh ti dién ABCD ¢6 canh AD vudng goc véi mat phing (ABC), AC=AD=4cm;
AB=3cm; BC=5¢m. Tinh khoang céch tir diém A t¢i mét phang (BCD).
Cé&u 8) Cho hinh chop tam glac déu SABC dinh S, d6 dai canh day bing a. GOiM, N lan lrot Ia
trung diém cua cac canh SB va SC. Tinh theo a dién tich tam giac AMN, biét rang mat phang
(AMN) vudng goc voi miat phing (SBC).
Cau 9) Cho hinh chép SABC c6 SA=3a va SA vudng goc v4i mit phang (ABC). Tam giac ABC
c6 AB=BC=2a, géc ABC=120°. Tinh khoang cach tir dinh A dén mit phang (SBC).
Cau 10) Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, tam giac SAB déu va nim
trong mat phang vudng goc véi day. Tinh gdc giira 2 mat phang (SAB) va (SCD).
Céu 11) Cho hinh chop tam giac SABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, SA=2a va SA
vudng goc véi mét phing (ABC). Goi M va N lan luot Ia hinh chiéu vudng goc cua A trén cac
duong thang SB va SC

a) Tinh khoang céch t ir A dén mit phiang (SBC)

b) Tinh thé tich cua khi chép ABCMN.
Cau 12) Hinh chép tam giac SABC c6 cac canh bén SA=SB=SC=a, g6c ASB=120°, gdc
BSC=60°, géc ASC=90°. Chirng minh ring tam giac ABC vudng va tinh thé tich hinh chép
SABC theo a.
Cau 13) Cho hinh chdp tir giac déu SABCD. Khoang céch tir A dén mat phang (SBC) bang 2a.
GOc gitra cac mat bén va mat day laa .

a) Tinh thé tich khdi chdp theo ava «

b) Xéc dinh o dé thé tich khdi chép nho nhét.
Cau 14) Cho hinh chép SABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat v6i AB=a, AD= a+/2, SA=a va
SA vudng goc voi mit phing (ABCD). Goi M va N lan lrot 1 trung diém cua AD va SC, | 1a
giao diém ciia BM va AC.

a) Chung minh ring mit phing (SAC) vudng goc véi mat phing (SMB).

b) Tinh thé tich cua khéi tr dién ANIB.
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Cau 15) Cho lang tru ding ABCA’B’C’ ¢6 day ABC la tam giac vubng tai B, AB=a, AA’=2a,
A’C=3a. Goi M la trung diém cua doan thang A’C’, | 1a giao diém cua AM va A’C

a) Tinh theo a thé tich khéi tir dién IABC

b) Tinh khoang céch tir diém A dén mat phang (IBC)
Cau 16) Cho hinh chép SABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va D, AB=AD=2a,
CD=a, géc giita 2 mat phing (SBC) va (ABCD) bang 60°. Goi | la trung diém cua canh AD. Biét
2 mit phang (SBI) va (SCI) ciing vudng gdc v6i mit phing (ABCD), tinh thé tich khbi chop
SABCD theo a.
Cau 17) Cho hinh lang try tam gidc ABCA’B’C’ c6 BB’=a, goc tao boi BB’ va mat phang
(ABC) la 60°, tam giac ABC vudng tai C va géc BAC=60°. Hinh chiéu vuéng goc cta diém B’
Ién miat phing (ABC) tring véi trong tdm cua tam gidc ABC. Tinh thé tich khdi tir dién A’ABC
theo a.

Cau 18) Trong khdng gian cho hinh chop tam giac déu SABC c6 SC = a+/7 . Goc tao boi (ABC)
va (SAB) =60°. Tinh thé tich khdi chép SABC theo a.
Cau 19) Trong khdng gian cho hinh chép SABCD véi ABCD la hinh thoi canh a, g6c ABC=60°,

af

SO vudng goc vai day (O 1a thm mit day), SO =——. M la trung diém cua AD. (P) la mit

phing qua BM va song song vai SA, cit SC tai K. T|nh thé tich khéi chép KABCD.
Cau 20) Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, canh bén SA vubng goc véi

af

day (ABC). Tinh khoang cach tir A &én mat phang (SBC) theo a biét SA="—"—

Cau 21) Cho hinh chép SABCD c6 day la hinh chit nhat, AD = a\/2,CD = 2a. Canh SA vuong

goc voi day va SA = 3v2a.Goi K 1a trung diém AB.

a) Chung minh rang (SAC) vudng géc véi (SDK)

b) Tinh thé tich khdi chép CSDK theo a; tinh khoang cach tir K dén (SDC).
Cau 22) Cho hinh chép SABCD c6 d¢ay ABCD la hinh vudng canh a. Mit phang (SAC) vudng
géc véi day, goc ASC=90°, SA tao véi day 1 goc 60°. Tinh thé tich khdi chop.
Céau 23) Cho ling tru ABCA’B’C’ ¢ day ABC la tam giac déu canh a, hinh chiéu vudng géc
cua A’ [én mit phing (ABC) tring vai tam O cua tam gidc ABC. Mot mit phiang (P) chira BC va

a2\/3
8

vudng goc voi AA’ cét lang tru theo 1 thiét dién cé dién tich . Tinh thé tich khéi ling tru

Cau 24) Cho hinh chép SABC c6 AB=AC=a; BC = %; SA=a3 ; g6c SAB bing goc SAC va

béng 30°. Tinh thé tich cua khdi chop theo a. ‘
CA&u 25) Cho hinh chop tu giac déu SABCD canh day bang a. Goi G la trong tdm tam giac SAC

af

a) Tinh khoang cach tir tdm cua mat day den mat bén (SCD)

b) Tinh thé tich cua khéi chopSABCD.
Cau 26) Cho hinh chép SABC c6 duong cao AB=BC=a; AD=2a. Day la tam giac vudng can tai
B. Goi B’ la trung diém cua SB, C’ la chan duong cao ha tir A xuéng SC.Tinh thé tich khéi chp
SAB’C’.

va khoang cach tir G dén mit bén (SCD) bing
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Cau 27) Cho lang tru dung ABCA’B’C’ ¢6 day ABC la tam giac vuéng, AB=BC=a, canh bén
AA’=a/2 . Goi M Ia trung diém cia canh BC

a) Tinh theo a thé tich cua khéi ling try ABCA’B’C’

b) Tinh khoang céch giita 2 duong thaing AM va B’C.

Céu 28) Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh 2a; SA=a; SB= a/3 va mit
phing (SAB) vuong goc vai mat phang day. M va N lan lrot 1a trung diém cta canh AB va BC.
Tinh thé tich khéi chop SBMDN va goc giita (SM;ND).

CAau 29) Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD Ila hinh thang, géc BAD bing goc ABC va bang
90% AB=BC=a; AD=2a. SA vudng g6c véi day va SA=2a. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua
SA:; SD. Tinh thé tich khbi chop SABCD va khéi chép SBCMN.

Céau 30) Cho ling tru ABCA’B’C’ ¢ do dai canh bén bang 2a, day ABC la tam giac vudng tai
A, AB=a; AC=a+/3. va hinh chiéu vudng goc cua A’ trén (ABC) la trung diém cta canh BC.
Tinh theo a thé tich khdi chop A’ABC va cosin cua goc giita 2 duong thing AA’ va B’C’.

Cau 31) Cho hinh chop SABCD c6 dday ABCD Ia hinh vudng canh a, mat bén SAD la tam giac
déu va nim trong mat phang vudng goc véi ddy. Goi M, N, P lan luot 14 trung diém cua cac canh
SB, BC, CD. Chang minh AM vudng goc véi BP va tinh thé tich khéi ta dién CMNP.

Cau 32) Cho lang tru ditng ABCA;B,C; c6 AB=a; AC=2a; AA;=2a/5 va goc BAC=120°. Goi
M 1a trung diém ciia canh CC;. Chirng minh rang MB L MA; va tinh khoang céach d tir diém A
dén mat phang (A;MB)

Cau 33) Cho hinh chép SABC c6 gbc giira 2 mat phiang (SBC) va (ABC) bang 60° . Cac tam
gidc ABC va SBC la cc tam giac déu canh a. Tinh theo a khoang céch tir dinh B dén mit phéang
(SAQC).

Cau 34) Cho hinh chép SABCD c¢6 d¢ay ABCD la hinh vuéng tdm O, SA vudng goc véi day.
Cho AB=a; SA=a+/2. Goi H va K Ian luot 1 hinh chiéu cua A 1én SB; SC. Chung minh

SC L (AHK) va tinh thé tich khdi chép OAHK.

Céau 35) Trong mit phiang (P) cho nira dudng tron duong kinh AB=2R va diém C thudc nira
vong (SAB;SBC)=60°. Goi H, K Ian lrot Ia hinh chiéu cia A trén SB, SC. Chung minh tam gi4c
AHK VUOHg va tinh Vsagc

Cau 36) Ling tru dimg ABCA;B;C; 6 day la tam giac vudng AB=AC=a; AA;=a~/2. Goi M, N
lan luot 1a trung diém cia AA; va BCy. Chirng minh rang MN [a doan vudng géc chung ciia AA;
va BC;. Tinh thé tich khéi chop MA;BC,

Céau 37) Cho ling tru dimg ABCA;1B;C; c6 tit ca cac canh déu bang a. M 1a trung diém cia doan
AA;. Chimg minh BM L B,C va tinh d g 5,

Céu 38) Cho hinh chop tu giac déu SABCD c6 day la hinh vuong canh a. E 1a diém d6i xtng
cua D qua trung diém SA, M 1a trung diém cua AE, N 1a trung diém cua BC. Chimg minh MN
vudng goc vai BD va tinh khoang céch gitra MN va AC theo a.
Cau 39) Cho hinh chép SABCD c6 day la hinh thang, g6c ABC= géc BAD= 90%; AD=2a;
BA=BC=a. Canh bén SA vudng goc véi ddy va SA=a+/2 . Goi H Ia hinh chiéu vudng géc ciia A
trén SB.

a) Chirng minh rang tam gidc SCD vudng

b) Tinh khoang céach tir H dén mat phang (SCD)
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Cau 40) Cho hinh chop SABC ma mbdi mat bén la 1 tam giac vuong. SA=SB=BS=a. Goi M, N,
E lan luot 1a trung diém cua cac canh AB, AC, BC. D la diém ddi xtmg cua S qua E, | 1a giao
diém cua AD va (SMN)

a) Chung minh rang AD vuéng goc vai Sl

b) Tinh theo a thé tich khéi tir dién MBSI

a3

CA&u 41) Cho hinh hgp dimg ABCDA’B’C’D’ ¢c6 cic canh AB=AD=g; AA’:Tva goc

BAD=60. Goi M va N lan luot |4 trung diém cia A’D’ va A’B’. Chirng minh AC’ vuéng géc
v6i mit phang (BDMN) va tinh thé tich khbi chop ABDMN.

Cau 42) Hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh chi nhat véi AB=a, AD=2a, canh SA vudng
géc véi day, canh SB tao voi mat phiang day goc 60°. Trén canh SA Iy M sao cho AM = ;’/—
mit phang (BCM) cét SD tai N. Tinh thé tich khdi chop SBCNM.

Cau 43) Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi canh a. G6c BAD=60°. SA vuéng
g6c voi mit phing (ABCD), SA=a. Goi C’ 1a trung diém ctia SC, mit phiang (P) di qua AC’ va
song song v&i BD, cét cac canh SB, SD caa hinh chép lan luot tai B’, D’. Tinh thé tich cua khdi
chép SAB’C’D’.

Cau 44) Cho ling tru ABCA’B’C’ ¢ A’ABC la hinh chép tam gi4c déu, canh day AB=a, canh
bén AA’=b. Goi « la gbc gitra 2 mit phing (ABC) va (A’BC). Tinh tan « va thé tich khéi chop
A’BB’CC’.

Cau 45) Cho hinh chép tu giac déu SABCD c6 canh day =a. Goi SH la dudng cao cua hinh
chop. Khoang céch tir trung diém | ciia SH dén mit phiang (SBC) bang b. Tinh thé tich khbi chop
SABCD.

Cau 46) Cho hinh lap phuong ABCDA’B’C’D’ ¢6 canh =a va diém K thudc canh CC’ sao

cho:CK = 2—:. Mt phing «a di qua A, K va song song vaéi BD chia khi lap phuong thanh 2

khéi da dién. Tinh thé tich cta 2 khéi da dién do.
Cau 47) Cho 1 hinh tru tron xoay va hinh vuéng ABCD canh a c6 2 dinh lién tiép A; B ndm trén
duong tron day thi nhat, 2 dinh con lai nam trén duong tron day thir 2 cda hinh try. Mt phang
(ABCD)tao véi day hinh tru géc 45°. Tinh dién tich xung quanh va thé tich caa hinh try.
Cau 48) Cho hinh ndn dinh S, day la dudng tron tm O, SA va SB 1a 2 dudng sinh. Biét SO=3a,
khoang cach tir O dén mat phing (SAB) bing a, dién tich tam gidc SAB=18a’. Tinh thé tich va
dién tich xung quanh.
Cau 49) Cho hinh try c6 2 day la 2 hinh tron tam O va O’. Ban kinh day bang chiéu cao va bang
a. Trén duong tron day thm O lay diém A, trén duong tron day tam O’ laydiém B sao cho
AB=2a.

a) Tinhdién tich toan phan caa hinh tru va thé tich caa khdi tru

b) Tinh thé tich t& dién OO’ AB.
Cau 50) Cho hinh chp cut tam gidc déu ngoai tiép 1 hinh cau ban kinh r cho trude. Tinh thé tich
kh01 Chop cut blet rang canh ddy l6n gip do6i canh nho. (Hinh chdp ngoai tiép hinh cau néu hinh
cau tiép xdc véi tat ca cac mat cua hinh chép).
Céu 51) Cho hinh chop tam glac déu SABC cd do dal canh bén bang a. Cc mat bén hop véi mit
phang day mot goc o . Tinh thé tich khbi cau ndi tiép hinh chop.
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Cau 52) Cho hinh chop SABCD. Hai mat bén (SAB) va (SAD) cung vudng goc véi mat day.
bay ABCD la ta glac ndi tiép trong duong tron tdm O, ban kinh R. Xé4c dinh tdm va tinh thé tich
khdi cau ngoai tiép hinh chép SABCD biét SA=h.
Cau 53) Hinh cau duong kinh AB=2R. Lay H trén AB sao cho AH=x ( 0<x<2R). Mit phing (P)
vudng goc voi AB tai H cit mat cau theo giao tuyén 1a hinh tron (C), MNPQ Ia hinh vudng noi
tiép trong hinh tron giao tuyén (C).

a) Tinh ban kinh dudng tron giao tuyén. Tinh d6 dai MN, AC.

b) Tinh thé tich khdi da dién tao boi 2 hinh chép AMNPQ va BMNPQ.
Cau 54) Cho tir diégn ABCD c6 AB=BC=AC=BD=a; AD=b. Hai mp(ACD) va (BCD) vuéng gbc
véi nhau.

a) Chung minh tam gidc ACD vuong.

b) Tinh dién tich mat ciu ngoai tiép t dién ABCD.

Cau 55) Cho hinh chép tir giac déu SABCD canh day bang a, tam day 1a O, chiéu cao SH:%

a) CMR ton tai mat cau O tiép xdc véi tit ca cac mat bén caa hinh chép. Tinh ban kinh cua
mat cau

b) (P) la mat phang song song vdi (ABCD) va cach (ABCD) mot khoang X(0<x<R). S la
dién tich thiét dién tao bai (P) va hinh chop (b6 di phan dién tich nam trong mit cau) Xac

dinh x dé Sy=7R?
Cau 56) Cho hinh chép ti giac déu SABCD canh ddy va chiéu cao cing bang a. Goi E, K lan
luot 13 trung diém cua cac canh AD va BC.
a) Tinh dién tich xung quanh ciia mat cau ngoai tiép hinh chop SEBK
b) Tinh thé tich cua khéi ciu ngoai tiép hinh chép SEBK.
Cau 57) Cho hinh chép ta gidc déu SABCD, canh day ¢ do dai bing a, canh bén tao voi canh
day 1 goc 30°. Tinh thé tich mat cau ngoai tiép hinh chop.

PAP SO:
Cau 1) DS:% Céu 10) g Cau33) d = 3Ea
3 3
cau?2) a)2 f b)i Ccau 11) a) 2‘/5775";b) 33 Causa) v =22
19 50 27
3 3
16a cau 12)V=aﬁ Céu35)V=R\@
12 12
3 3
Cau 4) 8\/§ cauld) — % cosa B e 36) vV =2 3
3cosa.sin‘ o 3 12
3
c:<f;1u5)V=ﬂ cau14)V=aﬁ c:zslu:«w)d:fwf0
10 36 30
3
Cau 6) b)V = 20v5:V =104/5 Cau15) V = 4;‘ d = Zaf Ccau 38) d =¥
Cau 7) 60\/7 Cau 16) V =¥a3 Cau 39) h =%
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2 3 3
caug) s=2 V10 (dvdt) Cau17) Vv =22 cau40) v =&
16 208 36
2_ g2 2 [an2 42
Céu 18) V=3a° Céu 44tana = Zsta Vaesce = %
N a.3 2 aSb
cau19) v =2 causs)v-=__29
6 3 Ja?-16b’
3
Cau 20) AH =¥ Cau 46) V, =V, = 2:
2
Cau 21) V =2a’;h =% Cau47)V = S\F”a (dvtt); S, #
3 3
Cau22) Vv = alf Cau 49) S., = 47a2V = 7a*Vog, =¥(dvtt)
3
Cau23) V = al‘f Cau 50) V = 74/3r2
3 3
Cau 24) V =2 Cau 30)V=a—;cosa=3
16 2 4
3 3
Cau 25) a)a—\@;b)a\@ Cau 31)V=a‘@
4 6 96
3
Cau 26) )2 Cau32) d =¥
3
Cau 27) a) > f b)i Cau 41) v =3’1i6
3
Cau28) Vv = afa ,COS =£ Cau42) Vv = 10J3a
3 5 27
3 3
Cau 29) a)a’sb) Cau43) V = fg‘

3

Céau 30) V :a?;cow =

NP

BAI TAP VE MAT CAU NGOAI TIEP KHOI CHOP
Cau 1) Cho hinh chop SABCD cé day ABCD Ia hinh vudng Canh a. Hinh chiéu cua S tring véi
trong tam tam glac ABD. Mat bén (SAB) tao v&i day mot goc 60°. Tinh theo a thé tich ctia khdi
chép SABCD va tim tdm ban kinh mat cau ngoai tiép SABD.
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Cau 2) Cho ling try tam giac déu ABCA’B’C’ ¢6 canh day bang a. G01 M, N, I lan luot 1a trung
diém ciia AA’, AB va BC. Biét goc tao boi (C’AI) va (ABC) bang 60°. Tinh the tich khéi chop
NAC’T va xac dinh tdm ban kinh mit cu ngoai tlep C’AIB

Cau 3) Cho hinh chop SABCD cé day ABCD la hinh thang vuéng tai A va B ‘
AB = BC = a; AD = 2a.Canh bén SA vubng goc vaoi day (ABCD) va SA=a. Goi E la trung diém
ctia AD.Tinh thé tich khdi chép SCDE va tim tdm ban kinh mat cau ngoai tiép khdi chop do.

Cau 4) Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD 14 hinh vudng canh bang a va duong cao 1a SH véi
H thoa min HN =-3HM , trong d6 M, N la trung diém AB, CD. Mit phing (SAB) tao véi ddy
ABCD goc 60°. Tinh khoang cach tir N dén mat phing (SAC) va xac dinh thé tich khdi cdu ngoai
tiep hinh chép SABCD

Cau 5) Cho hinh chép SABCD c¢6 déy ABCD I hinh chit nhat canh AB =a; AD =a+/2 goc
giita hai mat phing (SAC) va ABCD béng 60°. Goi H 1a trung diém ciia AB. Biét mit bén SAB
la tam giéc can tai dinh S va thugc mat phang vudng goc voi day. Tinh thé tich khbi chop
SABCD va xé4c dinh tdm ban kinh mit cau ngoai tiép khéi chop SAHC

Cau 6) Cho hinh chop SABCD cé day ABCD la hinh thang vuéng tai A, B c6

AB =BC =a; AD =2a, SAC la tam gic can tai S va nam trong mit phang vudng goc voi day,
SB tao v6i (SAC) goc 60°. Goi O 1a giao diém AC va BD. Gia sir mat phing (P) qua O song
song vdi SC cit SA & M. Tinh thé tich kh6i chop MBCD va xac dinh tdm ban kinh mat cau ngoai
tiép khdi chop SACD

Cau 7) Cho ti dién ABCD c6 AB=2a; AB | (BCD):CB =CD =a; BCD =120°. Goi M 14 trung
diém cia AB.Tinh khoang céch tir M dén mit phang (ACD) va tinh thé tich khdi cau ngoai tiép
tar dién ABCD

Cau 8) Cho tam gidc déu ABC c6 canh bang a. Goi M I trung diém cua BC, lay diém D doi
xung voi A qua M. Trén duong thang vudng goc vai mat phang (ABCD) tai D lay diém S sao
cho SD =#. Goi N 14 hinh chiéu vudng goc ctia M 18n SA.Tinh khoang cach tir M dén mat
phing (SAC). Chirng minh mit phing (SAC) vuéng géc voi mit phang (SAB) va xé4c dinh tim
ban kinh mat cau ngoai tiép khoi chop NBCD

Cau 9) Cho tir dién ABCD ¢6 ABC 13 tam giéc déu canh a, DA=DB = -,

NE

AD.Trén canh CD kéo dai ly diém E sao cho AEB = 900 Tinh goc tao boi mit phing (ABC) va
mit phang (ABD).Xéc dinh tdm va tinh thé tich khdi cau ngoai tiép khoi tir dién ABCE.

CD vuéng gobc voi

Cau 10) Cho hinh chép SABCD c6 day la hinh vuéng canh 2a. Mat bén (SAB) vubng goc vai
day (ABCD). Biét SB = ay/3;SA=a. Goi M, N lan lugt Ia trung diém ciia AB, AD, O 4 giao
diém AC va DB. Tinh theo a thé tich khoi chop SAMBN va xé4c dinh tam béan kinh méi cu ngoai
tiep khoi chop SAMON
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Céu 11) Cho hinh vuéng ABCD ¢6 canh bing a+/2.. Lay diém H trén doan AC véi AH=a/2.
Trén duong thang vudng goc voi mit phing (ABCD) tai H lay diém S sao cho goc ASC=45".
Xac dinh tdm va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop SABCD

Cau 12) Cho tir diégn ABCD c6 AB=AC=a, BC=b. Hai mat phépg (BCD) va (ABC) vubng
g6cvaGi nhau va géc BDC=90°. X4c dinh tdm va ban kinh mat cau ngoai tiép tir dién ABCD theo
avab

Cau 13) Cho hinh chép SABC, biét SA=SB=SC=a. ASB =60°; BSC =90°; CSA =120°. Xéac
dinh tAm va ban kinh mit cau (S) ngoai tiép hinh chép SABC.

Cau 14) Cho tam giac ABC vudng can tai B voi AB=a. Tu trung diém M cua AB ta du:ng dudng
thang vubng goc voi mat phang (ABC), trén do lay diém S sao cho SAB la tam giéc déu. Xéac
dinh thm va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép SABC.

Céau 15) Cho tam gi4c vudng can ABC véi AB=AC=a. BB’ va CC’ 14 hai doan thing vudng goc
Vo1 mat phang (ABC) va ¢ cung mot phia so véi (ABC), BB’=CC’=a. Tinh thé tich khéi chop
ABCC’B’ va tim tam ban kinh mit cau ngoai tiép khdi chop ABCC’B’.

Cau 16) Cho lang try tam giac déu ABCA’B’C’ c6 canh day bang a. Goi M, N P lan luot 1a
trung diém cua AA’, AB, BC biét mit phing (MNP) tao vo1 day ABC goc 60°. Tinh thé tich khdi
chép MNPC’ va xac dinh tim ban kinh mit ciu ngoai tiép khdi chop ABPC’

Mot s6 bai tap tw luyén
1) Cho liang try ding ABCA’B’C’ day la tam giac can c6 BC=AB=a, géc BAC = . Mit phing

(BA’C’) tao véi day lang tru mot goc 8 = % :

Tinh thé tich lang tru theo a,

Tinh dién tich BA’C’ va tinh khong céch tir dinh B’ dén miit phang (BA’C").

2) Cho lang tru ding ABCA’B’C’ day la tam giéc deu canh a. Mat phang (ABC’) tao voi mat
bén (BCC’B’) mot gbca . Goi I, J 1a hinh chiéu cua A 1én BC va BC’,

Chirng minh AfJ =a

Tinh theo a thé tich khoi lang try.

3) Cho ling tru dimg ABCA’B’C” day la tam giac déu. Tam giac ABC’ ¢6 dién tich bang J3 va

tao v&i ddy mot goca thay déi(O <a< %) . Tim a dé thé tich khi ling try 16n nhat.
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4) Cho khéi ling tru ABCA’B’C’ c6 day ABC la tam giéc vudng can tai C, CA=CB=a. Mt
phing (AA’B) vudng goc v6i mit phang (ABC) , AA' = av/3, A’ AB nhon. Géc cua mit phing
(A’AC) va (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khdi ling tru.

5) Cho lang tru xién ABCA’B’C’ ¢6 day la tam giac déu canh a. Hinh chiéu vuoéng goc cua A’

lén mit phing (ABC) trling véi O 1 tim dudng tron (ABC). Biét BAA' = % . Tinh thé tich va

dién tich xung quanh cua lang try theo a.

6) Cho lang try xién ABCA’B’C’ c6 day tam giac ABC vudng tai A véi AB=a, BC=2a. Mat bén
ABB’A’ 14 hinh thoi, mit bén BCC’B’ nam trong mit phing vudng goc voi dy, 2 mit ndy tao
nhau 1 gocc .

Xéc dinh goc o

Tinh theo a vaa thé tich hinh ling tru.

7) Cho hinh hop xién ABCDA’B’C’D’ ¢6 day ABCD la hinh thoi canh a. BAD = 60°,
AA’=A’B=AD va canh bén tao vadi day géca .

Xac dinh géc o va chan duong cao Ve tur A’

Tinh thé tich V caa hinh hop theo a vaa .

8) Cho ABCDA’B’C’D’ hinh lap phuong canh a. Ly M trén canh AB véi AM=x (0<x<a). Goi
(P) la mat phang qua M va A’C’.

Tinh dién tich thiét dién tao bai (P) va hinh lap phuong

Tim x dé mat phang (P) chia hinh lap phuong thanh 2 khdi da dién ma thé tich khéi nay bang 2
lan thé tich khéi da dién kia.

A e 4in L a2 SM 1 SN R
9) Trén cac canh SA,SB cua tu dién SABC lay cac diem M,N sao cho VA = >'NB =2. Mot
mat phang (« )di qua MN va song song voi SC chia tir dién thanh 2 phan . Tinh ti s6 thé tich hai
phan do.

10) Cho khéi chép SABC c6 day ABC la tam giac vuéng ABC =a,SA=SB=SC =2ava
ABC =q . Goi H Ia hinh chiu cua S trén BC.

Tinh thé tich khdi chop SABC theo a va

Tinh khoang cach tir B dén mat phang (SAH).

Cho (P) la mt phang qua A , trong tdm tam giac SBC va song song véi BC chia khdi chop
SABC thanh 2 phan. Tinh thé tich mdi phan

11) Cho khéi chép DABC c6 mit (DBC) vudng géc véi day , cac mat bén (DAB) va (DAC)
cuing hop véi day goc a(a < 90°). Tinh thé tich cua khéi chdp trong cac truong hop sau

a) ABC la tam gidc vuéng tai Aco AB=a, AC=2a;

b) ABC la tam giac déu c6 canh bing a.

12) Cho hinh chép tt giac déu SABCD. Tinh khoang cach tir A dén mit phang (SBC) bang 2a.
GOc gitra cac mat bén va mat day la« .

Tinh thé tich khdi chop theo a v a

Xac dinh o dé thé tich khéi chop nho nhit.

13) Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh bang a. Goi M, N la trung diém
cua AB, AD, H la giao diém ciia CN véi DM. Biét SH vudng goc véi (ABCD) va SH =+/3..
Tinh thé tich khéi chop SCDNM va khozng céach gitta DM va SC theo a (A 2010)
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14) Cho lang try tam gidc déu ABCA’B’C’ c6 AB=a goc tao boi (A’BC) va (ABC) bang 60°.

Goi G la trong tdm tam giac A’BC. Tinh thé tich khéi ling try va tim tdm béan kinh mat cau ngoai
tiép khéi chop GABC theo a. (B 2010)

15) Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh bang a. SA=a. Hinh chiéu vuéng

g6c cua S 1én (ABCD) la diém H thudc AC sao cho AH = ATC Goi CM la duong cao tam giac

SAC. Ching minh M 1a trung diém cta SA va tinh thé tich SMBC theo a. (D 2010)

16) Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh thang vudng tai A, hai day la AD = 2a,
BC =a. Biét AB=a, SA=avaSA L (ABCD).

Tinh thé tich cua khdichép SACD.

Tinh thé tich cua khdi chop SBCD va khoang cach d(B; (SCD))

17) Cho khéi chép SABC c6 day ABC la tam giac vuéng A,BC =a,SA=SB=SC =2ava

ABC =a . Goi H 12 hinh chiéu cua S trén BC.

18)Tinh thé tich khdi chop SABC theo a va

a) Tinh khoang cach tir B dén mit phing (SAH).

b) Cho (P) Ia mit phiang qua A , trong tdm tam gidc SBC va song song véi BC chia khbi chop
SABC thanh 2 phan. Tinh thé tich mdi phan

19) Cho khéi chép DABC c6 mit (DBC) vudng géc véi day , cac mat bén (DAB) va (DAC)
cuing hop véi day goc a(a < 90°). Tinh thé tich cua khéi chdp trong cac truong hop sau

a) ABC la tam gidc vuéng tai Aco AB=a, AC=2a;

b) ABC la tam giac déu c6 canh bing a

20) Cho lang tru tam giac déu ABCA’B’C’ ¢6 canh day bang a. Goi M N, I lan luot 14 trung
diém cua AA’, AB va BC. Biét goc tao boi (C’Al) va (ABC) bang 60°. Tlnh thé tich khdi chop
NAC’l va khOang cach gitta hai duong thang MN, AC’

21) Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh thoi tam O canh /5a, AC = 4a

SO =2+/2a va SO vudng goc véi day. Goi M 1a trung diém cua SC. Tinh thé tich khéi chép
SMDB va khoang céch giita hai duong thing SA va BM.

22) Cho hinh chép SABCD c¢6 day ABCD 1a hinh chit nhat tam O biét AB =a;BC = ay/3, Tam
gidc SAO can tai S, mat bén SAD vudng goc véi ddy ABCD. Biét SD hop véi day ABCD mot
goc 60°.Tinh thé tich khdi chop SABCD va khoang cach giita SB va AC

23) Hinh chép SABC cé ABC la tam giac vuéng tai B, AB =a,BC =2a,SA=2a va SA vubng
g6c véi (ABC). Goi M 14 trung diém AC.Tinh khoang cach giira

a) AB va SM

b) BC va SM

24) Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac vudng can dinh B vdi BC = a,SA=2a va SA
vudng goc véi day ABC. Goi M, N 14 trung diém ciia AC va SB. Tinh khoang cach gitra

a) AC va SB

b) MN va BC

¢) T M dén (SBC)

25) Cho hinh chép SABCD ¢6 day ABCD 14 hinh vuéng canh bang a. Tam giac SAB déu va

vudng goc véi day. Goi M, N, P 1a trung diém cua SB, BC, SD. Tinh khoang cich giita AP va
MN.
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