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Loi mé dau

Hinh hoc khong gian 1a mot trong nhitng mon hoc hét stic quan trong trong
chuong trinh hinh hoc ctia pho thong.

Trong nhitng nam gan day, da s6 hoc sinh bi "di ttng" v6i mon hinh hoc, nhat
14 v6i phan hinh hoc khong gian téng hgp ¢ hoc ki 2 16p 11 va hoc ki 1 16p 12,
vi day 1d mon hoc kho doi héi tri tudng tuong, 6¢ tham m§ va tinh tu duy cao,
khong phai hoc sinh nao ciing c6 thé hoc tét dugc.

Tuy nhién, hoc sinh lai hoc tuong déi tét phan kién thitc "Phuong phap toa do
trong khong gian" (con duge goi 1a mon "Hinh hoc giéi tich" trong chuong trinh
12). Bai viét nay v6i muc dich 1a tao ra mdi lién két gitta hai phan kién thic nay.
Day 1a mot ¥ tudéng khong mdi nhung chua duge nhiéu gido vién va hoc sinh cha
7. St dung phuong phap toa do giai bai toan hinh hoc khéng gian, doi khi ta c6
thé bién mot bai toan kho thanh mot bai toan don gian, 101 giai ngin gon, khong
doi hoéi nhieu dén kha ning tu duy, ki nang vé hinh va chitng minh hinh hoc.

Véi nhiing 1i do néu trén, trong bai viét nay, toi xin gidi thieu wng dung
phuwong phdp toa do trong viéc gidi moét sé dang todn hinh hoc khong
gian.

Mic du rat ¢6 gang nhung do diéu kién han hep vé thoi gian nén chic chin
bai viét nay con nhitng thiéu so6t va han ché. Rat mong nhan dudgc sy gop ¥ cua
quy thay co va cac ban dong nghiép dé bai viét duge hoan thién hon va tré thanh

mot tai lieu tham khao t&t cho hoc sinh va gido vien.

Dong Hdi, ngay 24/03/2012

NGUYEN CHIEN THANG
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A. KIEN THUC CO BAN

Trude khi gidi cdc bai todn hinh hoc khong gian bang phuong phdp toa do, ching
ta can nam cach dién dat mot so khdi niém hinh hoc khong gian bang "ngon ngi”
hinh hoc gidi tich. Ti dé, ching ta c¢é thé chuyén bai todn hinh hoc tong hop thanh
bai todn hinh hoc gidi tich, tiép theo st dung cong cu hinh hoc gidi tich dé gidi
quyét bai todn.

o Duong thing MN | mp(P) < MN.7ip = 0 va M ¢ (P)

o Dutng thing MN 1 PQ < MN.PQ = 0

o Duong thang MN L mp(P) < ¢ MN
M ¢

MN.@ =0
={d MND =0 & [MN,7g] = 0

M ¢ (P) hoac N¢ (P)

véi @, b 13 hai véc to chi phuong clia hai duong thang a, b (a, b 14 hai duong

thang nam trong mp(P) hodc song song véi mp(P)).
o mp(P) L mp(Q) & np L ng < np.ng =0

o Ba diém phan biet A, B, C thng hang khi va chi khi AB, AC Ia hai véc t6 cing
phuong. Hay

— — —

[AB,AC] = 0

o Bén diém phan biét khong thing hang A, B, C,D dong phang khi va chi khi
—_ — — N 2
AB, AC, AD la ba véc to dong phang. Hay

[AB, AC].AD = 0

o Khoang céach tit diem Mo(zo; yo; 20) t6i mp(a) : Ax +By+Cz+D =0 la:
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|Al’0 + By + Czp + D|
VA? + B2+ (2

d(My, (@) =

o Khoang cach h tit diem M dén duong thing d di qua diém M, va c6 véc to chi

phuong u':

MM, @)
0]

h =

o Khoang céch h gitta hai duong théng chéo nhau d; di qua diém M; va c6 véc

to chi phuong w1 va dy di qua diém My va ¢ vée to chi phuong us:

e —
(@, @] MM

(1, us]|

o Khoang cach giita dudng thang d va mit phang (P) song song v6i nhau bing
khoang cach tit diém M, bat ki nam trén duong thang d dén mp(P)

o Khoang cach giita hai mat phing song song bang khoang cach tit mot diem bat

ki ndm trén mit phang nay dén mat phang kia.

o Khoang céch gitta hai duong thing song song bang khoang cach tit mot diém
bat ki nim trén duong thang nay dén dusng thang kia.
—_ —
o Dién tich hinh binh hanh ABCD: S = |[AB, AD]|
— —
o Dién tich tam gidc ABC: S = |[AB, AC]|
2 2 e
o The tich khoi hop ABCD.A'B'C'D’: V = |[AB, AD].
R —_— — —
o Thé tich tit dien ABCD: Vagep = g|[AB, AC].AD

o Goc giita hai duong thang d; ¢ véc to chi phuong u; va dudsng thang da c6 véc

to chi phuong us duoe xac dinh béi cong thiec:

cos (dy, dy) = | cos(uy, us)| = T

e SR .= — |[u—1>7u_2>]|
Sin (dl,dg) = sm(u1, UQ) = W

1]-|W2
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o Géc gitta dudng thang d c6 véc to chi phuong ' va mat phang (P) c6 véc to

phap tuyén 7 dudc xéac dinh béi cong thrc:

— IR | . 7|
sin (d, (P)) = cos(w', n') = ik
ha
y cos (. (P) = sin(¥, ) = 1]
: =sin(u,n) = =S-=-
][]

o Géc gitta mit phing (P) ¢6 véc to phap tuyén np va mit phang (Q) c6 véc to
phap tuyén ng duge xac dinh bdi cong thite:

= |np.ng|

cos ((Q), (P)) =
5 l-ng)

hay

sin (Q), (P)) = sin(i, ig) — 227l
[np |- 1ng)

o Piac biét, duong thing d; c¢6 véc to chi phuong u; va duong thing dy c6 véc

to chi phuong u; vuong géc véi nhau khi va chi khi u7.us = 0
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B. PHUONG PHAP GIAI TOAN

DE gidi dugc mot bai todn hinh hoc khong gian bing phuong phdp toa do ta can
phdi chon hé truc toa do thich hop. Lap toa do cdac dinh, diém lién quan dua vao

hé truc toa do da chon.

1. Mot s6 cach chon hé truc toa dé trong khong gian.

1.1 Hinh hop ch@ nhat - hinh 1ap phuong:

o Chon goc toa do 1a mot trong 8 dinh. Ba canh xuat phat tit mot dinh nam

trén cac truc toa do.

N

A? B?

|

|

I
D |

; C

I

|

|

y
1.2 Chép tam giac c6 géc tam dién vuong:

¢ Chon gbc ctia heé truc trung véi dinh ciia géc tam dién vuong.

¢ Ba truc chita ba canh xuat phat tit dinh géc tam dién vuong do.
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Z

A

1.3 T dién déu:

v' Cach 1:
¢ Dyng hinh lap phuong ngoai tiép hinh tit dien deéu.
¢ Chon hé truc toa do c6 go trung v6i mot dinh ctia hinh lap phuong.

¢ Ba canh xuat phat tit dinh d6 nam trén ba truc.

B7

y e
v’ Cach 2:
¢ Hai truc lan lugt chita duong cao vd mot canh tuong ting ciia mat ABCD.

o Truc con lai vudng géc véi mat (BCD) cung phuong véi dusng cao AG.

"4 Cha y: Chép tam gidc déu ciing chon nhu cich 2 nay.
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>N

[

1.4 Chép tit gidc c6 day 1a hinh thoi, cac canh bén bang nhau:

¢ Truc Oz chtta duong cao SO ctia hinh chép.

¢ Hai truc Ox, Oy lan lugt chita hai duong chéo day hinh chép.

1.5 Chép tit gidc c6 day 1a hinh chit nhat, cAc canh bén bang nhau:

¢ Chon hai tryuc chita hai canh hinh vuéng ctia day.
o Truc tht ba vudng géc véi day( cung phuong véi dusng cao SO ctia hinh
chép- truc Az ndm trong mit chéo (SAC)).



NGUYEN CHIEN THANG T6 toan - Truosng THPT Chuyén Quang Binh
z S

A

1.6 Lang tru ding c6 day la tam giac can:

¢ Chon hai truc lan lugt 1a canh day va chiéu cao tuong ting clia tam giac can
la day ctia hinh chép.
¢ Truc con lai chita duong trung binh ctia mét bén.

"4 Cha §: Lang tru tam gidc déu cting chon nhv vay.

A7

'l

1.7 Lang tru ding c6 day la hinh thoi:

o Chon truc cao nam trén dudng thang noi tam hai day.
¢ Hai truc kia chita hai duong chéo ctua day.

"« Chi y: Lang tru ti gidec déu ciing chon nhu vay(ling tru tit gidc
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déu la ldng tru ding cé ddy la hinh vuéng).

7z
A’ B
| i
| ’|
| O’
|

| |
|
D, | |

1 I 5

| | C
| |
| |
| |
| |

A) | B
_____ A __
/)v\ | ==
7 N | -
, AN -
/ \\O: 1"
e \J\////
pe
s BTN
’ - ~
/ - \\
’ =
S AN
—
YA//D AN
N
SN X

1.8 Lang tru ding c6 day la tam giac vuong:

¢ Chon dinh tam gidc vuong day lam goc. Ba truc chita ba canh xuat phat tit

dinh nay.

A Z
A

|

|

|

|

|

|

|

|

B | C

I

|

|

|

|

|

|

I A

/)\\
v AN
7/ ~
s ~
e N
// AN
v AN
Ve ~
s AN
v ~
B’ s ~ |
X
y
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2. Cac dang toan thuong gap

2.1 Hinh chép tam giac

Vi du 1. Cho hinh chép O.ABC ¢6 OA = a,0B = b,0C = ¢ doi mot vuong
goc. Diém M cb dinh thudc tam gidc ABC c6 khoang cach lan lugt dén cac mat
phing mp(OBC), mp(OCA), mp(OAB) 1a 1,2,3. Tinh a,b, ¢ dé thé tich ti dién
O.ABC nho nhat.

Huéng dan giai

Chon hé toa do nhu hinh vé, ta co:
0(0,0,0),A(a,0,0),B(0,b,0),C(0,0, c).

Va d[M; (OAB)] = 3 = 2y = 3.
Phuong trinh mat phang mp(ABC): £ + %4+ 2 =1. Vi

a b c
1 2 3
Me (ABC) = —+-+-=1 (1).
€(ABC) = —+2+>=1 (1)
Mat khac,
1
VQABc—gabC (2)
2 3 4123 1
)= —4+—-+->3{—.—.— = —abc > 27.
() a+b+c abc 6ac_
2 3 1
(2) a c 3

11



NGUYEN CHIEN THANG T6 toan - Truosng THPT Chuyén Quang Binh
Vi du 2. T dién S.ABC ¢6 canh SA vudng goc v6i day va tam giac ABC vuong

tai C. Do dai clia cac canh 1a SA = 4, AC = 3, BC = 1. Goi M la trung diém cta
canh AB, H la diém déi xting cau B qua M.
Tinh cosin géc phang nhi dien [H, SB, C].

Huéng dan giai

Chon hé truc toa do nhu hinh vé, ta coé:
A(0;0;0), B(1;3;0), C(0; 3;0),5(0; 0;4),  va H(1;0;0)
Mit phang (P) qua H vudng géc véi SB tai I cat dudng thing SC tai K, d& thay:

[H,SB,C] = (I, IK) (1)

Z

Mt khéc,
S—> —>

(—1;—3;4),5C = (0; —3; 4).

r=1—-1
Suy ra, phuong trinh tham s6 ctia SB la: ¢ y =3 — 3¢ va

z =4t
r=0
SC: y=3—3t
z =4t

12
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va

o 15 3 o1 32

( ) T+ Y < = (87 8’2)7 (a25725)
TH.IK
H.SB - ...
= cos{H, SB, C] [H.IK

Vi du 3. Cho hinh chop tam giac déu S.ABC c6 do dai canh day 13 a. Goi M, N
la trung diém ctia SB, SC. Tinh theo a dién tich AAMN, biét (AMN) vuong goc
véi (SBQ).

Huéng dan giai
A
|
|
|

Goi O la hinh chiéu ctia S trén mat phang (ABC), ta suy ra O la trong tam
AABC. Goi I 1 trung diém ctia BC ta co:

AI:\/7§BCZCL\/7§:>()A:a\/?§,OI:a\/Fg

Trong mit phang (ABC), ta vé tia Oy vuong goéc véi OA. Diat SO = h, chon hé

toa do nhu hinh vé ta dudc:

a3

0(0;0;0), 8(0; 0; 1), A(=5=: 0;0)
a3 av3 a
I(—Y2.0:0). B(——"=. ~.
j ( 6 7070)7 ( 6 7270)7
a/3 a av3 a h a3 a h
== =90 M=) va Nl==gmi—355)
— — ah _ 5a*\V/3

13
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— B ard 2\/_
Il (sBC) = [SB,SC] ( CLh O 6 )

Hon niia,
5a?
(AMN) (SBC) = Il (AMN)- H)(SBC) =0= h2 = ﬁ
1l — — az\/l—O
= SAAMN = §|[AM, N” = 6

2.2 Hinh chép t@ giac:

e Hinh chép S.ABCD c¢6 SA vudng goc véi day va day la hinh vuong (hoic

hinh ch nhat). Ta chon hé toa do nhu dang tam dién vuong.

e Hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vuong hoac hinh thoi tam O, duong
cao SO vuong goéc véi day. Ta chon hé toa do tia OA, OB, OS lan luct 1a
Oz, Oy, Oz. Gia st SO = h,O0A = a,OB = b ta co:

0(0;0;0), A(a;0;0),B(0;b;0), C(—a; 0;0),D(0; —b;0), S(0; 0; h)

e Hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat ABCD va AB = b, ASAD deéu
canh a vi vuong goc v6i day. Goi H 1a trung diém AD, trong ABCD ta vé
tia Hy vuong goc v6i AD. Chon hé toa do Hzyz ta co:

“3)

H(o;();()),A(%;O;O),B(g 2

a a
27b70)7c( 27b70)7 ( 27070)78(();07

Vi du 4. (TSDH-Khoi B nam 2006) Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit
nhat ABCD va AB =a, ADav2, SA =a vd SA vuong goc véi day. Goi M, N
lan lugt 1a trung diém AD va SC, I 1a giao diém ctia MB va AC. Chiing minh mat
phang (SAC) vuong goc v6i (SMB). Tinh thé tich khéi tit dien ANIB.

Huéng dan giai

14
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Chon heé toa do Oxyz nhu hinh vé (O = A).
Goi E 1a giao diém ctia AC va BD. Ta co:

A(0;0;0) B(a;0;0), C(a;av2;0), D(0;av2:0), S(0;0:a),
NG pa oo e

) ) va
2 2 2 27 2 2 3 3
vi I 1a trong tam tam giac ABC.

e Chiing minh (SBM) L (SAC)

Ta co:

BM = (—a; “Tﬁ;m, AC = (a;aV/2;0)

— —
= BM.AC =0, = BM L AC.

Mat khac, SA L (ABCD) nén BM L SA. Tu day suy ra BM L (SAC) =
SBM L (SAC) (dpcm)

e Tinh thé tich ctia khéi tit dien ANIB:

Ta co:
— — a av/?2 — a av2 a
— (a0 I= (= . 3 — (. .
B = (a;0;0), A (3, 3 ;0) vaAN (2, 5 ,2)
2 2
— 2
- [RB.AN) - (0: Y2
Vay thé tich khéi t dien ANIB la:
1 32
V= 6|[H§,ﬁ]ﬁ| _@V2 (dvtt).

15
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2.3 Hinh lang tru dung:

Tuy theo hinh dang ctia day ta chon hé truc nhu cac dang trén.

Nhan xét 1.

e Hinh chép tam gidc déu c6 day la tam giac déu va canh bén bang nhau,
nhung khong nhat thiét phai bing canh day. Chan dudng cao la trong tam
cua day.

e Tt dién déu 1 hinh chép tam gidc déu c6 canh bén bang canh day.

e Hinh hop c6 day 1a hinh binh hanh nhung khong nhat thiét phai 14 hinh chit
nhat.

Vi du 5. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B’C'D’ canh bang 2. Goi M, N lan lugt
la trung diéem AB va DD'.

a) Chiing minh MN || (BDC’). Tinh MN v& khoang cach tit MN dén mit phang
(BDC").

b) Goi P 1a trung diém ctia C’'D’. Tinh thé tich ctia Voynp va goc gitta MN va
BD.

¢) Tinh ban kinh R ctia duong tron ngoai tiép AA’BD.

Huéng dan giai

A’
D’
/AN
/] AN P
// | \\
| N
/ N ’
B’ [ . C
/
/ : AN yid
/ | \>/
// | // \\ N
/ : i AN
// | il AN
N
L 7 .
// | e N
/ I i AN y
/ 4 N
/ A/)7‘/— ————————————— o —:;>D—>
4 7
W T
/ - ——
/ 7 \\\/y://
/ // - T -
I -
< B C

16
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Chon hé truc toa do Axyz sao cho: A(0;0;0), B(2;0;0), C(2;2;0),D(0;2;0),

A’(0;0;2), B'(2;0;2), C'(2;2;2),D(0;2;2), M(1;0;0), N(0;2; 1), P(1;2;2).
a) Ching minh MN || (BDC').

—
MN =(-1;2;1)
. —
Ta co: { BD = (—2;2;0)
—
BC' = (0;2;2)

—

= W(BDC’) = [BD, BC'| = (4;4; —4)

= W.W(BDC/) =0

= MN || (BDC') (do M ¢ (BDC"))

Ta cé6: MN = /1T +4+1 = V6;

d(MN, (BDC')) = d(M, (BDC")) (do MN || (BDC"))
Phuong trinh BDC' : 2 +y—2—-2=0

= d(MN, (BDC")) = 2 = & -

b) Tinh thé tich ciia Voynpe v ¢ = (MN, BD)

Ta ¢6: Voe = L|[MN, MP].MC|

I

=.. =1

_ |MNBD| _ 3
COSY = NNBD — %
Vay ¢ = 30°
b) Tinh R

Goi I, R’ 1a tam va ban kinh mat cau (S) ngoai tiép hinh lap phuong néen I 1a
trung diém AC’ va R = ATC/ = 1(1;1;1) va R =3

Phuong trinh (A’'BD):

ttiti=lort+y+z—2=0;

d=d(I,(A'BD)) = ¥

Ta c6: A, B,D € (S)

= Duong tron(A’BD) = (A'BD) N (S)

2
SR=VR?-d2=/3-1=20

Vay R = 2/

17
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C. BAI TAP TU LUYEN

1. Cac bai toan veé hinh chép tam giac:

Bai 1: (Dé thi dai hoc khéi D — 2002)

Cho ttt dien ABCD ¢6 canh AD vuong géc véi (ABC), AC = AD = 4e¢m, AB =
3cm, BC = 5¢m. Tinh khoang cach tit A dén (BCD).

Bai 2: Cho AABC vuong tai A ¢6 duong cao AD va AB = 2, AC = 4. Trén
duong thang vuong géc véi (ABC) tai A Ay diém S sao cho SA = 6. Goi E, F

lan lugt 1 trung diém ctia SB, SC va H 1a hinh chiéu ctia A len EF.
1. Chiing minh H 1a trung diém ctia SD.
2. Tinh céin ctia goc gitta hai mit phang (ABC) va (ACE).
3. Tinh thé tich hinh chép (A.BCEF)

Bai 3: Cho hinh chép O.ABC c6 cac canh OA = OB = OC = 3c¢m va vuomg
gbc voi nhau ting doi mot. Goi H 1a hinh chiéu ctia O len (ABC) va cac
diem A’, B/, C' 1an lugt 1a hinh chiéu ctia H len (OBC), (OCA), (OAB).

1. Tinh thé tich t& dien H.A’B'C/.
2. Goi S la diém déi xting ctia H qua O. Chiing minh ring ti dien S.ABC
1a t@ dien déu.
Bai 4: Cho hinh chép O.ABC ¢6 cac canh OA, OB, OC déi mot vuong goc. Goi

a, 3,7 lan luot 1& géc nhi dien canh AB, BC, CA. Goi H 13 hinh chiéu ctia O
trén (ABC).

1. Ching minh H la trye tam cia AABC.

. . 11 1 1
2. Chiing minh o = o T opr T oce

3. Chting minh cos? a = cos? a + cos? 3 + cos® vy = 1.

4. Chitng minh cos a + cos 8 + cosy < v/3.

Bai 5: Cho hinh chép O.ABC ¢6 cac canh OA = a,0B = b,0C = ¢ doi mot
vuong goc. Goi M, N, P lan lugt 1a trung diem ctia BC, CA, AB.

18
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1. Tinh géc ¢ gitta OMN va OAB.

2. Tim diéu kién ciia a,b, ¢ dé hinh chiéu ctia O trén mat phing ABC la
trong tam AANP.

Bai 6: Cho hinh chép S.ABC c¢6 AABC vudng can tai A, SA vuong goc véi day.

Biét AB = 2, ((ABC)(SBC)) = 60°.

1. Tinh do dai SA.
2. Tinh khodng cach tit A dén (SBC).
Bai 7: Cho hinh chop O.ABC ¢6 cac canh OA = a,0OB = b,0C = ¢ doi mot
vuong goc.
1. Tinh ban kinh r clia mit cau noi tiép hinh chop.
2. Tinh ban kinh R clia m#t cau ngoai tiép hinh choép.
Bai 8: (Dé thi dai hoc khoi D — 2003) Cho hai mat phang (P) va (Q) vuong goc
v6i nhau, giao tuyén la dudng thang d. Trén d lay hai diém A vaf B vowis
AB = a. Trong (P) lay diém C, trong (Q) liy diém D sao cho AC, BD ciing

vuong goc véi d va AC = BD = AB. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép tit
dien ABCD va khoang céach tit dinh A dén (BCD) theo a.

Bai 9: Cho hinh chép S.ABC ¢6 day AABC vuong tai B, A = a,BC = 2a. Canh
SA vuong goc véi day va SA = 2a. Goi M 1a trung diém ctia SC.
1. Tinh dién tich AMAB theo a.
2. Tinh khoang cach gitta MC va AC.
Bai 10: Cho tut dién S.ABC ¢6 tam giac ABC vuong can tai B, AB = SA = 6.
Canh SA vuong goc v6i day. V& AH vuong géc véi SB tai H, AK vuodng gbc
véi SC tai K.
1. Chiing minh HK vuong goc véi CS.
2. Goi I la giao diém ctia HK va BC. Chitng minh B la trung diém ctia CI.
3. Tinh sin ctia goc gita SB va (AHK).

4. Xac dinh tam J va ban kinh R clia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
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Bai 11: Cho hinh chép S.ABC ¢6 tam giac ABC vuong tai C,AC = 2,BC = 4.

Canh bén SA = 5 va vuong goc véi day. Goi D 1a trung diém canh AB.

1. Tinh géc giita hai duong thang AC va SD.
2. Tinh khoang cach gitta BC va SD.
Bai 12: Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, SA vuong goc véi
day va SA = aV/3.
1. Tinh khoang céch tit dinh A dén mp(SBC).
2. Tinh khoang cach gitta hai dudng thing AB va SC.
Bai 13: Cho hinh chép tam giac déu S.ABC ¢6 canh day 13 a, duong cao SH = h.
Mit phiang (a) di qua AB va vuong goc véi SC.
1. Tim diéu kién ctia h theo a dé (a) cat canh SC tai K.
2. Tinh dién tich tam giac ABK.

3. Tinh h theo a dé (o) chia hinh chép thanh hai phan c6 thé tich bang
nhau. Ching t6 rang, khi d6 tam mat cau noi tiép va mat cau nai tiép

trung nhau.

2. Cac bai toan vé hinh chép ti giac:
Bai 14: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vuéng canh a, SA = a va vuong
goc véi day. Goi E 1a trung diem CD.
1. Tinh dién tich ASBE.
2. Tinh khoang cach tit C dén (SBE).

3. (SBE) chia hinh chép thanh hai phan, tinh ti s6 thé tich hai phan dé.

Bai 15: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong canh a. Canh bén SA
vuong goc véi day va SA = av/3.

1. Tinh khoéng céach tit C dén (SBD).

2. Tinh khodng cach gitta hai dusng thiang SD va AC.
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Bai 16: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong canh a. Canh bén SA

vuong goc véi day va SA = a+/3. Mat phing (o) di qua A va vuong géc véi
SC cat cac canh SB,SC, SD lan lugt tai H, M, K.
1. Ching minh AH vuoéng goc v6i SB, AK vudng géc véi SD.
2. Ching minh BD song song véi ().
3. Ching minh HK di qua trong tam G ctia ASAC
4. Tinh thé tich hinh kh6i ABCDKMH.
Bai 17: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat, AB = a, AD = b. Canh
bén SA vuong goc véi day va SA = 2a. Goi M, N la trung diém ciia SA, SD.
1. Tinh khodng cach tit A dén BCN
Tinh khoang céach giita SB va CN.
Tinh goc gitta hai mat phang SCD va SBC.

= W

Tim diéu kién ctia a va b dé cos CMN = \/?g Trong truong hgp do, tinh
thé tich hinh chop S.BCNM.

Bai 18: Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day la hinh vudéng canh a. Tam giac SAD
déu va vuong goc véi (ABCD). Goi H 1a trung diém ctia AD.
1. Tinh d(D; (SBC)), d(HC; (SD)).
2. Mat phang (o) qua H va vuong géc v6i SC tai 1. Chiing t6 () cét céc
canh SB, SD.

Bai 19: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déay la hinh thoi tam O. SO vuong goc véi
day va SO = 2av/3, AC = 4a, BD = 2a. Mit phing (a) qua A vuong géc véi
SC cat cac canh SB,SC, SD tai B, C',D'.
1. Chitng minh AB'C'D’ déu.
2. Tinh theo a ban kinh mat cau nai tiép hinh chép S.ABCD.
Bai 20: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh cht nhat, AB = a, AD = 2a.
Duong cao SA = 2a. Trén canh CD lay diem M, dat MD = m(0 < m < a).
1. Tim vi tri M dé dien tich ASBM lén nhat, nhé nhét.
2. Chom = g, goi K la giao diém ctia BM va AD. Tinh goéc phang nhi
dién [A, SK, B].
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3. Cac bai toan vé hinh hop - lang tru ding:

Bai 21: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B’C'D’ canh a. Goi I, K, M, N lan luct 1a
trung diem ctia A’'D’, BB/, CD, BC.
1. Ching minh I, K, M, N dong phang.
2. Tinh khoang cach gitta IK va AD.
3. Tinh dién tich tu giac IKNM.

Bai 22: (Dé thi dai hoc khoi A — 2003) Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D'.
Tinh géc phan nhi dién [B, A’C, D].

Bai 23: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’'C'D’ canh a.

1. Chitng minh A’C vuong goc véi AB'D’
2. Tinh géc gita DA'C’ va ABB’A’.
3. Trén canh AD’, DB lay lan luot cac diém M, N théa man AM = DN =
k(0 < k < av?2).
a. Ching minh MN song song v6i mpA’'D'BC
b. Tim k dé MN nhé nhat. Ching t6 khi d6 MN la doan vuodng géc
chung ctia AD’ va BD.

Bai 24: Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C/D’ ¢6 AB = 2, AD = 4, AA’ = 6,
- —_— N —_
Céc diem M, N thoa man AM = mAD, BN = mBB/(0 <m <1). Goi [, K 1a
trung diém ctia AB, C'D’.
1. Tinh khoang cach tit A dén (A'BD).
2. Chitng minh I, K, M, N dong phéng.
3. Tinh ban kinh duong tron ngoai tiép AA’BD.
4. Tim m dé dién tich t& giac MINK 16n nhat, nhé nhat.
Bai 25: (Dé thi dai hoc khoi A —2003) Cho hinh lang tru ding ABCD.A'B'C'D’

c6 day la hinh thoi canh a, B/A\D = 60°. Goi M,N la trung diém canh
AA’, CC.

1. Ching minh B/, M, D, N ciing thuéc mot mat phang.
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2. Tinh AA’ theo a dé B'MDN la hinh vuong.

Bai 26: Cho hinh lang tru ding tam giac ABC.A'B’'C’ ¢6 day la tam gidc vuong
tai A. Cho AB = a, AC = b, AA’ = c. Mat phang («) qua B va vudng géc
v6i B'C.
1. Tim diéu kién ctia a,b,c dé (a) cat canh CC’ tai I (I khong tring v6i
C,C).
2. Cho (a) cat CC’ tai L.
a. Xac dinh va tinh dién tich ctia thiét dién.

b. Tinh géc gitta thiét dien va mit day.
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Két luan

Phuong phap toa do chi 1a mot phuong phép hd trg, khong thé thay thé phuong
phap tong hop. Phuong phép toa do mic diu chua phai la phuong phap téi wu
nhung c6 thé ap dung dude trong mot pham vi rong cac bai toan (c6 chita quan
hé vuong goc), c6 thé khic phuc dude cac khuyét diém co ban ctia hoc sinh vé tu
duy va thoi gian, nhung nhuge diém 1én nhat ctia phuong phap nay la biéu thic
tinh todn cong kénh, doi héi ki nang tinh toan t6t. Tuy nhién, néu biét van dung
mot cach thich hop thi day 14 mot trong nhitng phuong phap hét stc hieu qua
khi giai cac bai toan hinh hoc khong gian.

Trong khoang thoi gian hét siic han hep, bai viét nay khong thé tranh khoi
nhitng sai s6t va han ché, rat mong su gép v cia cac quy thay c¢o dong nghiép va
cac em hoc sinh dé bai viét duge hoan thién va cé thé tré thanh tai lieu tham

khéo t6t cho hoc sinh.

Tac gia
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