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Khaûo saùt haøm soá
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1. Ñinh nghóa:

Haøm soá f ñoàng bieán treân K ( ((x1, x2 ( K, x1 < x2 ( f(x1) < f(x2)


Haøm soá f nghòch bieán treân K ( ((x1, x2 ( K, x1 < x2 ( f(x1) > f(x2)

2. Ñieàu kieän caàn:

Giaû söû f coù ñaïo haøm treân khoaûng I.


a)  Neáu f ñoàng bieán treân khoaûng I thì  f((x) ( 0, (x ( I

b)  Neáu f nghòch bieán treân khoaûng I thì  f((x) (  0, (x ( I

3. Ñieàu kieän ñuû:

Giaû söû f coù ñaïo haøm treân khoaûng I.


a) Neáu f( (x) ( 0, (x ( I  (f((x) = 0 taïi moät soá höõu haïn ñieåm) thì f ñoàng bieán treân I.

b) Neáu f( (x) ( 0, (x ( I  (f((x) = 0 taïi moät soá höõu haïn ñieåm) thì f nghòch bieán treân I.

c) Neáu f((x) = 0, (x ( I thì f khoâng ñoåi treân I.
Chuù yù: Neáu khoaûng I ñöôïc thay bôûi ñoaïn hoaëc nöûa khoaûng thì  f phaûi lieân tuïc treân ñoù.
VAÁN ÑEÀ 1: Xeùt chieàu bieán thieân cuûa haøm soá

Ñeå xeùt chieàu bieán thieân cuûa haøm soá y = f(x), ta thöïc hieän caùc böôùc nhö sau:

– Tìm taäp xaùc ñònh cuûa haøm soá.


– Tính y(. Tìm caùc ñieåm maø taïi ñoù y( = 0 hoaëc y(  khoâng toàn taïi (goïi laø caùc ñieåm tôùi haïn)

– Laäp baûng xeùt daáu y( (baûng bieán thieân). Töø ñoù keát luaän caùc khoaûng ñoàng bieán, nghòch bieán cuûa haøm soá.

Baøi 1. Xeùt chieàu bieán thieân cuûa caùc haøm soá sau:
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Baøi 2. Xeùt chieàu bieán thieân cuûa caùc haøm soá sau:
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VAÁN ÑEÀ 2: Tìm ñieàu kieän ñeå haøm soá luoân ñoàng bieán hoaëc nghòch bieán 
treân taäp xaùc ñònh (hoaëc treân töøng khoaûng xaùc ñònh)
Cho haøm soá 
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, m laø tham soá, coù taäp xaùc ñònh D.

( Haøm soá f ñoàng bieán treân D (  y( ( 0, (x ( D.


( Haøm soá f nghòch bieán treân D (  y( ( 0, (x ( D.


Töø ñoù suy ra ñieàu kieän cuûa m.

Chuù yù:  
1) y( = 0 chæ xaûy ra taïi moät soá höõu haïn ñieåm.

2) Neáu 
[image: image30.wmf]yaxbxc

2

'

=++

 thì:


( 
[image: image31.wmf]0

0

'0,

0

0

ab

c

yxR

a

é

ì

==

í

ê

³

î

³"ÎÛ

ê

ì

>

ê

í

ê

£

î

ë

D



( 
[image: image32.wmf]0

0

'0,

0

0

ab

c

yxR

a

é

ì

==

í

ê

£

î

£"ÎÛ

ê

ì

<

ê

í

ê

£

î

ë

D


3) Ñònh lí veà daáu cuûa tam thöùc baäc hai 
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( Neáu ( < 0 thì g(x) luoân cuøng daáu vôùi a.


( Neáu ( = 0 thì g(x) luoân cuøng daáu vôùi a (tröø x = 
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( Neáu ( > 0 thì g(x) coù hai nghieäm x1, x2 vaø trong khoaûng hai nghieäm thì g(x) khaùc daáu vôùi a, ngoaøi khoaûng hai nghieäm thì g(x) cuøng daáu vôùi a.

4) So saùnh caùc nghieäm x1, x2 cuûa tam thöùc baäc hai 
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5) Ñeå haøm soá 
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 coù ñoä daøi khoaûng ñoàng bieán (nghòch bieán) (x1; x2) baèng d thì ta thöïc hieän caùc böôùc sau:


( Tính y(.


( Tìm ñieàu kieän ñeå haøm soá coù khoaûng ñoàng bieán vaø nghòch bieán:
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( Bieán ñoåi 
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(2)


( Söû duïng ñònh lí Viet ñöa (2) thaønh phöông trình theo m.


( Giaûi phöông trình, so vôùi ñieàu kieän (1) ñeå choïn nghieäm.
Baøi 1. Chöùng minh raèng caùc haøm soá sau luoân ñoàng bieán treân töøng khoaûng xaùc ñònh (hoaëc taäp xaùc ñònh) cuûa noù:
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Baøi 2. Chöùng minh raèng caùc haøm soá sau luoân nghòch bieán treân töøng khoaûng xaùc ñònh (hoaëc taäp xaùc ñònh) cuûa noù:


a) 
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Baøi 3. Tìm m ñeå caùc haøm soá sau luoân ñoàng bieán treân taäp xaùc ñònh (hoaëc töøng khoaûng xaùc ñònh) cuûa noù:
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Baøi 4. Tìm m ñeå haøm soá: 
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 nghòch bieán treân moät khoaûng coù ñoä daøi baèng 1.
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 nghòch bieán treân moät khoaûng coù ñoä daøi baèng 3.


c) 
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 ñoàng bieán treân moät khoaûng coù ñoä daøi baèng 4.


Baøi 5. Tìm m ñeå haøm soá: 
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 ñoàng bieán treân khoaûng (2; +().
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 ñoàng bieán treân khoaûng (1; +().
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 ñoàng bieán trong khoaûng (–1; +().
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 ñoàng bieán treân khoaûng (1; +().
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 nghòch bieán treân khoaûng 
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VAÁN ÑEÀ 3: ÖÙng duïng tính ñôn ñieäu ñeå chöùng minh baát ñaúng thöùc
Ñeå chöùng minh baát ñaúng thöùc ta thöïc hieän caùc böôùc sau:

( Chuyeån baát ñaúng thöùc veà daïng f(x) > 0 (hoaëc <, (, ( ). Xeùt haøm soá y = f(x) treân taäp xaùc ñònh do ñeà baøi chæ ñònh.


( Xeùt daáu f( (x). Suy ra haøm soá ñoàng bieán hay nghòch bieán.


( Döïa vaøo ñònh nghóa söï ñoàng bieán, nghòch bieán ñeå keát luaän.

Chuù yù: 

1) Trong tröôøng hôïp ta chöa xeùt ñöôïc daáu cuûa f( (x) thì ta ñaët h(x) = f( (x) vaø quay laïi tieáp tuïc xeùt daáu h( (x) … cho ñeán khi naøo xeùt daáu ñöôïc thì thoâi.


2) Neáu baát ñaúng thöùc coù hai bieán thì ta ñöa baát ñaúng thöùc veà daïng:  f(a) < f(b).


Xeùt tính ñôn ñieäu cuûa haøm soá f(x) trong khoaûng (a; b).
Baøi 1. Chöùng minh caùc baát ñaúng thöùc sau: 


a)  
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Baøi 2. Chöùng minh caùc baát ñaúng thöùc sau: 


a)  
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Baøi 3. Chöùng minh caùc baát ñaúng thöùc sau: 


a)  
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Baøi 4. Chöùng minh caùc baát ñaúng thöùc sau: 


a)  
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Baøi 5. Chöùng minh caùc baát ñaúng thöùc sau: 


a)  
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b) Xeùt haøm soá 
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f(x) ñoàng bieán trong khoaûng 
[image: image88.wmf]11

;

22

æö

-

ç÷

èø

 vaø 
[image: image89.wmf]0

17

,sin20,

320

( 
[image: image90.wmf]11

;

22

æö

-

ç÷

èø

.



c) Xeùt haøm soá 
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 vôùi x > 1.

VAÁN ÑEÀ 4: Chöùng minh phöông trình coù nghieäm duy nhaát
Ñeå chöùng minh phöông trình  f(x) = g(x) (*) coù nghieäm duy nhaát, ta thöïc hieän caùc böôùc sau:

( Choïn ñöôïc nghieäm x0 cuûa phöông trình.


( Xeùt caùc haøm soá  y = f(x) (C1) vaø y = g(x) (C2). Ta caàn chöùng minh moät haøm soá ñoàng bieán vaø moät haøm soá nghòch bieán. Khi ñoù (C1) vaø (C2) giao nhau taïi moät ñieåm duy nhaát coù hoaønh ñoä x0. Ñoù chính laø nghieäm duy nhaát cuûa phöông trình (*).

Chuù yù: Neáu moät trong hai haøm soá laø haøm haèng y = C  thì keát luaän treân vaãn ñuùng.

Baøi 1. Giaûi caùc phöông trình sau: 
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Baøi 2. Giaûi caùc phöông trình sau: 
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Baøi 3. Giaûi caùc baát phöông trình sau: 
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Baøi 4. Giaûi caùc heä phöông trình sau: 
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c) 
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d) 
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h) 

HD: a, b) Xeùt haøm soá 
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d) Xeùt haøm soá f(t) = tant + t
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I. Khaùi nieäm cöïc trò cuûa haøm soá

Giaû söû haøm soá f xaùc ñònh treân taäp D (D ( R) vaø x0 ( D.


a) x0 – ñieåm cöïc ñaïi cuûa f neáu toàn taïi khoaûng (a; b) ( D vaø x0 ( (a; b) sao cho 






f(x) < f(x0), vôùi (x ( (a; b) \ {x0}.


Khi ñoù f(x0) ñgl giaù trò cöïc ñaïi (cöïc ñaïi) cuûa f.

b) x0 – ñieåm cöïc tieåu cuûa f neáu toàn taïi khoaûng (a; b) ( D vaø x0 ( (a; b) sao cho 






f(x) > f(x0), vôùi (x ( (a; b) \ {x0}.


Khi ñoù f(x0) ñgl giaù trò cöïc tieåu (cöïc tieåu) cuûa f.

c) Neáu x0 laø ñieåm cöïc trò cuûa f thì ñieåm (x0; f(x0)) ñgl ñieåm cöïc trò cuûa ñoà thò haøm soá f.

II. Ñieàu kieän caàn ñeå haøm soá coù cöïc trò

Neáu haøm soá f coù ñaïo haøm taïi x0 vaø ñaït cöïc trò taïi ñieåm ñoù thì f( (x0) = 0.

Chuù yù: Haøm soá f chæ coù theå ñaït cöïc trò taïi nhöõng ñieåm maø taïi ñoù ñaïo haøm baèng 0 hoaëc khoâng coù ñaïo haøm.
III. Ñieåu kieän ñuû ñeå haøm soá coù cöïc trò

1. Ñònh lí 1: Giaû söû haøm soá f lieân tuïc treân khoaûng (a; b) chöùa ñieåm x0 vaø coù ñaïo haøm treân (a; b)\{x0}


a) Neáu f( (x) ñoåi daáu töø aâm sang döông khi x ñi qua x0 thì f ñaït cöïc tieåu taïi x0.


b) Neáu f( (x) ñoåi daáu töø döông sang aâm khi x ñi qua x0 thì f ñaït cöïc ñaïi taïi x0.


2. Ñònh lí 2: Giaû söû haøm soá f coù ñaïo haøm treân khoaûng (a; b) chöùa ñieåm x0, f( (x0) = 0 vaø coù ñaïo haøm caáp hai khaùc 0 taïi ñieåm x0.

a) Neáu f(( (x0) < 0 thì f ñaït cöïc ñaïi taïi x0.


b) Neáu f(( (x0) > 0 thì f ñaït cöïc tieåu taïi x0.

VAÁN ÑEÀ 1: Tìm cöïc trò cuûa haøm soá
Qui taéc 1: Duøng ñònh lí 1.


( Tìm f( (x).


( Tìm caùc ñieåm xi (i = 1, 2, …) maø taïi ñoù ñaïo haøm baèng 0 hoaëc khoâng coù ñaïo haøm.


( Xeùt daáu f( (x). Neáu f( (x) ñoåi daáu khi x ñi qua xi thì haøm soá ñaït cöïc trò taïi xi.

Qui taéc 2: Duøng ñònh lí 2.

( Tính f( (x).


( Giaûi phöông trình f( (x) = 0 tìm caùc nghieäm xi (i = 1, 2, …).


( Tính f(( (x) vaø f(( (xi) (i = 1, 2, …).



Neáu f(( (xi) < 0 thì haøm soá ñaït cöïc ñaïi taïi xi.



Neáu f(( (xi) > 0 thì haøm soá ñaït cöïc tieåu taïi xi.

Baøi 1. Tìm cöïc trò cuûa caùc haøm soá sau: 

a) 
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Baøi 2. Tìm cöïc trò cuûa caùc haøm soá sau: 

a) 
[image: image121.wmf]34
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Baøi 3. Tìm cöïc trò cuûa caùc haøm soá sau: 

a) 
[image: image127.wmf]3
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VAÁN ÑEÀ 2: Tìm ñieàu kieän ñeå haøm soá coù cöïc trò 
1. Neáu haøm soá y = f(x) ñaït cöïc trò taïi ñieåm x0 thì f( (x0) = 0 hoaëc taïi x0 khoâng coù ñaïo haøm.
2. Ñeå haøm soá y = f(x) ñaït cöïc trò taïi ñieåm x0 thì f( (x) ñoåi daáu khi x ñi qua x0.
Chuù yù:

( Haøm soá baäc ba 
[image: image133.wmf]32
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 coù cöïc trò ( Phöông trình y( = 0 coù hai nghieäm phaân bieät.


Khi ñoù neáu x0 laø ñieåm cöïc trò thì ta coù theå tính giaù trò cöïc trò y(x0) baèng hai caùch:
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( Haøm soá 
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[image: image138.wmf]'

'

b

a

-

.

Khi ñoù neáu x0 laø ñieåm cöïc trò thì ta coù theå tính giaù trò cöïc trò y(x0) baèng hai caùch:
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( Khi söû duïng ñieàu kieän caàn ñeå xeùt haøm soá coù cöïc trò caàn phaûi kieåm tra laïi ñeå loaïi boû nghieäm ngoaïi lai.

( Khi giaûi caùc baøi taäp loaïi naøy thöôøng ta coøn söû duïng caùc kieán thöùc khaùc nöõa, nhaát laø ñònh lí Vi–et.

Baøi 1. Chöùng minh raèng caùc haøm soá sau luoân coù cöïc ñaïi, cöïc tieåu: 

a) 
[image: image141.wmf]3223
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Baøi 2. Tìm m ñeå haøm soá: 

a) 
[image: image145.wmf]32
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 coù cöïc ñaïi, cöïc tieåu.

b) 
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 coù cöïc ñaïi, cöïc tieåu.
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 ñaït cöïc ñaïi taïi x = 2.


d) 
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 coù moät cöïc ñaïi 
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 ñaït cöïc tieåu khi x = 2.

f) 
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 coù cöïc ñaïi, cöïc tieåu.

g) 
[image: image152.wmf]2
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 coù moät giaù trò cöïc ñaïi baèng 0.
Baøi 3. Tìm m ñeå caùc haøm soá sau khoâng coù cöïc trò: 

a) 
[image: image153.wmf]32
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Baøi 4. Tìm a, b, c, d ñeå haøm soá: 

a) 
[image: image157.wmf]32
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 ñaït cöïc tieåu baèng 0 taïi x = 0 vaø ñaït cöïc ñaïi baèng 
[image: image158.wmf]4
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b) 
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 coù ñoà thò ñi qua goác toaï ñoä O vaø ñaït cöïc trò baèng –9 taïi x = 
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 ñaït cöïc trò baèng –6 taïi x = –1.
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 ñaït cöïc trò taïi x = 0 vaø x = 4.
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 ñaït cöïc ñaïi baèng 5 taïi x = 1.

Baøi 5. Tìm m ñeå haøm soá : 

a) 
[image: image165.wmf]3222
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 ñaït cöïc trò taïi hai ñieåm  x1, x2 sao cho: 
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 ñaït cöïc trò taïi hai ñieåm x1, x2 sao cho: 
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c) 
[image: image169.wmf]32

11

(1)3(2)

33

ymxmxmx

=--+-+

 ñaït cöïc trò taïi hai ñieåm x1, x2 sao cho: 
[image: image170.wmf]12
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Baøi 6. Tìm m ñeå haøm soá : 

a) 
[image: image171.wmf]2

2

1

xmxm

y

xm

+-+

=

-+

 coù cöïc ñaïi, cöïc tieåu vaø caùc giaù trò cöïc ñaïi, cöïc tieåu cuøng daáu.

b) 
[image: image172.wmf]22
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 coù cöïc ñaïi, cöïc tieåu vaø tích caùc giaù trò cöïc ñaïi, cöïc tieåu ñaït giaù trò nhoû nhaát.

c) 
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 coù giaù trò cöïc ñaïi M vaø giaù trò cöïc tieåu m  thoaû 
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d) 
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Baøi 7. Tìm m ñeå ñoà thò haøm soá : 

a) 
[image: image177.wmf]32
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 coù hai ñieåm cöïc trò laø A, B vaø 
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2

900

729

m

AB

=

.

b) 
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 coù 3 ñieåm cöïc trò laø A, B, C vaø tam giaùc ABC nhaän goác toaï ñoä O laøm troïng taâm.

c) 
[image: image180.wmf]2
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 coù hai ñieåm cöïc trò naèm hai phía ñoái vôùi truïc tung. Chöùng minh hai ñieåm cöïc trò luoân luoân naèm cuøng moät phía ñoái vôùi truïc hoaønh.


d) 
[image: image181.wmf]2
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 coù khoaûng caùch giöõa hai ñieåm cöïc trò baèng 10.


e) 
[image: image182.wmf]2
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 coù hai ñieåm cöïc ñaïi vaø cöïc tieåu naèm veà hai phía ñoái vôùi ñöôøng thaúng y = 2x.


f) 
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 coù hai ñieåm cöïc trò vaø khoaûng caùch giöõa chuùng nhoû nhaát.
Baøi 8. Tìm m ñeå ñoà thò haøm soá : 

a) 
[image: image184.wmf]32
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 coù hai ñieåm cöïc trò caùch ñeàu truïc tung.


b) 
[image: image185.wmf]323
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 coù caùc ñieåm cöïc ñaïi, cöïc tieåu ñoái xöùng nhau qua ñöôøng phaân giaùc thöù nhaát.


c) 
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 coù caùc ñieåm cöïc ñaïi, cöïc tieåu ôû veà moät phía ñoái vôùi ñöôøng thaúng (d): 
[image: image187.wmf]3280
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d) 
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 coù hai ñieåm cöïc trò naèm ôû hai phía ñoái vôùi ñöôøng thaúng (d): 
[image: image189.wmf]2310
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Baøi 9. Tìm m ñeå ñoà thò haøm soá : 

a) 
[image: image190.wmf]2
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 coù hai ñieåm cöïc trò ôû trong goùc phaàn tö thöù nhaát cuûa maët phaúng toaï ñoä.


b) 
[image: image191.wmf]222
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 coù moät ñieåm cöïc trò naèm trong goùc phaàn tö thöù hai vaø ñieåm kia naèm trong goùc phaàn tö thöù tö cuûa maët phaúng toaï ñoä.

c) 
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 coù moät ñieåm cöïc trò naèm trong goùc phaàn tö thöù nhaát vaø ñieåm kia naèm trong goùc phaàn tö thöù ba cuûa maët phaúng toaï ñoä.


d) 
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 coù hai ñieåm cöïc trò naèm ôû hai phía cuûa truïc hoaønh (tung).
VAÁN ÑEÀ 3: Ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm cöïc trò 
1) Haøm soá baäc ba 
[image: image194.wmf]32
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( Chia f(x) cho f( (x) ta ñöôïc: 
f(x) = Q(x).f( (x) + Ax + B.


( Khi ñoù, giaû söû (x1; y1), (x2; y2) laø caùc ñieåm cöïc trò thì:
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( Caùc ñieåm (x1; y1), (x2; y2) naèm treân ñöôøng thaúng y = Ax + B.

2) Haøm soá phaân thöùc 
[image: image196.wmf]2
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( Giaû söû (x0; y0) laø ñieåm cöïc trò thì 
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( Giaû söû haøm soá coù cöïc ñaïi vaø cöïc tieåu thì phöông trình ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm cöïc trò aáy laø:
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Baøi 1. Vieát phöông trình ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm cöïc trò cuûa ñoà thò haøm soá : 

a) 
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b) 
[image: image200.wmf]23

32

yxx

=-



c) 
[image: image201.wmf]32

368

yxxx

=--+



d) 
[image: image202.wmf]2

21

3

xx

y

x

-+

=

+



e 
[image: image203.wmf]2

1

2

xx

y

x

--

=

-


Baøi 2. Khi haøm soá coù cöïc ñaïi, cöïc tieåu, vieát phöông trình ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm cöïc trò cuûa ñoà thò haøm soá: 

a) 
[image: image204.wmf]3223
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Baøi 3. Tìm m ñeå haøm soá: 

a) 
[image: image208.wmf]32
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 coù ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm cöïc trò song song vôùi ñöôøng thaúng y = –4x + 1.


b) 
[image: image209.wmf]32
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 coù caùc ñieåm cöïc ñaïi, cöïc tieåu cuûa ñoà thò naèm treân ñöôøng thaúng y = –4x.


c) 
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 coù ñöôøng thaúng ñi qua caùc ñieåm cöïc ñaïi, cöïc tieåu vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng y = 3x – 7.
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 coù caùc ñieåm cöïc ñaïi vaø cöïc tieåu ñoái xöùng nhau qua ñöôøng thaúng ((): 
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[image: image213]
1. Ñònh nghóa:

Giaû söû haøm soá f xaùc ñònh treân mieàn D (D ( R).

a) 
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b) 
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2. Tính chaát:

a) Neáu haøm soá f ñoàng bieán treân [a; b] thì 
[image: image216.wmf][;][;]
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b) Neáu haøm soá f nghòch bieán treân [a; b] thì 
[image: image217.wmf][;][;]
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VAÁN ÑEÀ 1: Tìm GTLN, GTNN cuûa haøm soá baèng caùch laäp baûng bieán thieân 
Caùch 1: Thöôøng duøng khi tìm GTLN, GTNN cuûa haøm soá treân moät khoaûng.

( Tính f( (x).


( Xeùt daáu f( (x) vaø laäp baûng bieán thieân.


( Döïa vaøo baûng bieán thieân ñeå keát luaän.

Caùch 2: Thöôøng duøng khi tìm GTLN, GTNN cuûa haøm soá lieân tuïc treân moät ñoaïn [a; b].

( Tính f( (x).


( Giaûi phöông trình f( (x) = 0 tìm ñöôïc caùc nghieäm x1, x2, …, xn treân [a; b] (neáu coù).


( Tính f(a), f(b), f(x1), f(x2), …, f(xn).


( So saùnh caùc giaù trò vöøa tính vaø keát luaän.
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Baøi 1. Tìm GTLN, GTNN cuûa caùc haøm soá sau:

a) 
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Baøi 3. Tìm GTLN, GTNN cuûa caùc haøm soá sau:
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VAÁN ÑEÀ 2: Tìm GTLN, GTNN cuûa haøm soá baèng caùch duøng baát ñaúng thöùc 
Caùch naøy döïa tröïc tieáp vaøo ñònh nghóa GTLN, GTNN cuûa haøm soá. 


( Chöùng minh moät baát ñaúng thöùc.


( Tìm moät ñieåm thuoäc D sao cho öùng vôùi giaù trò aáy, baát ñaúng thöùc vöøa tìm ñöôïc trôû thaønh ñaúng thöùc.
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Theo baát ñaúng thöùc Coâ–si: 
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VAÁN ÑEÀ 3: Tìm GTLN, GTNN cuûa haøm soá baèng caùch duøng mieàn giaù trò 
Xeùt baøi toaùn tìm GTLN, GTNN cuûa haøm soá f(x) treân moät mieàn D cho tröôùc.


Goïi y0 laø moät giaù trò tuyø yù cuûa f(x) treân D, thì heä phöông trình (aån x) sau coù nghieäm: 
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Tuyø theo daïng cuûa heä treân maø ta coù caùc ñieàu kieän töông öùng. Thoâng thöôøng ñieàu kieän aáy (sau khi bieán ñoåi) coù daïng: 
m ( y0 ( M 
(3) 


Vì y0 laø moät giaù trò baát kì cuûa f(x) neân töø (3) ta suy ra ñöôïc: 
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Baøi 1. Tìm giaù trò lôùn nhaát, giaù trò nhoû nhaát cuûa caùc haøm soá sau:
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VAÁN ÑEÀ 4: Söû duïng GTLN, GTNN cuûa haøm soá trong PT, HPT, BPT 
Giaû söû f(x) laø moät haøm soá lieân tuïc treân mieàn D vaø coù  
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Baøi 2. Tìm m ñeå caùc phöông trình sau coù nghieäm:

a) 
[image: image288.wmf]2

21

xxm

++=





b) 
[image: image289.wmf]22(2)(2)

xxxxm

-++--+=


c) 
[image: image290.wmf]36(3)(6)

xxxxm

++--+-=



d) 
[image: image291.wmf]72(7)(2)

xxxxm

-++--+=


Baøi 3. Tìm m ñeå caùc baát phöông trình sau nghieäm ñuùng vôùi moïi x ( R:
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a) Tìm m ñeå baát phöông trình coù nghieäm thuoäc [0; 2].


b) Tìm m ñeå baát phöông trình thoaû moïi x thuoäc [0; 2].

Baøi 5. Tìm m ñeå caùc baát phöông trình sau:
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1. Ñònh nghóa:
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Baøi 1. Tìm ñieåm uoán cuûa ñoà thò caùc haøm soá sau:
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Baøi 2. Tìm m, n ñeå ñoà thò cuûa haøm soá sau coù ñieåm uoán ñöôïc chæ ra:
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Baøi 3. Tìm m ñeå ñoà thò cuûa caùc haøm soá sau coù 3 ñieåm uoán:
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Baøi 4. Chöùng minh ñoà thò cuûa caùc haøm soá sau coù 3 ñieåm uoán thaúng haøng:
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Baøi 5. Tìm m, n ñeå ñoà thò cuûa caùc haøm soá:
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1. Ñònh nghóa:
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Baøi 1. Tìm caùc tieäm caän cuûa ñoà thò caùc haøm soá sau:
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Baøi 2. Tìm caùc tieäm caän cuûa ñoà thò caùc haøm soá sau:
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Baøi 3. Tìm caùc tieäm caän cuûa ñoà thò caùc haøm soá sau:

a) 
[image: image362.wmf]2

4

yxx

=-




b) 
[image: image363.wmf]2

42

9

x

y

x

+

=

-



c) 
[image: image364.wmf]2

1

43

y

xx

=

-+


d) 
[image: image365.wmf]1

1

x

yx

x

-

=

+




e) 
[image: image366.wmf]3

23

3

yxx

=-



f) 
[image: image367.wmf]2

32

2

xx

y

x

-+

=

-


Baøi 4. Tìm caùc tieäm caän cuûa ñoà thò caùc haøm soá sau:

a) 
[image: image368.wmf]21

21

x

x

y

+

=

-




b) 
[image: image369.wmf]ln

2

xx

ee

y

-

-

=



c) 
[image: image370.wmf]2

ln(56)

yxx

=-+


Baøi 5. Tìm m ñeå ñoà thò cuûa caùc haøm soá sau coù ñuùng hai tieäm caän ñöùng:

a)
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Baøi 6. Tìm m ñeå ñoà thò cuûa caùc haøm soá sau coù tieäm caän xieân:

a) 
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(32)21

5

xmxm

y

x

+++-

=

+




b) 
[image: image378.wmf]2

(21)3

2

mxmxm

y

x

++++

=

+


Baøi 7. Tính dieän tích cuûa tam giaùc taïo bôûi tieäm caän xieân cuûa ñoà thò caùc haøm soá sau chaén treân hai truïc toaï ñoä:

a) 
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Baøi 8. Tìm m ñeå tieäm caän xieân cuûa ñoà thò caùc haøm soá sau taïo vôùi caùc truïc toaï ñoä moät tam giaùc coù dieän tích S ñaõ chæ ra:

a) 
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Baøi 9. Chöùng minh raèng tích caùc khoaûng caùch töø moät ñieåm baát kì treân ñoà thò cuûa caùc haøm soá ñeán hai tieäm caän baèng moät haèng soá:
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1. Caùc böôùc khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa haøm soá

( Tìm taäp xaùc ñònh cuûa haøm soá.


( Xeùt söï bieán thieân cuûa haøm soá:



+ Tính y(.



+ Tìm caùc ñieåm taïi ñoù ñaïo haøm y( baèng 0 hoaëc khoâng xaùc ñònh.



+ Tìm caùc giôùi haïn taïi voâ cöïc, giôùi haïn voâ cöïc vaø tìm tieäm caän (neáu coù).



+ Laäp baûng bieán thieân ghi roõ daáu cuûa ñaïo haøm, chieàu bieán thieân, cöïc trò cuûa haøm soá.


( Veõ ñoà thò cuûa haøm soá:



+ Tìm ñieåm uoán cuûa ñoà thò (ñoái vôùi haøm soá baäc ba vaø haøm soá truøng phöông).




– Tính y((.




– Tìm caùc ñieåm taïi ñoù y(( = 0 vaø xeùt daáu y((.




+ Veõ caùc ñöôøng tieäm caän (neáu coù) cuûa ñoà thò.



+ Xaùc ñònh moät soá ñieåm ñaëc bieät cuûa ñoà thò nhö giao ñieåm cuûa ñoà thò vôùi caùc truïc toaï ñoä (trong tröôøng hôïp ñoà thò khoâng caét caùc truïc toaï ñoä hoaëc vieäc tìm toaï ñoä giao ñieåm phöùc taïp thì coù theå boû qua). Coù theå tìm theâm moät soá ñieåm thuoäc ñoà thò ñeå coù theå veõ chính xaùc hôn.


+ Nhaän xeùt veà ñoà thò: Chæ ra truïc ñoái xöùng, taâm ñoái xöùng (neáu coù) cuûa ñoà thò.
2. Haøm soá baäc ba 
[image: image390.wmf]32
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:

( Taäp xaùc ñònh D = R.

( Ñoà thò luoân coù moät ñieåm uoán vaø nhaän ñieåm uoán laøm taâm ñoái xöùng.


( Caùc daïng ñoà thò:

	
	a > 0
	a < 0

	y’ = 0 coù 2 nghieäm phaân bieät

( ’ = b2 – 3ac > 0
	
[image: image391]
	
[image: image392]

	y’ = 0 coù nghieäm keùp

( ’ = b2 – 3ac = 0
	[image: image393.png]



	[image: image394.png]




	y’ = 0 voâ nghieäm

( ’ = b2 – 3ac < 0
	
[image: image395]
	
[image: image396]


3. Haøm soá truøng phöông 
[image: image397.wmf]42
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:

( Taäp xaùc ñònh D = R.


( Ñoà thò luoân nhaän truïc tung laøm truïc ñoái xöùng.


( Caùc daïng ñoà thò:


[image: image398]
4. Haøm soá nhaát bieán 
[image: image399.wmf](0,0)
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:

( Taäp xaùc ñònh D = 
[image: image400.wmf]\
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.


( Ñoà thò coù moät tieäm caän ñöùng laø 
[image: image401.wmf]d

x

c

=-

 vaø moät tieäm caän ngang laø 
[image: image402.wmf]a
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. Giao ñieåm cuûa hai tieäm caän laø taâm ñoái xöùng cuûa ñoà thò haøm soá.


( Caùc daïng ñoà thò:
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5. Haøm soá höõu tyû 
[image: image404.wmf]2
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( Taäp xaùc ñònh D = 
[image: image405.wmf]'
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( Ñoà thò coù moät tieäm caän ñöùng laø 
[image: image406.wmf]'
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 vaø moät tieäm caän xieân. Giao ñieåm cuûa hai tieäm caän laø taâm ñoái xöùng cuûa ñoà thò haøm soá.

( Caùc daïng ñoà thò:
	
	a.a( > 0
	a.a( < 0

	y( = 0 coù 2 nghieäm phaân bieät
	[image: image407.png]



	[image: image408.png]




	y( = 0 voâ nghieäm
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Baøi 1. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa caùc haøm soá:


a) 
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Baøi 2. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa caùc haøm soá:


a) 
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Baøi 3. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa caùc haøm soá:


a) 
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Baøi 4. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa caùc haøm soá:


a) 
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Baøi 5. Veõ ñoà thò cuûa caùc haøm soá:


a) 
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1. SÖÏ TÖÔNG GIAO CUÛA CAÙC ÑOÀ THÒ
1. Cho hai ñoà thò (C1): y = f(x) vaø (C2): y = g(x). Ñeå tìm hoaønh ñoä giao ñieåm cuûa (C1) vaø (C2) ta giaûi phöông trình: f(x) = g(x) (*) (goïi laø phöông trình hoaønh ñoä giao ñieåm).

 
Soá nghieäm cuûa phöông trình (*) baèng soá giao ñieåm cuûa hai ñoà thò.

2. Ñoà thò haøm soá baäc ba 
[image: image442.wmf]32
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 caét truïc hoaønh taïi 3 ñieåm phaân bieät


( Phöông trình 
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 coù 3 nghieäm phaân bieät.


( Haøm soá 
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 coù cöïc ñaïi, cöïc tieåu vaø 
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Baøi 3. Tìm toaï ñoä giao ñieåm cuûa caùc ñoà thò cuûa caùc haøm soá sau:


a) 
[image: image446.wmf]2
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Baøi 4. Bieän luaän theo m soá giao ñieåm cuûa caùc ñoà thò cuûa caùc haøm soá sau:
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Baøi 5. Tìm m ñeå ñoà thò caùc haøm soá:


a) 
[image: image461.wmf]2
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 caét nhau taïi hai ñieåm phaân bieät. 

b)  
[image: image462.wmf]2
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 caét nhau taïi hai ñieåm phaân bieät. 

c)  
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 caét nhau taïi hai ñieåm coù hoaønh ñoä traùi daáu.


d) 
[image: image464.wmf]2
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 caét nhau taïi hai ñieåm coù hoaønh ñoä traùi daáu.


e) 
[image: image465.wmf]2
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 caét nhau taïi hai ñieåm thuoäc hai nhaùnh khaùc nhau.
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 caét truïc hoaønh taïi hai ñieåm phaân bieät coù hoaønh ñoä döông. 

Baøi 6. Tìm m ñeå ñoà thò caùc haøm soá:


a) 
[image: image467.wmf]32
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 caét nhau taïi ba ñieåm phaân bieät. 

b) 
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 caét truïc hoaønh taïi ba ñieåm phaân bieät.


c) 
[image: image469.wmf]22

(1)(3)

yxxmxm

=--+-

 caét truïc hoaønh taïi ba ñieåm phaân bieät.


d)ê 
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 caét nhau taïi ba ñieåm phaân bieät.


e) 
[image: image471.wmf]3222
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 caét nhau taïi ba ñieåm phaân bieät.

Baøi 7. Tìm m ñeå ñoà thò caùc haøm soá:


a) 
[image: image472.wmf]42

21;

yxxym

=--=

 caét nhau taïi boán ñieåm phaân bieät.


b) 
[image: image473.wmf]423
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 caét truïc hoaønh taïi boán ñieåm phaân bieät.


c) 
[image: image474.wmf]422
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 caét truïc hoaønh taïi boán ñieåm phaân bieät.

Baøi 8. Tìm m ñeå ñoà thò cuûa caùc haøm soá:


a) 
[image: image475.wmf]31
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 caét nhau taïi hai ñieåm phaân bieät A, B. Khi ñoù tìm m ñeå ñoaïn AB ngaén nhaát.


b)  
[image: image476.wmf]41
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 caét nhau taïi hai ñieåm phaân bieät A, B. Khi ñoù tìm m ñeå ñoaïn AB ngaén nhaát.


c) 
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 caét nhau taïi hai ñieåm phaân bieät A, B. Khi ñoù tính AB theo m.

Baøi 9. Tìm m ñeå ñoà thò cuûa caùc haøm soá:


a) 
[image: image478.wmf]32

368

yxmxmx

=-+-

 caét truïc hoaønh taïi ba ñieåm coù hoaønh ñoä laäp thaønh moät caáp soá coäng.


b) 
[image: image479.wmf]32
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 caét nhau taïi ba ñieåm A, B, C vôùi B laø trung ñieåm cuûa ñoaïn AC.


c) 
[image: image480.wmf]422
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 caét truïc hoaønh taïi boán ñieåm coù hoaønh ñoä laäp thaønh moät caáp soá coäng. 


d) 
[image: image481.wmf]32
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 caét truïc hoaønh taïi ba ñieåm coù hoaønh ñoä laäp thaønh moät caáp soá nhaân.


e) 
[image: image482.wmf]32
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 caét truïc hoaønh taïi ba ñieåm coù hoaønh ñoä laäp thaønh moät caáp soá nhaân.

2. BIEÄN LUAÄN SOÁ NGHIEÄM CUÛA PHÖÔNG TRÌNH BAÈNG ÑOÀ THÒ
( Cô sôû cuûa phöông phaùp: Xeùt phöông trình:
 f(x) = g(x)
(1)


Soá nghieäm cuûa phöông trình (1) = Soá giao ñieåm cuûa (C1): y = f(x) vaø (C2): y = g(x)


Nghieäm cuûa phöông trình (1) laø hoaønh ñoä giao ñieåm cuûa (C1): y = f(x) vaø (C2): y = g(x)
( Ñeå bieän luaän soá nghieäm cuûa phöông trình F(x, m) = 0 (*) baèng ñoà thò ta bieán ñoåi (*) veà moät trong caùc daïng sau:

[image: image2163.wmf]y

Daïng 1:
F(x, m) = 0 ( f(x) = m 
(1)


Khi ñoù (1) coù theå xem laø phöông trình hoaønh ñoä 


giao ñieåm cuûa hai ñöôøng:




(C): y = f(x)




d: y = m 


( d laø ñöôøng thaúng cuøng phöông vôùi truïc hoaønh.


( Döïa vaøo ñoà thò (C) ta bieän luaän soá giao ñieåm 


cuûa (C) vaø d. Töø ñoù suy ra soá nghieäm cuûa (1)
Daïng 2: 
F(x, m) = 0 ( f(x) = g(m)
(2)


Thöïc hieän töông töï nhö treân, coù theå ñaët g(m) = k. 


Bieän luaän theo k, sau ñoù bieän luaän theo m.


Daïng 3: 
F(x, m) = 0 ( f(x) = kx + m
(3)







(k: khoâng ñoåi)

[image: image2164.wmf]x


Khi ñoù (3) coù theå xem laø phöông trình hoaønh ñoä 


giao ñieåm cuûa hai ñöôøng:




(C): y = f(x)




d: y = kx + m

( Vì d coù heä soá goùc k khoâng ñoåi neân d cuøng phöông 


vôùi ñöôøng thaúng y = kx vaø caét truïc tung taïi ñieåm A(0; m).


( Vieát phöông trình caùc tieáp tuyeán d1, d2, …  cuûa (C) 


coù heä soá goùc k.


( Döïa vaøo caùc tung ñoä goác m, b1, b2, … cuûa d, d1, d2, … 


ñeå bieän luaän.

[image: image2165.wmf]1

Daïng 4: 
F(x, m) = 0 ( f(x) = m(x – x0) + y0
(4)


Khi ñoù (4) coù theå xem laø phöông trình 


hoaønh ñoä giao ñieåm cuûa hai ñöôøng:




(C): y = f(x)




d: y = m(x – x0) + y0

( d quay quanh ñieåm coá ñònh M0(x0; y0).


( Vieát phöông trình caùc tieáp tuyeán d1, d2, …  


cuûa (C) ñi qua M0.


( Cho d quay quanh ñieåm M0 ñeå bieän luaän.
Chuù yù:



( Neáu F(x, m) = 0 coù nghieäm thoaû ñieàu kieän: ( ( x ( ( thì ta chæ veõ ñoà thò (C): y = f(x) vôùi ( ( x ( (.

( Neáu coù ñaët aån soá phuï thì ta tìm ñieàu kieän cuûa aån soá phuï, sau ñoù bieän luaän theo m.
VAÁN ÑEÀ 1: Bieän luaän soá nghieäm cuûa phöông trình baèng ñoà thò
Ñeå bieän luaän soá nghieäm cuûa phöông trình F(x, m) = 0 (*) ta bieán ñoåi (*) veà moät trong caùc daïng nhö treân, trong ñoù löu yù y = f(x) laø haøm soá ñaõ khaûo saùt vaø veõ ñoà thò.
Baøi 1. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá. Duøng ñoà thò (C) bieän luaän theo m soá nghieäm cuûa phöông trình:
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Baøi 2. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá. Duøng ñoà thò (C) bieän luaän theo m soá nghieäm cuûa phöông trình:
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Baøi 3. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá. Duøng ñoà thò (C) bieän luaän theo m soá nghieäm cuûa phöông trình:
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Baøi 4. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá. Duøng ñoà thò (C) bieän luaän theo m soá nghieäm cuûa phöông trình:
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Baøi 5. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá. Töø ñoà thò (C) haõy suy ra ñoà thò (T). Duøng ñoà thò (T) bieän luaän theo m soá nghieäm cuûa phöông trình:
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Baøi 6. Cho haøm soá 
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a) Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá.


b) Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng 
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c) Duøng ñoà thò (C), bieän luaän soá nghieäm cuûa phöông trình:
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Baøi 7. Cho haøm soá 
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a) Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá.


b) Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng 
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c) Duøng ñoà thò (C), bieän luaän theo m soá nghieäm cuûa phöông trình:
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Baøi 8. Cho haøm soá 
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a) Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá.


b) Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) ñi qua ñieåm A(0; 1).


c) Duøng ñoà thò (C), bieän luaän theo m soá nghieäm cuûa phöông trình:
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VAÁN ÑEÀ 2: Bieän luaän soá nghieäm cuûa phöông trình baäc ba baèng ñoà thò
Cô sôû cuûa phöông phaùp: Xeùt phöông trình baäc ba: 
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Goïi (C) laø ñoà thò cuûa haøm soá baäc ba: 
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Soá nghieäm cuûa (1) = Soá giao ñieåm cuûa (C) vôùi truïc hoaønh
Daïng 1: Bieän luaän soá nghieäm cuûa phöông trình baäc 3

( Tröôøng hôïp 1: (1) chæ coù 1 nghieäm ( (C) vaø Ox coù 1 ñieåm chung
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( Tröôøng hôïp 2: (1) coù ñuùng 2 nghieäm 
( (C) tieáp xuùc vôùi Ox  








( 
[image: image519.wmf]2

(.2)

.0

CÑCT

fcoùcöïctrò

h

yy

ì

í

=

î






[image: image520]



[image: image521]

( Tröôøng hôïp 3: (1) coù 3 nghieäm phaân bieät ( (C) caét Ox taïi 3 ñieåm phaân bieät
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Daïng 2: Phöông trình baäc ba coù 3 nghieäm cuøng daáu


( Tröôøng hôïp 1: (1) coù 3 nghieäm döông phaân bieät




( (C) caét Ox taïi 3 ñieåm phaân bieät coù hoaønh ñoä döông
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( Tröôøng hôïp 2: (1) coù 3 nghieäm coù aâm phaân bieät




( (C) caét Ox taïi 3 ñieåm phaân bieät coù hoaønh ñoä aâm
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Baøi 6. Tìm m ñeå caùc phöông trình sau chæ coù 1 nghieäm:
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Baøi 7. Tìm m ñeå caùc phöông trình sau chæ coù 2 nghieäm:
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Baøi 8. Tìm m ñeå caùc phöông trình sau coù 3 nghieäm phaân bieät:
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Baøi 9. Tìm m ñeå caùc phöông trình sau coù 3 nghieäm döông phaân bieät:

a) 
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Baøi 10. Tìm m ñeå caùc phöông trình sau coù 3 nghieäm aâm phaân bieät:

a) 
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3. SÖÏ TIEÁP XUÙC CUÛA HAI ÑÖÔØNG. TIEÁP TUYEÁN CUÛA ÑÖÔØNG CONG.

1. YÙ nghóa hình hoïc cuûa ñaïo haøm: Ñaïo haøm cuûa haøm soá y = f(x) taïi ñieåm x0 laø heä soá goùc cuûa tieáp tuyeán vôùi ñoà thò (C) cuûa haøm soá taïi ñieåm 
[image: image549.wmf](
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Khi ñoù phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) taïi ñieåm 
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 laø:





y – y0 = f ((x0).(x – x0)

(y0 = f(x0))
2. Ñieàu kieän caàn vaø ñuû ñeå hai ñöôøng (C1): y = f(x) vaø (C2): y = g(x) tieáp xuùc nhau laø heä phöông trình sau coù nghieäm:
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Nghieäm cuûa heä (*) laø hoaønh ñoä cuûa tieáp ñieåm cuûa hai ñöôøng ñoù.

3. Neáu (C1): y = px + q vaø (C2): y = ax2 + bx + c thì 



(C1) vaø (C2) tieáp xuùc nhau ( phöông trình 
[image: image552.wmf]2
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 coù nghieäm keùp.

VAÁN ÑEÀ 1: Laäp phöông trình tieáp tuyeán cuûa ñöôøng cong (C): y = f(x)
Baøi toaùn 1: Vieát phöông trình tieáp tuyeán ( cuûa (C): y =f(x) taïi ñieåm 
[image: image553.wmf](
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( Neáu cho x0 thì tìm y0 = f(x0).


  Neáu cho y0 thì tìm x0 laø nghieäm cuûa phöông trình f(x) = y0.


( Tính y( = f( (x). Suy ra y((x0) = f( (x0).


( Phöông trình tieáp tuyeán (  laø: y – y0 = f( (x0).(x – x0)

Baøi toaùn 2: Vieát phöông trình tieáp tuyeán ( cuûa (C): y =f(x), bieát ( coù heä soá goùc k cho tröôùc.


Caùch 1: Tìm toaï ñoä tieáp ñieåm.


( Goïi M(x0; y0) laø tieáp ñieåm. Tính f( (x0).


( ( coù heä soá goùc k ( f( (x0) = k
(1)


( Giaûi phöông trình (1), tìm ñöôïc x0 vaø tính y0 = f(x0). Töø ñoù vieát phöông trình cuûa (.

Caùch 2: Duøng ñieàu kieän tieáp xuùc.

( Phöông trình ñöôøng thaúng ( coù daïng: y = kx + m.


( ( tieáp xuùc vôùi (C) khi vaø chæ khi heä phöông trình sau coù nghieäm:
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( Giaûi heä (*), tìm ñöôïc m. Töø ñoù vieát phöông trình cuûa (.


Chuù yù: Heä soá goùc k cuûa tieáp tuyeán ( coù theå ñöôïc cho giaùn tieáp nhö sau:


+ (  taïo vôùi chieàu döông truïc hoaønh goùc (  thì  k = tan(

+ (  song song vôùi ñöôøng thaúng d: y = ax + b thì  k = a 


+ (  vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng d: y = ax + b (a ( 0) thì  k = 
[image: image555.wmf]1
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+ (  taïo vôùi ñöôøng thaúng d: y = ax + b moät goùc (  thì 
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Baøi toaùn 3: Vieát phöông trình tieáp tuyeán ( cuûa (C): y = f(x), bieát ( ñi qua ñieåm 
[image: image557.wmf](;)
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Caùch 1: Tìm toaï ñoä tieáp ñieåm.


( Goïi M(x0; y0) laø tieáp ñieåm. Khi ñoù: y0 = f(x0), y(0 = f( (x0).


( Phöông trình tieáp tuyeán (  taïi M: y – y0 = f( (x0).(x – x0)


( ( ñi qua 
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neân: yA – y0 = f( (x0).(xA – x0)


(2)


( Giaûi phöông trình (2), tìm ñöôïc x0. Töø ñoù vieát phöông trình cuûa (.

Caùch 2: Duøng ñieàu kieän tieáp xuùc.


( Phöông trình ñöôøng thaúng ( ñi qua 
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vaø coù heä soá goùc k: y – yA = k(x – xA)


( ( tieáp xuùc vôùi (C) khi vaø chæ khi heä phöông trình sau coù nghieäm:
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( Giaûi heä (*), tìm ñöôïc x (suy ra k). Töø ñoù vieát phöông trình tieáp tuyeán (.
Baøi 1. Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) taïi ñieåm ñöôïc chæ ra:

a) (C):
[image: image561.wmf]32
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 taïi A(0; 1)

b) (C):
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  taïi B(1; 0)


c) (C):
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  taïi C(1; –7)


d) (C):
[image: image564.wmf]2

1

21

yx

x

=+-

-

  taïi D(0; 3)

Baøi 2. Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) taïi ñieåm ñöôïc chæ ra:

a) (C):
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 taïi ñieåm A coù xA = 4


b) (C):
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  taïi ñieåm B coù yB = 4

c) (C): 
[image: image567.wmf]1
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 taïi caùc giao ñieåm cuûa (C) vôùi truïc hoaønh, truïc tung.

d) (C):
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 taïi caùc giao ñieåm cuûa (C) vôùi truïc hoaønh, truïc tung.


e) (C): 
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 taïi ñieåm uoán cuûa (C).

f) (C):
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 taïi caùc giao ñieåm cuûa (C) vôùi truïc hoaønh.
Baøi 3. Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) taïi caùc giao ñieåm cuûa (C) vôùi ñöôøng ñöôïc chæ ra:

a) (C):
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b) (C):
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c) (C):
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Baøi 4. Tính dieän tích tam giaùc chaén hai truïc toaï ñoä bôûi tieáp tuyeán cuûa ñoà thò (C) taïi ñieåm ñöôïc chæ ra:

a) (C):
[image: image577.wmf]511
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 taïi ñieåm A coù xA = 2
.


b) (C):
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 taïi ñieåm B coù xB = 2.


Baøi 5. Tìm m ñeå tieáp tuyeán cuûa ñoà thò (C) taïi ñieåm ñöôïc chæ ra chaén hai truïc toaï ñoä moät  tam giaùc coù dieän tích baèng S cho tröôùc:

a) (C):
[image: image579.wmf]2
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 taïi ñieåm A coù xA = 2
 vaø S = 
[image: image580.wmf]1
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b) 
(C):
[image: image581.wmf]3

2

xm

y

x

-

=

+

 taïi ñieåm B coù xB = –1  vaø S = 
[image: image582.wmf]9
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.

c) (C):
[image: image583.wmf]3
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 taïi ñieåm C coù xC = 0 vaø S = 8.
Baøi 6. Vieát phöông trình tieáp tuyeán ( cuûa (C), bieát ( coù heä soá goùc k ñöôïc chæ ra:

a) (C):
[image: image584.wmf]yxx
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b) (C):
[image: image585.wmf]21
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c) (C):
[image: image586.wmf]2
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d) (C):
[image: image587.wmf]2
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Baøi 7. Vieát phöông trình tieáp tuyeán ( cuûa (C), bieát ( song song vôùi ñöôøng thaúng d cho tröôùc:

a) (C):
[image: image588.wmf]3
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b) (C):
[image: image589.wmf]21
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c) (C):
[image: image591.wmf]2
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d) (C):
[image: image593.wmf]42
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; d: y = –4x + 1

Baøi 8. Vieát phöông trình tieáp tuyeán ( cuûa (C), bieát ( vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng d cho tröôùc:

a) (C):
[image: image594.wmf]3
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[image: image595.wmf]2
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b) (C):
[image: image596.wmf]21
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c) (C):
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d) (C):
[image: image599.wmf]2
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Baøi 9. Vieát phöông trình tieáp tuyeán ( cuûa (C), bieát ( taïo vôùi chieàu döông truïc Ox goùc (:

a) (C):
[image: image600.wmf]3
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b) (C):
[image: image601.wmf]3
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c) 
[image: image602.wmf]0
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Baøi 10. Vieát phöông trình tieáp tuyeán ( cuûa (C), bieát ( taïo vôùi ñöôøng thaúng d moät goùc (:

a) (C):
[image: image603.wmf]3
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b) (C):
[image: image604.wmf]3
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c) 
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d) 
[image: image606.wmf]0
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Baøi 11. Tìm m ñeå tieáp tuyeán ( cuûa (C) taïi ñieåm ñöôïc chæ ra vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng d cho tröôùc:

a) (C):
[image: image608.wmf]2
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 taïi ñieåm A coù xA = 0 vaø d laø tieäm caän xieân cuûa (C).

b) (C):
[image: image609.wmf]2
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;  taïi ñieåm B coù xB = 4 vaø d: x – 12y + 1 = 0 .

Baøi 12. Tìm m ñeå tieáp tuyeán ( cuûa (C) taïi ñieåm ñöôïc chæ ra song song vôùi ñöôøng thaúng d cho tröôùc:

a) (C):
[image: image610.wmf]2
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 taïi ñieåm A coù yA = 0 vaø d: 
[image: image611.wmf]10
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Baøi 13. Vieát phöông trình tieáp tuyeán ( cuûa (C), bieát ( ñi qua ñieåm ñöôïc chæ ra:

a) (C):
[image: image612.wmf]3
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b) (C):
[image: image613.wmf]3
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c) (C):
[image: image614.wmf](
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d) (C):
[image: image615.wmf]42

13

3

22

yxx

=-+

; 
[image: image616.wmf]3

0;

2

D

æö

ç÷

èø


e) (C):
[image: image617.wmf]2
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f) (C):
[image: image618.wmf]34
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g) (C):
[image: image619.wmf]2
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h) 
[image: image620.wmf]2
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VAÁN ÑEÀ 2: Tìm ñieàu kieän ñeå hai ñöôøng tieáp xuùc
1. Ñieàu kieän caàn vaø ñuû ñeå hai ñöôøng (C1): y = f(x) vaø (C2): y = g(x) tieáp xuùc nhau laø heä phöông trình sau coù nghieäm:






[image: image621.wmf]()()
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Nghieäm cuûa heä (*) laø hoaønh ñoä cuûa tieáp ñieåm cuûa hai ñöôøng ñoù.

2. Neáu (C1): y = px + q vaø (C2): y = ax2 + bx + c thì 



(C1) vaø (C2) tieáp xuùc nhau ( phöông trình 
[image: image622.wmf]2
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 coù nghieäm keùp.

Baøi 6. Tìm m ñeå hai ñöôøng (C1), (C2) tieáp xuùc nhau: 


a) 
[image: image623.wmf]32
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b) 
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c) 
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Baøi 7. Tìm m ñeå hai ñöôøng (C1), (C2) tieáp xuùc nhau: 


a) 
[image: image627.wmf]422
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b) 
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d) 
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e) 
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VAÁN ÑEÀ 3: Laäp phöông trình tieáp tuyeán chung cuûa hai ñoà thò

(C1): y = f(x) vaø C2): y = g(x)
1. Goïi (: y = ax + b laø tieáp tuyeán chung cuûa (C1) vaø (C2).


u laø hoaønh ñoä tieáp ñieåm cuûa ( vaø (C1), v  laø hoaønh ñoä tieáp ñieåm cuûa ( vaø (C2).


( ( tieáp xuùc vôùi (C1) vaø (C2) khi vaø chæ khi heä sau coù nghieäm:
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( Töø (2) vaø (4) ( f( (u) = g( (v) ( u = h(v)
(5)


( Theá a töø (2) vaøo (1) ( b = ((u)

(6)


( Theá (2), (5), (6) vaøo (3) ( v ( a ( u ( b. Töø ñoù vieát phöông trình cuûa (.

2. Neáu (C1) vaø (C2) tieáp xuùc nhau taïi ñieåm coù hoaønh ñoä x0 thì moät tieáp tuyeán chung cuûa (C1) vaø (C2) cuõng laø tieáp tuyeán cuûa (C1) (vaø (C2)) taïi ñieåm ñoù.
Baøi 5. Vieát phöông trình tieáp tuyeán chung cuûa hai ñoà thò: 


a) 
[image: image634.wmf]22
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b) 
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VAÁN ÑEÀ 4: Tìm nhöõng ñieåm treân ñoà thò (C): y = f(x) sao cho taïi ñoù 

tieáp tuyeán cuûa (C) song song hoaëc vuoâng goùc vôùi moät ñöôøng thaúng d cho tröôùc

( Goïi M(x0; y0) ( (C). ( laø tieáp tuyeán cuûa (C) taïi M. Tính f( (x0).


( Vì 
( // d

neân
 f( (x0) = kd


(1)

  hoaëc
( ( d

neân 
f( (x0) = 
[image: image637.wmf]1
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(2)


( Giaûi phöông trình (1) hoaëc (2) tìm ñöôïc x0. Töø ñoù tìm ñöôïc M(x0; y0) ( (C).

Baøi 1. Tìm caùc ñieåm treân ñoà thò (C) maø tieáp tuyeán taïi ñoù vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng d cho tröôùc:

a) (C):
[image: image638.wmf]2
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b) (C):
[image: image640.wmf]2
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c) (C):
[image: image641.wmf]2
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; d laø ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm cöïc ñaïi, cöïc tieåu cuûa (C).

d) (C):
[image: image642.wmf]2
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Baøi 2. Tìm caùc ñieåm treân ñoà thò (C) maø tieáp tuyeán taïi ñoù song song vôùi ñöôøng thaúng d cho tröôùc:

a) (C):
[image: image643.wmf]32
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b) (C):
[image: image645.wmf]2
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VAÁN ÑEÀ 5: Tìm nhöõng ñieåm treân ñöôøng thaúng d maø töø ñoù coù theå veõ ñöôïc

1, 2, 3, … tieáp tuyeán vôùi ñoà thò (C): y = f(x)

Giaû söû d: ax + by +c = 0. M(xM; yM) ( d.


( Phöông trình ñöôøng thaúng ( qua M coù heä soá goùc k: y = k(x – xM) + yM

( ( tieáp xuùc vôùi (C) khi heä sau coù nghieäm:
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( Theá k töø (2) vaøo (1) ta ñöôïc:
f(x) = (x – xM).f( (x) + yM
(3)


( Soá tieáp tuyeán cuûa (C) veõ töø M = Soá nghieäm x cuûa (3)
Baøi 1. Tìm caùc ñieåm treân ñoà thò (C) maø töø ñoù veõ ñöôïc ñuùng moät tieáp tuyeán vôùi (C):

a) 
[image: image647.wmf]32

():32

Cyxx

=-+-




b) 
[image: image648.wmf]3
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Baøi 2. Tìm caùc ñieåm treân ñöôøng thaúng d maø töø ñoù veõ ñöôïc ñuùng moät tieáp tuyeán vôùi (C):

a) 
[image: image649.wmf]1
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b) 
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c) 
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d) 
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e) 
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Baøi 3. Tìm caùc ñieåm treân ñöôøng thaúng d maø töø ñoù veõ ñöôïc ít nhaát moät tieáp tuyeán vôùi (C):

a) 
[image: image654.wmf]2

69

():

2

xx

Cy

x

-+

=

-+

; d laø truïc tung

b) 
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c)  
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d) 
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Baøi 4. Tìm caùc ñieåm treân ñöôøng thaúng d maø töø ñoù veõ ñöôïc hai tieáp tuyeán vôùi (C):

a) 
[image: image658.wmf]2
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; d laø truïc hoaønh

b) 
[image: image659.wmf]2
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c) 
[image: image660.wmf]2

33

():

2

xx

Cy

x

++

=

+

; d: y = –5

Baøi 5. Tìm caùc ñieåm treân ñöôøng thaúng d maø töø ñoù veõ ñöôïc ba tieáp tuyeán vôùi (C):

a) 
[image: image661.wmf]32
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b) 
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c) 
[image: image663.wmf]3
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d) 
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e) 
[image: image665.wmf]42
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e) 
[image: image666.wmf]42
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Baøi 6. Töø ñieåm A coù theå keû ñöôïc bao nhieâu tieáp tuyeán vôùi (C):

a) 
[image: image667.wmf]32
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c) 
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Baøi 7. Töø moät ñieåm baát kì treân ñöôøng thaúng d coù theå keû ñöôïc bao nhieâu tieáp tuyeán vôùi (C):

a) 
[image: image670.wmf]32
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b) 
[image: image671.wmf]3
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VAÁN ÑEÀ 6: Tìm nhöõng ñieåm maø töø ñoù coù theå veõ ñöôïc 

2 tieáp tuyeán vôùi ñoà thò (C): y = f(x) vaø 2 tieáp tuyeán ñoù vuoâng goùc vôùi nhau

Goïi M(xM; yM). 


( Phöông trình ñöôøng thaúng ( qua M coù heä soá goùc k: y = k(x – xM) + yM

( ( tieáp xuùc vôùi (C) khi heä sau coù nghieäm:
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( Theá k töø (2) vaøo (1) ta ñöôïc:
f(x) = (x – xM).f( (x) + yM
(3)


( Qua M veõ ñöôïc 2 tieáp tuyeán vôùi (C) ( (3) coù 2 nghieäm phaân bieät x1, x2.


( Hai tieáp tuyeán ñoù vuoâng goùc vôùi nhau ( f( (x1).f( (x2) = –1


Töø ñoù tìm ñöôïc M.

Chuù yù: Qua M veõ ñöôïc 2 tieáp tuyeán vôùi (C) sao cho 2 tieáp ñieåm naèm veà hai phía vôùi truïc hoaønh thì 
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Baøi 1. Chöùng minh raèng töø ñieåm A luoân keû ñöôïc hai tieáp tuyeán vôùi (C) vuoâng goùc vôùi nhau. Vieát phöông trình caùc tieáp tuyeán ñoù:

a)
[image: image674.wmf]2
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b) 
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d) 

Baøi 2. Tìm caùc ñieåm treân ñöôøng thaúng d maø töø ñoù coù theå veõ ñöôïc hai tieáp tuyeán vôùi (C) vuoâng goùc vôùi nhau:

a) 
[image: image677.wmf]32
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b) 
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c) 
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d) 
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e) 
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Baøi 3. Tìm m ñeå d caét (C) taïi hai ñieåm phaân bieät maø taïi ñoù hai tieáp tuyeán vôùi (C) vuoâng goùc vôùi nhau:

a) 
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b) 
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Baøi 4. Tìm m ñeå töø ñieåm A keû ñöôïc 2 tieáp tuyeán vôùi (C) sao cho 2 tieáp ñieåm naèm veà hai phía vôùi truïc hoaønh;

a) 
[image: image685.wmf]2
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b) 

VAÁN ÑEÀ 7: Caùc baøi toaùn khaùc veà tieáp tuyeán 

Baøi 1. Cho hypebol (H) vaø ñieåm M baát kì thuoäc (H). Goïi I laø giao ñieåm cuûa hai tieäm caän. Tieáp tuyeán taïi M caét 2 tieäm caän taïi A vaø B.


1) Chöùng minh M laø trung ñieåm cuûa ñoaïn AB.


2) Chöùng minh dieän tích cuûa (IAB laø moät haèng soá.


3) Tìm ñieåm M ñeå chu vi (IAB laø nhoû nhaát.

a) 
[image: image686.wmf]21
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b) 
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[image: image688.wmf]45
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Baøi 2. Cho hypebol (H) vaø ñieåm M baát kì thuoäc (H). Goïi I laø giao ñieåm cuûa hai tieäm caän. Tieáp tuyeán taïi M caét 2 tieäm caän taïi A vaø B.


1) Chöùng minh M laø trung ñieåm cuûa ñoaïn AB.


2) Chöùng minh tích caùc khoaûng caùch töø M ñeán 2 ñöôøng tieäm caän laø khoâng ñoåi.


2) Chöùng minh dieän tích cuûa (IAB laø moät haèng soá.


3) Tìm ñieåm M ñeå chu vi (IAB laø nhoû nhaát.

a) 
[image: image689.wmf]2
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Baøi 3. Tìm m ñeå tieáp tuyeán taïi ñieåm M baát kì thuoäc hypebol (H) caét hai ñöôøng tieäm caän taïo thaønh moät tam giaùc coù dieän tích baèng S:

a) 
[image: image692.wmf]23
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Baøi 4. Tìm ñieåm M thuoäc hypebol (H) taïi ñoù tieáp tuyeán caét caùc truïc toaï ñoä taïi caùc ñieåm A, B sao cho (OAB vuoâng caân:

a) 
[image: image693.wmf]2
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b) 
[image: image694.wmf]2
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Baøi 5. Cho (C): 
[image: image696.wmf]2
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. Chöùng minh raèng treân ñöôøng thaúng d: y = 7 coù 4 ñieåm sao cho töø moãi ñieåm coù theå keû ñeán (C) hai tieáp tuyeán taïo vôùi nhau moät goùc 450.

Baøi 6. Vieát phöông trình tieáp tuyeán vôùi ñöôøng cong (C) taïo vôùi caùc truïc toaï ñoä moät tam giaùc coù dieän tích S cho tröôùc:

a) 
[image: image697.wmf]1
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b) 
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4. HOÏ ÑOÀ THÒ
Cho hoï ñöôøng (Cm): y = f(x, m)  (m laø tham soá).





M(x0; y0) ( (Cm)  (  y0 = f(x0, m)

(1)


Xem (1) laø phöông trình theo aån m.


Tuyø theo soá nghieäm cuûa (1) ta suy ra soá ñoà thò cuûa hoï (Cm) ñi qua M.


( Neáu (1) nghieäm ñuùng vôùi moïi m thì moïi ñoà thò cuûa hoï (Cm) ñeàu ñi qua M.


  Khi ñoù, M ñöôïc goïi laø ñieåm coá ñònh cuûa hoï (Cm).


( Neáu (1) coù n nghieäm phaân bieät thì coù n ñoà thò cuûa hoï (Cm) ñi qua M.


( Neáu (1) voâ nghieäm thì khoâng coù ñoà thò naøo cuûa hoï (Cm) ñi qua M.

VAÁN ÑEÀ 1: Tìm ñieåm coá ñònh cuûa hoï ñoà thò (Cm): y = f(x, m)
Caùch 1:

( Goïi M(x0; y0) laø ñieåm coá ñònh (neáu coù) cuûa hoï (Cm).


  

M(x0; y0) ( (Cm), (m
 (
y0 = f(x0, m), (m

(1) 


( Bieán ñoåi (1) veà moät trong caùc daïng sau:


( Daïng 1:  (1) ( Am + B = 0, (m

( Daïng 2: (1) ( 
[image: image699.wmf]2
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( Giaûi heä (2a) hoaëc (2b) ta tìm ñöôïc toaï ñoä (x0; y0) cuûa ñieåm coá ñònh.


Chuù yù: Caùc heä (2a), (2b) laø caùc heä phöông trình coù 2 aån x0, y0.

Caùch 2:

( Goïi M(x0; y0) laø ñieåm coá ñònh (neáu coù) cuûa hoï (Cm).


  

M(x0; y0) ( (Cm), (m
 (
y0 = f(x0, m), (m

(1)


( Ñaët F(m) = f(x0, m) thì F(m) = y0 khoâng ñoåi.



( F( (m) = 0

(3)


( Giaûi (3) tìm ñöôïc x0. Thay x0 vaøo (1) tìm ñöôïc y0. Töø ñoùsuy ra ñöôïc caùc ñieåm coá ñònh.
Baøi 1. Tìm caùc ñieåm coá ñònh cuûa hoï ñoà thò (Cm) coù phöông trình sau:

a) 
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m) 
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Baøi 2. Chöùng minh raèng hoï ñoà thò (Cm) coù 3 ñieåm coá ñònh thaúng haøng. Vieát phöông trình ñöôøng thaúng ñi qua 3 ñieåm coá ñònh ñoù:

a) 
[image: image716.wmf]32
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VAÁN ÑEÀ 2: Tìm ñieåm maø khoâng coù ñoà thò naøo cuûa hoï ñoà thò (Cm): y = f(x, m) ñi qua

( Goïi M(x0; y0) laø ñieåm maø khoâng coù ñoà thò naøo cuûa hoï (Cm) ñi qua.


  

M(x0; y0) ( (Cm), (m
 (
y0 = f(x0, m) voâ nghieäm m
(1) 


( Bieán ñoåi (1) veà moät trong caùc daïng sau:


( Daïng 1:  (1) ( Am + B = 0 voâ nghieäm m  ( 
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( Daïng 2: (1) ( 
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Chuù yù: ( Keát quaû laø moät taäp hôïp ñieåm.



( Nhöõng ñieåm naèm treân tieäm caän ñöùng coá ñònh cuûa haøm höõu tyû laø nhöõng ñieåm ñoà thò khoâng ñi qua.
Baøi 1. Tìm caùc ñieåm trong maët phaúng maø khoâng coù ñoà thò naøo cuûa hoï (Cm) ñi qua:

a) 
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(2)2

ymxmm

=+++




b) 
[image: image724.wmf]2

22

1

11

mm

yx

mmmm

+

=+

++++



 EMBED Equation.DSMT4  

c) [image: image725.wmf]2
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Baøi 2. Tìm caùc ñieåm thuoäc (L) maø khoâng coù ñoà thò naøo cuûa hoï (Cm) ñi qua:

a) (Cm): 
[image: image735.wmf]3222
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b) (Cm): 
[image: image736.wmf]32
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c) (Cm): 
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d) (Cm): 
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VAÁN ÑEÀ 3: Tìm ñieåm maø moät soá ñoà thò cuûa hoï ñoà thò (Cm): y = f(x, m) ñi qua

( Ta coù:

M(x0; y0) ( (Cm)
 (
y0 = f(x0, m)

(1) 


( Bieán ñoåi (1) veà moät trong caùc daïng sau: 





Am + B = 0 (2a) 
hoaëc 

[image: image741.wmf]2
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( Soá nghieäm cuûa (2a) hoaëc (2b) theo m = Soá (Cm) ñi qua M. 

Baøi 1. Tìm caùc ñieåm trong maët phaúng sao cho coù ñuùng k ñoà thò cuûa hoï (Cm) ñi qua:

a) (Cm): 
[image: image742.wmf]2
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b) (Cm): 
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c) (Cm): 
[image: image744.wmf]2
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Baøi 2. Tìm caùc ñieåm thuoäc (L) sao cho coù ñuùng k ñoà thò cuûa hoï (Cm) ñi qua:

a) (Cm): 
[image: image745.wmf]322
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b) (Cm): 
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c) (Cm): 
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Baøi 3. Chöùng minh raèng caùc ñieåm thuoäc (L) coù ñuùng k ñoà thò cuûa hoï (Cm) ñi qua:

a) (Cm): 
[image: image748.wmf]222
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b) (Cm): 
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c) (Cm): 
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d) (Cm): 
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5. TAÄP HÔÏP ÑIEÅM

Baøi toaùn: Tìm taäp hôïp caùc ñieåm M(x; y) thoaû tính chaát (.


( Nhaän xeùt: Tìm taäp hôïp ñieåm M trong maët phaúng toaï ñoä laø tìm phöông trình cuûa taäp hôïp ñieåm ñoù.

Daïng 1: Tìm toaï ñoä cuûa ñieåm M.


1) Tìm ñieàu kieän (neáu coù) cuûa tham soá m ñeå toàn taïi ñieåm M.


2) Tính toaï ñoä ñieåm M theo tham soá m.


Coù caùc tröôøng hôïp xaûy ra:


Tröôøng hôïp 1: 
M
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Khöû tham soá m giöõa x vaø y, ta coù moät heä thöùc giöõa x, y ñoäc laäp vôùi m coù daïng:





F(x, y) = 0


(goïi laø phöông trình quó tích)


Tröôøng hôïp 2: 
M
[image: image753.wmf]()
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Khi ñoù ñieåm M naèm treân ñöôøng thaúng x = a.



Tröôøng hôïp 3: 
M
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Khi ñoù ñieåm M naèm treân ñöôøng thaúng y = b.


3) Giôùi haïn quó tích: Döïa vaøo ñieàu kieän (neáu coù) cuûa m (ôû böôùc 1), ta tìm ñöôïc ñieàu kieän cuûa x hoaëc y ñeå toàn taïi ñieåm M(x; y). Ñoù laø giôùi haïn cuûa quó tích.


4) Keát luaän: Taäp hôïp caùc ñieåm M coù phöông trình F(x, y) = 0 (hoaëc x = a, hoaëc y = b) vôùi ñieàu kieän cuûa x hoaëc y (ôû böôùc 3).

Daïng 2: Trong tröôøng hôïp ta khoâng theå tính ñöôïc toaï ñoä cuûa ñieåm M theo tham soá m maø chæ thieát laäp ñöôïc moät heä thöùc chöùa toaï ñoä cuûa M thì ta tìm caùch khöû tham soá m trong heä thöùc ñeå tìm ñöôïc heä thöùc daïng F(x, y) = 0.

Chuù yù: Neáu baøi toaùn chæ hoûi : Ñieåm M chaïy treân ñöôøng naøo thì ta chæ tìm phöông trình 



F(x, y) = 0 maø khoâng caàn tìm giôùi haïn cuûa quó tích.
Baøi 1. Tìm taäp hôïp caùc ñieåm ñaëc bieät cuûa hoï ñoà thò ñaõ cho.

a) (Pm): 
[image: image755.wmf]2
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b) (Cm): 
[image: image756.wmf]32
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. Tìm taäp hôïp caùc ñieåm uoán cuûa (Cm).

c) (Cm): 
[image: image757.wmf]32
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. Tìm taäp hôïp caùc ñieåm cöïc ñaïi cuûa (Cm).

d) (Hm): 
[image: image758.wmf](1)1
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e) (Hm): 
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. Tìm taäp hôïp caùc ñieåm cöïc ñaïi cuûa (Hm).

Baøi 2. Cho (C) vaø (C(). Tìm taäp hôïp trung ñieåm cuûa ñoaïn thaúng.


1) Tìm m ñeå (C) vaø (C() caét nhau taïi hai ñieåm phaân bieät A, B.


2) Tìm taäp hôïp caùc trung ñieåm I cuûa ñoaïn thaúng AB.

a) (C): 
[image: image760.wmf]32
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c) (C): 
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d) (C): 
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 vaø (C() laø ñöôøng thaúng ñi qua A(0; 3) vaø coù heä soá goùc m.

e) (C): 
[image: image767.wmf]2
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Baøi 3. Cho (C) vaø (C().Tìm taäp hôïp caùc ñieåm.


1) Tìm m ñeå (C) caét (C() taïi 3 ñieåm phaân bieät A, B, C (trong ñoù xC khoâng ñoåi).


2) Tìm taäp hôïp caùc trung ñieåm I cuûa ñoaïn thaúng AB.

a) (C): 
[image: image769.wmf]32
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c) (C): 
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[image: image775.wmf]2

(2)(1)

yxx

=+-

 vaø (C() laø ñöôøng thaúng ñi qua C(–2; 0) vaø coù heä soá goùc m.

Baøi 4. Cho (C). Tìm taäp hôïp caùc ñieåm töø ñoù coù theå veõ ñöôïc hai tieáp tuyeán cuûa (C) vuoâng goùc vôùi nhau.

a) (C): 
[image: image776.wmf]1
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b) (C): 
[image: image777.wmf]2
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a) Cho (C): 
[image: image778.wmf]2
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. Tìm taäp hôïp caùc ñieåm treân truïc tung maø töø ñoù coù theå keû ñöôïc tieáp tuyeán vôùi (C).

b) Cho (C): 
[image: image779.wmf]32

32

yxx
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. Tìm taäp hôïp caùc ñieåm treân ñöôøng thaúng y = 2 maø töø ñoù coù theå keû ñöôïc 3 tieáp tuyeán vôùi (C).

6. HAØM SOÁ COÙ CHÖÙA DAÁU GIAÙ TRÒ TUYEÄT ÑOÁI

Baøi toaùn: Veõ ñoà thò cuûa haøm soá y = f(x) vôùi f(x) coù chöùa daáu giaù trò tuyeät ñoái.

Caùch 1: Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò.

( Xeùt daáu bieåu thöùc coù chöùa daáu giaù trò tuyeät ñoái.


( Chia mieàn xaùc ñònh thaønh nhieàu khoaûng, trong moãi khoaûng ta boû daáu giaù trò tuyeät ñoái.


( Veõ ñoà thò haøm soá töông öùng trong caùc khoaûng cuûa mieàn xaùc ñònh.

Caùch 2: Thöïc hieän caùc pheùp bieán ñoåi ñoà thò.


Daïng 1: Veõ ñoà thò haøm soá 
[image: image780.wmf]()
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Ñoà thò (C() cuûa haøm soá 
[image: image781.wmf]()
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=

 coù theå ñöôïc suy töø ñoà thò (C) cuûa haøm soá y = f(x) nhö sau:



+ Giöõ nguyeân phaàn ñoà thò (C) ôû phía treân truïc hoaønh.



+ Laáy ñoái xöùng phaàn ñoà thò cuûa (C) ôû phía döôùi truïc hoaønh qua truïc hoaønh.



+ Ñoà thò (C() laø hôïp cuûa hai phaàn treân.

[image: image782.png]Y2




[image: image783.png]




Daïng 2: Veõ ñoà thò cuûa haøm soá 
[image: image784.wmf](
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Ñoà thò (C() cuûa haøm soá 
[image: image785.wmf](
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 coù theå ñöôïc suy töø ñoà thò (C) cuûa haøm soá y = f(x) nhö sau:



+ Giöõ nguyeân phaàn ñoà thò (C) ôû beân phaûi truïc tung, boû phaàn beân traùi truïc tung.



+ Laáy ñoái xöùng phaàn beân phaûi truïc tung qua truïc tung.



+ Ñoà thò (C() laø hôïp cuûa hai phaàn treân.
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Baøi 1. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò (C). Töø ñoù suy ra ñoà thò C(). Duøng ñoà thò (C() bieän luaän soá nghieäm cuûa phöông trình (1):

a) (C): 
[image: image788.wmf]32
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[image: image791.wmf]42

23

yxx

=--

; (C(): 
[image: image792.wmf]42

23

yxx

=--

; 
[image: image793.wmf]42

23

xxm

--=

 
(1)
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Baøi 2. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò (C). Töø ñoù suy ra ñoà thò C(). Duøng ñoà thò (C() bieän luaän soá nghieäm cuûa phöông trình (1):

a) (C): 
[image: image803.wmf]32
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[image: image804.wmf]3

2

29124

yxxx

=-+-

; 
[image: image805.wmf]3

2

2912

xxxm

-+=


b) (C): 
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c) (C): 
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Baøi 3. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò (C). Töø ñoù suy ra ñoà thò C(). Duøng ñoà thò (C(),  tìm m ñeå phöông trình (1) coù k nghieäm phaân bieät:

a) (C): 
[image: image812.wmf]42
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b) (C): 
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c) (C): 
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d) (C): 
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7. ÑIEÅM ÑAËC BIEÄT TREÂN ÑOÀ THÒ CUÛA HAØM SOÁ

VAÁN ÑEÀ 1: Tìm ñieåm treân  ñoà thò (C): y = f(x) coù toaï ñoä nguyeân
Tìm caùc ñieåm treân ñoà thò haøm soá höõu tæ 
[image: image824.wmf]()

()

Px

y

Qx

=

 coù toaï ñoä laø nhöõng soá nguyeân:


( Phaân tích 
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, vôùi A(x) laø ña thöùc, a laø soá nguyeân.


( Khi ñoù 
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 ( Q(x) laø öôùc soá cuûa a. Töø ñoù ta tìm caùc giaù trò x nguyeân ñeå Q(x) laø öôùc soá cuûa a.


( Thöû laïi caùc giaù trò tìm ñöôïc vaø keát luaän.
Baøi 1. Tìm caùc ñieåm treân ñoà thò (C) cuûa haøm soá coù toaï ñoä nguyeân:

a) 
[image: image828.wmf]2
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Baøi 2. Tìm caùc ñieåm treân ñoà thò (C) cuûa haøm soá coù toaï ñoä nguyeân:

a) 
[image: image834.wmf]2
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b) 
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VAÁN ÑEÀ 2: Tìm caëp ñieåm treân ñoà thò (C): y = f(x)  

ñoái xöùng qua ñöôøng thaúng d: y = ax + b
Cô sôû cuûa phöông phaùp: A, B ñoái xöùng nhau qua d ( d laø trung tröïc cuûa ñoaïn AB



( Phöông trình ñöôøng thaúng ( vuoâng goùc vôùi d: y = ax = b coù daïng:
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( Phöông trình hoaønh ñoä giao ñieåm cuûa ( vaø (C):




f(x) = 
[image: image837.wmf]1
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( Tìm ñieàu kieän cuûa m ñeå ( caét (C) taïi 2 ñieåm 



phaân bieät A, B. Khi ñoù xA, xB laø caùc nghieäm cuûa (1).


( Tìm toaï ñoä trung ñieåm I cuûa AB.


( Töø ñieàu kieän: A, B ñoái xöùng qua d (  I ( d, ta tìm 



ñöôïc m ( xA, xB ( yA, yB ( A, B.

Chuù yù:
( A, B ñoái xöùng nhau qua truïc hoaønh ( 
[image: image838.wmf]AB
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( A, B ñoái xöùng nhau qua truïc tung ( 
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( A, B ñoái xöùng nhau qua ñöôøng thaúng y = b ( 
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( A, B ñoái xöùng nhau qua ñöôøng thaúng x = a ( 
[image: image841.wmf]2
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Baøi 1. Tìm treân ñoà thò (C) cuûa haøm soá hai ñieåm ñoái xöùng nhau qua ñöôøng thaúng d:
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Baøi 2. Cho ñoà thò (C) vaø ñöôøng thaúng d. Vieát phöông trình ñoà thò (C() ñoái xöùng vôùi (C) qua ñöôøng thaúng d:

a)
[image: image846.wmf]32
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Baøi 3. Tìm m ñeå treân ñoà thò (C) coù moät caëp ñieåm ñoái xöùng nhau qua ñöôøng thaúng d:

a)
[image: image850.wmf]322
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VAÁN ÑEÀ 3: Tìm caëp ñieåm treân ñoà thò (C): y = f(x)  ñoái xöùng qua ñieåm I(a; b)
Cô sôû cuûa phöông phaùp: A, B ñoái xöùng nhau qua I ( I laø trung ñieåm cuûa AB.

[image: image2167.wmf]x


( Phöông trình ñöôøng thaúng d qua I(a; b), 


coù heä soá goùc k coù daïng: 
[image: image851.wmf]()
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( Phöông trình hoaønh ñoä giao ñieåm cuûa (C) vaø d:




 f(x) = 
[image: image852.wmf]()
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( Tìm ñieàu kieän ñeå d caét (C) taïi 2 ñieåm phaân bieät



 A, B. khi ñoù xA, xB laø 2 nghieäm cuûa (1).


( Töø ñieàu kieän: A, B ñoái xöùng qua I ( I laø trung ñieåm cuûa AB, ta tìm ñöôïc k ( xA, xB.

Chuù yù: A, B ñoái xöùng qua goác toaï ñoä O ( 
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Baøi 1. Tìm treân ñoà thò (C) cuûa haøm soá hai ñieåm ñoái xöùng nhau qua ñieåm I:

a) 
[image: image854.wmf]32
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Baøi 2. Cho ñoà thò (C) vaø ñieåm I. Vieát phöông trình ñoà thò (C() ñoái xöùng vôùi (C) qua ñieåm I:

a)
[image: image860.wmf]32
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Baøi 3. Tìm m ñeå treân ñoà thò (C) coù moät caëp ñieåm ñoái xöùng nhau qua ñieåm:

a)
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VAÁN ÑEÀ 4: Khoaûng caùch
Kieán thöùc cô baûn:


1) Khoaûng caùch giöõa hai ñieåm A, B: 
AB = 
[image: image868.wmf]22
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2) Khoaûng caùch töø ñieåm M(x0; y0) ñeán ñöôøng thaúng (: ax + by + c = 0:





d(M, () = 
[image: image869.wmf]00
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3) Dieän tích tam giaùc ABC:
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[image: image870.wmf](
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Baøi 1. Cho ñoà thò (C) vaø ñieåm A. Tìm ñieåm M treân (C) sao cho AM nhoû nhaát. Chöùng minh raèng khi AM nhoû nhaát thì ñöôøng thaúng AM vuoâng goùc vôùi tieáp tuyeán cuûa (C) taïi M.

a) 
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Baøi 2. Cho ñoà thò (C) vaø ñöôøng thaúng d. Tìm ñieåm M treân (C) sao cho khoaûng caùch töø M ñeán d laø nhoû nhaát.

a) 
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():2321;:21

Cyxxxdyx

=-++=-


b) 
[image: image875.wmf]2

45

():;:36

2

xx

Cydyx

x

++

==--

+


c) 
[image: image876.wmf]2

():;:2(1)

Cyxxdyx

=-=+



d) 
[image: image877.wmf]1

():;:23

1

x

Cydyx

x

+

==-+

-


Baøi 3. Tìm caùc ñieåm M thuoäc ñoà thò (C) sao cho d(M,Ox) = k.d(M,Oy) vôùi k cho tröôùc.

a) 
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Baøi 4. Tìm caùc ñieåm M thuoäc hypebol (H) sao cho toång caùc khoaûng caùch töø ñoù ñeán hai tieäm caän laø nhoû nhaát.

a) 
[image: image882.wmf]2
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Baøi 5. Tìm caùc ñieåm M thuoäc hypebol (H) sao cho toång caùc khoaûng caùch töø ñoù ñeán hai truïc toaï ñoä laø nhoû nhaát.

a) 
[image: image888.wmf]1
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Baøi 6. Tìm caùc ñieåm M thuoäc hypebol (H) sao cho khoaûng caùch töø ñoù ñeán giao ñieåm cuûa hai tieäm caän laø nhoû nhaát.

a) 
[image: image894.wmf]2
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Baøi 7. Cho hypebol (H). Tìm hai ñieåm A, B thuoäc hai nhaùnh khaùc nhau cuûa (H) sao cho ñoä daøi AB laø nhoû nhaát.
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Baøi 8. Cho (C) vaø ñöôøng thaúng d. Tìm m ñeå d caét (C) taïi 2 ñieåm A, B sao cho ñoä daøi AB laø nhoû nhaát.

a) 
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[image: image904]
Baøi 1. Cho haøm soá:  
[image: image905.wmf]32

4,

yxax
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 a laø tham soá.


a)
Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò vôùi a = 3.


b)
Tìm caùc giaù trò cuûa tham soá a ñeå phöông trình sau coù nghieäm duy nhaát:






[image: image906.wmf]32
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ÑS: 
b) a < 3.

Baøi 2. a) Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò haøm soá: 
[image: image907.wmf]32
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b)
Töø moät ñieåm baát kyø treân ñöôøng thaúng x = 2 ta keû ñöôïc bao nhieâu tieáp tuyeán tôùi ñoà thò cuûa haøm soá?


ÑS:  
b) moät tieáp tuyeán.

Baøi 3. Cho haøm soá:  
[image: image908.wmf]3
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a)
Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa haøm soá (1).


b)
Chöùng minh raèng m khi thay ñoåi, ñöôøng thaúng d cho bôûi phöông trình: 
[image: image909.wmf](1)2
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 luoân caét ñoà thò haøm soá (1) taïi moät ñieåm A coá ñònh. Haõy xaùc ñònh caùc giaù trò cuûa m ñeå ñöôøng thaúng d caét ñoà thò haøm soá (1) taïi 3 ñieåm A, B, C khaùc nhau sao cho tieáp tuyeán vôùi ñoà thò taïi B vaø C vuoâng goùc vôùi nhau.


ÑS: 
b) 
[image: image910.wmf]2
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Baøi 4. a) Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò haøm soá: 
[image: image911.wmf]42
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b)
Vôùi nhöõng giaù trò naøo cuûa m thì phöông trình sau coù 6 nghieäm phaân bieät.
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ÑS: 
b) 4 < m < 16.

Baøi 5. Cho haøm soá:  
[image: image913.wmf]42
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a)
Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá.


b)
Tìm ñieàu kieän cuûa tham soá m ñeå ñöôøng thaúng y = m caét ñoà thò (C) cuûa haøm soá taïi 4 ñieåm phaân bieät.


c)
Tìm m sao cho ñoà thò (C) cuûa haøm soá chaén treân ñöôøng thaúng y = m ba ñoaïn thaúng coù ñoä daøi baèng nhau.


ÑS: 
b) 
[image: image914.wmf]9
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c) 
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Baøi 6. Cho haøm soá:  
[image: image916.wmf]42
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(1)

a)
Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá khi m = 3.

b)
Vieát phöông trình tieáp tuyeán ñi qua 
[image: image917.wmf]3
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 tieáp xuùc vôùi (C).


c)
Xaùc ñònh m ñeå haøm soá (1) coù cöïc tieåu maø khoâng coù cöïc ñaïi.


ÑS: 
b) 
[image: image918.wmf]33
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c) m ( 0.

Baøi 7. Cho haøm soá:  
[image: image919.wmf]34
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a)
Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò haøm soá.


b)
Vôùi giaù trò naøo cuûa a, ñöôøng thaúng y = ax + 3 khoâng caét ñoà thò (H)?


c)
Qua ñieåm M(2 ; 3) vieát phöông trình tieáp vôùi ñoà thò (H).


ÑS: 
b) –28 < a ( 0

c) y = –28x + 59.

Baøi 8. a) Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò 
[image: image920.wmf]2
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b)
Tìm taát caû nhöõng ñieåm treân ñoà thò (C) caùch ñeàu hai ñieåm A(0; 0) vaø B(2; 2).


ÑS: b)
(2 ; 0), (0 ; 2).

Baøi 9. Cho haøm soá:  
[image: image921.wmf]1
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a)
Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò (C).


b)
Tìm treân (C) caùc ñieåm caùch ñeàu hai truïc toïa ñoä.


c)
Tìm k ñeå ñöôøng thaúng y = k caét (C) taïi hai ñieåm maø taïi ñoù hai tieáp tuyeán vôùi (C) vuoâng goùc vôùi nhau.


ÑS: 
b) 
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c) 
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Baøi 10. Cho haøm soá:  
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a)
Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò vôùi m = 2.


b)
Tìm caùc giaù trò cuûa m ñeå haøm soá xaùc ñònh vaø ñoàng bieán treân khoaûng (0 ; +()


ÑS: b)

[image: image925.wmf]233

72

m

-

££


Baøi 11. a) Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá: 
[image: image926.wmf]2
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b)
Goïi I laø taâm ñoái xöùng cuûa ñoà thò (C) vaø M laø moät ñieåm treân (C). Tieáp tuyeán taïi M vôùi (C) caét hai ñöôøng tieäm caän taïi A vaø B. Chöùng minh raèng M laø trung ñieåm cuûa ñoaïn AB vaø dieän tích tam giaùc IAB khoâng phuï thuoäc vaøo vò trí ñieåm M treân (C).


ÑS: 
b) 
[image: image927.wmf]22.

IAB

S

=


Baøi 12. Cho haøm soá:  
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a)
Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò (C).


b)
Tìm treân ñoà thò haøm soá ñaõ cho caùc ñieåm sao cho tieáp tuyeán taïi ñoù vuoâng goùc vôùi tieäm caän xieân cuûa noù.


ÑS: b)

[image: image929.wmf]12
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Baøi 13. Cho haøm soá:  
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a)
Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá öùng vôùi m = 2.


b)
Chöùng minh raèng tích caùc khoaûng caùch töø moät ñieåm tuøy yù thuoäc ñoà thò (C) (vôùi m = 2 ôû caâu treân) tôùi hai ñöôøng tieäm caän luoân baèng moät haèng soá.


c)
Vôùi giaù trò naøo cuûa m thì haøm soá ñaõ cho coù cöïc ñaïi, cöïc tieåu, ñoàng thôøi giaù trò cöïc ñaïi vaø giaù trò cöïc tieåu cuøng daáu.


ÑS: 
b) 
[image: image931.wmf]92
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c) 
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Baøi 14. a) Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò haøm soá:  
[image: image933.wmf]2
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b)
Tìm caùc ñieåm treân ñoà thò coù khoaûng caùch ñeán ñöôøng thaúng () : y + 3x + 6 = 0 laø nhoû nhaát.

ÑS: 
b) 
[image: image934.wmf]12
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Baøi 15. Cho haøm soá:  
[image: image935.wmf]2
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 vôùi m laø tham soá.


a)
Xaùc ñònh m ñeå tam giaùc taïo bôûi hai truïc toïa ñoä vaø ñöôøng tieäm caän xieân cuûa ñoà thò cuûa haøm soá treân coù dieän tích baèng 4.


b)
Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò haøm soá treân khi m = –3.


ÑS: 
a) m = –6  hay m = 2.

Baøi 16. Cho haøm soá:  
[image: image936.wmf]2
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a)
Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa haøm soá treân.


b)
Xaùc ñònh m sao cho phöông trình sau coù nghieäm:

[image: image937.wmf]432
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ÑS: 
b) 
[image: image938.wmf]37

.

22

mhaym

£-³


Baøi 17. Cho haøm soá:  
[image: image939.wmf]32222
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 (m laø tham soá)


a)
Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò haøm soá (1) khi m = 1.


b)
Tìm k ñeå phöông trình 
[image: image940.wmf]3232
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 coù 3 nghieäm phaân bieät.


c)
Vieát phöông trình ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm cöïc trò cuûa ñoà thò haøm soá (1).


ÑS: 
b) 
[image: image941.wmf]13;0;2;
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c) 
[image: image942.wmf]2
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Baøi 18. Cho haøm soá:  
[image: image943.wmf]422
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   (1)   (m laø tham soá)


a)
Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa haøm soá (1) khi m = 1.


b)
Tìm m ñeå haøm soá (1) coù ba ñieåm cöïc trò.


ÑS: 
b) 
[image: image944.wmf]303.
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Baøi 19. Cho haøm soá:  
[image: image945.wmf]2
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   (m laø tham soá)


a)
Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá (1) öùng vôùi m = –1.


b)
Tính dieän tích hình phaúng giôùi haïn bôûi ñöôøng cong (C) vaø hai truïc toïa ñoä.


c)
Tìm m ñeå ñoà thò cuûa haøm soá (1) tieáp xuùc vôùi ñöôøng thaúng y = x.


ÑS: 
b) 
[image: image946.wmf]4
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c) m ( 1.

Baøi 20. Cho haøm soá:  
[image: image947.wmf]2
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   (1)   (m laø tham soá)


a)
Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò haøm soá (1) khi m = –1.


b)
Tìm m ñeå ñoà thò haøm soá (1) caét truïc hoaønh taïi hai ñieåm phaân bieät vaø hai ñieåm ñoù coù hoaønh ñoä döông.


ÑS: 
b) 
[image: image948.wmf]1
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Baøi 21. Cho haøm soá:  
[image: image949.wmf]32
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   (1)   (m laø tham soá)


a)
Tìm m ñeå haøm soá (1) coù hai ñieåm phaân bieät ñoái xöùng nhau qua goác toïa ñoä.


b)
Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò haøm soá (1) khi m = 2.


ÑS:
 a) m > 0.

Baøi 22. a) Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa haøm soá 
[image: image950.wmf]2
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b)
Tìm m ñeå ñöôøng thaúng dm: y = mx + 2 – 2m caét ñoà thò cuûa haøm soá (1) taïi hai ñieåm phaân bieät.


ÑS: 
b) m  > 1.

Baøi 23. Cho haøm soá:  
[image: image951.wmf]2
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a)
Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa haøm soá (1).


b)
Tìm m ñeå ñöôøng thaúng y = m caét ñoà thò taïi 2 ñieåm A, B sao cho AB = 1.

ÑS: 
b) 
[image: image952.wmf]15
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Baøi 24. Cho haøm soá:  
[image: image953.wmf]32
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 coù ñoà thò (C)


a)
Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa haøm soá (1).


b)
Vieát phöông trình tieáp tuyeán  cuûa (C) taïi ñieåm uoán vaø chöùng minh raèng  laø tieáp tuyeán cuûa (C) coù heä soá goùc nhoû nhaát.

ÑS: 
b) 
[image: image954.wmf]8
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Baøi 25. Cho haøm soá:  
[image: image955.wmf]32
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   (vôùi m laø tham soá)


a)
Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa haøm soá (1) khi m = 2.


b)
Tìm m ñeå ñieåm uoán cuûa ñoà thò haøm soá (1) thuoäc ñöôøng thaúng y = x + 1.

ÑS: 
b) m = 0 hay m = 2 hay m = –2.
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1. Ñònh nghóa luyõ thöøa
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2. Tính chaát cuûa luyõ thöøa

( Vôùi moïi a > 0, b > 0 ta coù:
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( 
a > 1 : 
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( Vôùi 0 < a < b ta coù:
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Chuù yù: 
+ Khi xeùt luyõ thöøa vôùi soá muõ 0 vaø soá muõ nguyeân aâm thì cô soá a phaûi khaùc 0.




+ Khi xeùt luyõ thöøa vôùi soá muõ khoâng nguyeân thì cô soá a phaûi döông.

3. Ñònh nghóa vaø tính chaát cuûa caên thöùc


( Caên baäc n cuûa a laø soá b sao cho 
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( Vôùi a, b ( 0, m, n ( N*, p, q ( Z ta coù:
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( Neáu n laø soá nguyeân döông leû vaø a < b thì 
[image: image986.wmf]nn
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   Neáu n laø soá nguyeân döông chaün vaø 0 < a < b thì 
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Chuù yù:




+ Khi n leû, moãi soá thöïc a chæ coù moät caên baäc n. Kí hieäu 
[image: image988.wmf]n
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.



+ Khi n chaün, moãi soá thöïc döông a coù ñuùng hai caên baäc n laø hai soá ñoái nhau.
4. Coâng thöùc laõi keùp

Goïi A laø soá tieàn göûi, r laø laõi suaát moãi kì, N laø soá kì.


Soá tieàn thu ñöôïc (caû voán laãn laõi) laø: 
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Baøi 10. Thöïc hieän caùc pheùp tính sau::


a) 
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b) 
[image: image991.wmf](

)

(

)

(

)

(

)

26

4

64

2

3.15.8

9.5.6

B

--

=

--





c) 
[image: image992.wmf]32

23

48

C

=+






d) 
[image: image993.wmf](

)

2

3

5

2

32

D

-

=




e) 
[image: image994.wmf](

)

(

)

(

)

(

)

(

)

73

4

452

18.2.50

25.4.27

E

--

=

---




f) 
[image: image995.wmf](

)

(

)

(

)

33

6

4

2

3

125.16.2

255

F

--

=

éù

-

êú

ëû



g)
[image: image996.wmf](

)

(

)

(

)

2

31342

03

322

2.25.50,01.10

10:100,25100,01

G

-

---

-

---

+-

=

-+


h) 
[image: image997.wmf](

)

(

)

11111

33333

4102525

H

=-++



i) 
[image: image998.wmf]4

3

54

3

4.64.2

32

I

æö

ç÷

èø

=





k) 
[image: image999.wmf]55

5

2

3

5

81.3.9.12

3.1827.6

K

=

æö

ç÷

èø


Baøi 11. Vieát caùc bieåu thöùc sau döôùi daïng luyõ thöøa vôùi soá muõ höõu tæ:

a) 
[image: image1000.wmf](

)

4

2

3

,0

xxx

³



b) 
[image: image1001.wmf](

)

5

3

,,0

ba

ab

ab

¹



c) 
[image: image1002.wmf]5

3

222





d) 
[image: image1003.wmf]3

3

232

323




e) 
[image: image1004.wmf]4

3

8

a




f) 
[image: image1005.wmf]5

2

3

bb

bb


Baøi 12. Ñôn giaûn caùc bieåu thöùc sau:

a) 
[image: image1006.wmf]1,51,5

0,50,5

0,5

0,50,5

0,50,5

2

ab

ab

b

ab

ab

ab

+

-

+

+

-

+



b) 
[image: image1007.wmf]0,50,50,5

0,50,5

221

.

1

21

aaa

a

aaa

æö

+-+

-

ç÷

ç÷

-

++

èø





c) 
[image: image1008.wmf]111131

222222

1111

2222

2

.

xyxyxyy

xyxy

xyxyxyxy

æö

ç÷

-+

+-

ç÷

+-

ç÷

+-

èø


d) 
[image: image1009.wmf]111111

222222

2

11

22

33

.

2

xyxyxy

xy

xy

æö

ç÷

+--

+

ç÷

-

ç÷

æö

ç÷

ç÷

-

èø

èø



e) 
[image: image1010.wmf](

)

(

)

122124

333333

..

abaabb

-++




f) 
[image: image1011.wmf](

)

(

)

(

)

111111

444422

..

ababab

-++



g) 
[image: image1012.wmf](

)

(

)

(

)

1

1

222

2

1

1

.1.

2

abc

bca

abc

bc

abc

-

-

-

-

-

æö

++

+-

+++

ç÷

ç÷

-+

èø


h)
[image: image1013.wmf]111

222

11

22

22(1)

.

1

21

aaa

a

aaa

æö

ç÷

+-+

-

ç÷

-

ç÷

ç÷

++

èø


Baøi 13. Ñôn giaûn caùc bieåu thöùc sau:

a)

[image: image1014.wmf]33

66

ab

ab

-

-





b) 
[image: image1015.wmf]4

:

ababb

ab

ab

aab

æö

-

-

ç÷

-

+

èø



c) 
[image: image1016.wmf]4

2

4

2

4

2

axxa

axax

axax

æö

+

-++

ç÷

ç÷

+

èø


d) 
[image: image1017.wmf]33

22

3333

2222

3

6

66

2

axaxax

axaaxx

x

ax

+-

+

--+

-

-



e) 
[image: image1018.wmf]3

44

33

44

11

11

xxx

xx

xx

xx

éù

-

êú

æöæö

êú

-+

ç÷ç÷

--

êú

ç÷ç÷

-+

êú

èøèø

ëû


f) 
[image: image1019.wmf]333

2222

33

3

33

3

2

3

2

:

aaabababab

a

ab

aab

éù

-+-

êú

+

êú

-

-

ëû



g) 
[image: image1020.wmf](

)

33

22

1

666

3333

2222

3

.

2

ababab

aba

aabbab

-

éù

-+

êú

--+

êú

-+-

ëû


Baøi 14. So saùnh caùc caëp soá sau:

a) 
[image: image1021.wmf](

)

(

)

2

2

0,01vaø10

-

-



b) 
[image: image1022.wmf]26

vaø

44

æöæö

ç÷ç÷

èøèø

pp



c) 
[image: image1023.wmf]2332

5vaø5

--





d) 
[image: image1024.wmf]300200

5vaø8




e) 
[image: image1025.wmf](

)

0,3

3

0,001vaø100

-


f) 
[image: image1026.wmf](

)

2

2

4vaø0,125

-



g) 
[image: image1027.wmf](

)

(

)

35

22

vaø

--



h) 
[image: image1028.wmf]45

45

54

vaø

-

æöæö

ç÷ç÷

èøèø



i) 
[image: image1029.wmf]1011

0,0250

vaø

-



k) 
[image: image1030.wmf](

)

(

)

12

42

3131

vaø

--


l) 
[image: image1031.wmf]22

32

vaø

52

--

æöæö

ç÷ç÷

èøèø


m) 
[image: image1032.wmf]510

23

vaø

22

æöæö

ç÷ç÷

èøèø

pp


Baøi 15. So saùnh hai soá m, n neáu:

a) 
[image: image1033.wmf]3,23,2

mn

<




b) 
[image: image1034.wmf](

)

(

)

22

mn

>



c) 
[image: image1035.wmf]11

99

mn

æöæö

>

ç÷ç÷

èøèø



d) 
[image: image1036.wmf]33

22

mn

æöæö

>

ç÷ç÷

èøèø



e) 
[image: image1037.wmf](

)

(

)

5151

mn

-<-


f) 
[image: image1038.wmf](

)

(

)

2121

mn

-<-


Baøi 16. Coù theå keát luaän gì veà soá a neáu:

a) 
[image: image1039.wmf](

)

(

)

21

33

11

aa

--

-<-



b) 
[image: image1040.wmf](

)

(

)

31

2121

aa

--

+>+


c) 
[image: image1041.wmf]0,2

2

1

a

a

-

æö

<

ç÷

èø



d) 
[image: image1042.wmf](

)

(

)

11

32

11

aa

--

->-



e) 
[image: image1043.wmf](

)

(

)

3

2

4

22

aa

->-



f) 
[image: image1044.wmf]11

22

11

aa

-

æöæö

>

ç÷ç÷

èøèø



g) 
[image: image1045.wmf]37

aa

<




h) 
[image: image1046.wmf]11

178

aa

--

<




i) 
[image: image1047.wmf]0,253

aa

--

<


Baøi 17. Giaûi caùc phöông trình sau:

a) 
[image: image1048.wmf]5

41024

x

=




b) 
[image: image1049.wmf]1

528

25125

x

+

æö

=

ç÷

èø



c) 
[image: image1050.wmf]13

1

8

32

x

-

=



d) 
[image: image1051.wmf](

)

2

2

1

33

9

x

x

-

æö

=

ç÷

èø



e) 
[image: image1052.wmf]2827

.

92764

xx

-

æöæö

=

ç÷

ç÷

èø

èø


f) 
[image: image1053.wmf]2

56

3

1

2

xx

-+

æö

=

ç÷

èø



g) 
[image: image1054.wmf]28

10,25

.32

0,125

8

x

x

-

-

æö

=

ç÷

èø


h) 
[image: image1055.wmf]0,20,008

x

=



i) 
[image: image1056.wmf]3773

97

493

xx

--

æöæö

=

ç÷

ç÷

èø

èø



k) 
[image: image1057.wmf]5.20,001

xx

=




l) 
[image: image1058.wmf](

)

(

)

1

12.3

6

xx

=



m) 
[image: image1059.wmf]11

1

7.4

28

xx

--

=


Baøi 18. Giaûi caùc baát phöông trình sau:

a) 
[image: image1060.wmf]0,1100

x

>




b) 
[image: image1061.wmf]3

1

0,04

5

x

æö

>

ç÷

èø



c) 
[image: image1062.wmf]100

0,3

9

x

>



d) 
[image: image1063.wmf]2

7.49343

x

+

³



e) 
[image: image1064.wmf]2

11

9

327

x

+

æö

<

ç÷

èø



f) 
[image: image1065.wmf]1

3

93

x

<



g) 
[image: image1066.wmf](

)

1

3.3

27

x

>




h) 
[image: image1067.wmf]1

1

27.3

3

xx

-

<



i) 
[image: image1068.wmf]3

1

.21

64

x

æö

>

ç÷

èø


Baøi 19. Giaûi caùc phöông trình sau:

a) 
[image: image1069.wmf]2

2220

xx

+

+=




b) 
[image: image1070.wmf]1

3312

xx

+

+=



c) 
[image: image1071.wmf]1

5530

xx

-

+=



d) 
[image: image1072.wmf]11

44484

xxx

-+

++=



e) 
[image: image1073.wmf]2

424.41280

xx

-+=


f) 
[image: image1074.wmf]121

4248

xx

++

+=



g) 
[image: image1075.wmf]3.92.950

xx

-

-+=



h) 
[image: image1076.wmf]2

56

31

xx

-+

=



i) 
[image: image1077.wmf]1

42240

xx

+

+-=



[image: image1078]
1. Ñònh nghóa

( Vôùi a > 0, a ( 1, b > 0 ta coù: 
[image: image1079.wmf]log

a

bab

=Û=

a

a



Chuù yù: 
[image: image1080.wmf]log

a

b

 coù nghóa khi 
[image: image1081.wmf]0,1

0

aa

b

ì

>¹

í

>

î



( Logarit thaäp phaân:



[image: image1082.wmf]10

lgloglog

bbb

==



( Logarit töï nhieân (logarit Nepe):

[image: image1083.wmf]lnlog

e

bb

=

  (vôùi  
[image: image1084.wmf]1

lim12,718281

n

e

n

æö

=+»

ç÷

èø

)
2. Tính chaát

( 
[image: image1085.wmf]log10

a

=

;


[image: image1086.wmf]log1

a

a

=

;


[image: image1087.wmf]log

b

a

ab

=

;


[image: image1088.wmf]log

(0)

a

b

abb

=>



( Cho a > 0, a ( 1, b, c > 0. Khi ñoù:



+ Neáu a > 1 thì 
[image: image1089.wmf]loglog

aa

bcbc

>Û>





+ Neáu 0 < a < 1 thì 
[image: image1090.wmf]loglog

aa

bcbc

>Û<


3. Caùc qui taéc tính logarit

Vôùi a > 0, a ( 1, b, c > 0, ta coù:

( 
[image: image1091.wmf]log()loglog

aaa

bcbc

=+


( 
[image: image1092.wmf]logloglog

aaa

b

bc

c

æö

=-

ç÷

èø


( 
[image: image1093.wmf]loglog

aa

bb

=

a

a


4. Ñoåi cô soá

Vôùi a, b, c > 0 vaø a, b ( 1, ta coù:



( 
[image: image1094.wmf]log

log

log

a

b

a

c

c

b

=

   hay   
[image: image1095.wmf]log.loglog

aba

bcc

=



( 
[image: image1096.wmf]1

log

log

a

b

b

a

=




( 
[image: image1097.wmf]1

loglog(0)

a

a

cc

=¹

a

a

a


Baøi 1. Thöïc hieän caùc pheùp tính sau:

a) 
[image: image1098.wmf]21

4

log4.log2




b) 
[image: image1099.wmf]527

1

log.log9

25



c) 
[image: image1100.wmf]3

log

a

a



d) 
[image: image1101.wmf]3

2

log2

log3

49

+




e) 
[image: image1102.wmf]22

log8




f) 
[image: image1103.wmf]9

8

log2

log27

274

+



g) 
[image: image1104.wmf]34

1/3

7

1

log.log

log

aa

a

aa

a



h) 
[image: image1105.wmf]386

log6.log9.log2


i) 
[image: image1106.wmf]381

2log2    4log5

9

+



k) 
[image: image1107.wmf]99

3

log364log7

log5

81273

++


l) 
[image: image1108.wmf]57

log6log8

2549

+



m) 
[image: image1109.wmf]5

32log4

5

-



n) 
[image: image1110.wmf]68

11

log3log2

94

+




o) 
[image: image1111.wmf]9

2125

1log4

2log3log27

345

+

-

++


p) 
[image: image1112.wmf]3

6

log3.log36



q) 
[image: image1113.wmf]000

lg(tan1)lg(tan2)...lg(tan89)

+++





r) 
[image: image1114.wmf]842234

loglog(log16).loglog(log64)

éùéù

ëûëû


Baøi 2. Cho a > 0, a ( 1. Chöùng minh:  
[image: image1115.wmf]1

log(1)log(2)

aa

aa

+

+>+


HD: Xeùt A = 
[image: image1116.wmf]111

11

log(2)loglog(2)

log.log(2)

log(1)2

aaa

aa

a

aaa

aa

a

+++

++

+++

=+£

+

=



= 
[image: image1117.wmf]2

11

log(2)log(1)

1

22

aa

aaa

++

++

<=


Baøi 3. So saùnh caùc caëp soá sau:

a) 
[image: image1118.wmf]34

1

log4  vaø  log

3



b) 
[image: image1119.wmf]3

0,10,2

log2  vaø  log0,34


c) 
[image: image1120.wmf]35

42

23

log  vaø  log

54



d) 
[image: image1121.wmf]11

32

11

loglog

80

152

vaø

+


e) 
[image: image1122.wmf]1317

log150log290

vaø


f) 
[image: image1123.wmf]6

6

1

log

log3

2

2 vaø  3



g) 
[image: image1124.wmf]711

log10log13

vaø



h) 
[image: image1125.wmf]23

log3log4

vaø



i) 
[image: image1126.wmf]910

log10log11

vaø



HD: 
d) Chöùng minh: 
[image: image1127.wmf]11

32

11

log4log

80

152

<<

+





e) Chöùng minh: 
[image: image1128.wmf]1317

log1502log290

<<





g) Xeùt A =  
[image: image1129.wmf]777

711

7

log10.log11log13

log10log13

log11

-

-=






   = 
[image: image1130.wmf]777

7

110.11.71011

loglog.log

log117.7.1377

æö

+

ç÷

èø

 > 0




h, i) Söû duïng baøi 2.
Baøi 4. Tính giaù trò cuûa bieåu thöùc logarit theo caùc bieåu thöùc ñaõ cho:

a) Cho 
[image: image1131.wmf]2

log14

a

=

. Tính 

[image: image1132.wmf]49

log32

 theo a.


b) Cho 
[image: image1133.wmf]15

log3

a

=

. Tính 
[image: image1134.wmf]25

log15

 theo a.

c) Cho 
[image: image1135.wmf]lg30,477

=

. Tính 
[image: image1136.wmf]lg9000

; 
[image: image1137.wmf]lg0,000027

 ;  
[image: image1138.wmf]81

1

log100

.


d) Cho 
[image: image1139.wmf]7

log2

a

=

. Tính 
[image: image1140.wmf]1

2

log28

 theo a.

Baøi 5. Tính giaù trò cuûa bieåu thöùc logarit theo caùc bieåu thöùc ñaõ cho:

a) Cho 
[image: image1141.wmf]25

log7

a

=

 ; 
[image: image1142.wmf]2

log5

b

=

. Tính 
[image: image1143.wmf]3

5

49

log

8

 theo a, b. 


b) Cho 
[image: image1144.wmf]30

log3

a

=

; 
[image: image1145.wmf]30

log5

b

=

. Tính 
[image: image1146.wmf]30

log1350

  theo a, b. 


c) Cho 
[image: image1147.wmf]14

log7

a

=

; 
[image: image1148.wmf]14

log5

b

=

. Tính 
[image: image1149.wmf]35

log28

  theo a, b.

d) Cho 
[image: image1150.wmf]2

log3

a

=

; 
[image: image1151.wmf]3

log5

b

=

; 
[image: image1152.wmf]7

log2

c

=

. Tính 
[image: image1153.wmf]140

log63

  theo a, b, c.
Baøi 6. Chöùng minh caùc ñaúng thöùc sau (vôùi giaû thieát caùc bieåu thöùc ñaõ cho coù nghóa):

a) 
[image: image1154.wmf]loglog

aa

cb

bc

=



b) 
[image: image1155.wmf]loglog

log()

1log

aa

ax

a

bx

bx

x

+

=

+


c) 
[image: image1156.wmf]log

1log

log

a

a

ab

c

b

c

=+




d) 
[image: image1157.wmf]1

log(loglog)

32

ccc

ab

ab

+

=+

, vôùi 
[image: image1158.wmf]22

7

abab

+=

.

e) 
[image: image1159.wmf]1

log(2)2log2(loglog)

2

aaaa

xyxy

+-=+

, vôùi 
[image: image1160.wmf]22

412

xyxy

+=

.

f) 
[image: image1161.wmf]loglog2log.log

bccbcbcb

aaaa

+-+-

+=

, vôùi 
[image: image1162.wmf]222

abc

+=

.
     
g) 
[image: image1163.wmf]234

11111(1)

...

logloglogloglog2log

k

aa

aaaa

kk

xxxxxx

+

+++++=

.

h) 
[image: image1164.wmf]log.log.log

log.loglog.loglog.log

log

abc

abbcca

abc

NNN

NNNNNN

N

++=

.

i) 
[image: image1165.wmf]1

1lg

10

z

x

-

=

, neáu 
[image: image1166.wmf]11

1lg1lg

1010

xy

yvaøz

--

==

.


k) 
[image: image1167.wmf]2320092009!

1111

...

loglogloglog

NNNN

+++=

.


l) 
[image: image1168.wmf]logloglog

logloglog

aba

bcc

NNN

NNN

-

=

-

, vôùi caùc soá a, b, c laäp thaønh moät caáp soá nhaân.

[image: image1169]
1. Khaùi nieäm


a) Haøm soá luyõ thöøa  
[image: image1170.wmf]yx

=

a

 (( laø haèng soá)

	Soá muõ (
	Haøm soá 
[image: image1171.wmf]yx

=

a


	Taäp xaùc ñònh D

	( = n (n nguyeân döông)
	
[image: image1172.wmf]n

yx

=


	D = R

	( = n (n nguyeân aâm hoaëc n = 0)
	
[image: image1173.wmf]n

yx

=


	D = R \ {0}

	( laø soá thöïc khoâng nguyeân
	
[image: image1174.wmf]yx

=

a


	D = (0; +()



Chuù yù: Haøm soá 
[image: image1175.wmf]1

n

yx

=

 khoâng ñoàng nhaát vôùi haøm soá 
[image: image1176.wmf](*)

n

yxnN

=Î

.

b) Haøm soá muõ 
[image: image1177.wmf]x

ya

=

 (a > 0, a ( 1). 



( Taäp xaùc ñònh: 
D = R.



( Taäp giaù trò: 

T = (0; +().



( Khi a > 1 haøm soá ñoàng bieán, khi 0 < a < 1 haøm soá nghòch bieán.



( Nhaän truïc hoaønh laøm tieäm caän ngang.



( Ñoà thò:




[image: image1178]


[image: image1179]

c) Haøm soá logarit  
[image: image1180.wmf]log

a

yx

=

 (a > 0, a ( 1)


( Taäp xaùc ñònh:
D = (0; +().



( Taäp giaù trò:

T = R.



( Khi a > 1 haøm soá ñoàng bieán, khi 0 < a < 1 haøm soá nghòch bieán.



( Nhaän truïc tung laøm tieäm caän ñöùng.



( Ñoà thò:



[image: image1181]
   
[image: image1182]

2. Giôùi haïn ñaëc bieät

(

[image: image1183.wmf]1

0

1

lim(1)lim1

x

x

xx

xe

x

®®±¥

æö

+=+=

ç÷

èø


(  
[image: image1184.wmf]0

ln(1)

lim1

x

x

x

®

+

=



(  
[image: image1185.wmf]0

1

lim1

x

x

e

x

®

-

=


3. Ñaïo haøm 

(

[image: image1186.wmf](

)

1

(0)

xxx

-

¢

=>

aa

a

;

[image: image1187.wmf](

)

1

.

uuu

-

¢

¢

=

aa

a



Chuù yù: 

[image: image1188.wmf](

)

n

n

n

vôùixneáunchaün

x

vôùixneáunleû

nx

1

1

 0   

 0   

-

¢

æö

>

=

ç÷

¹

èø

.


[image: image1189.wmf](

)

1

n

n

n

u

u

nu

-

¢

¢

=




( 

[image: image1190.wmf](

)

ln

xx

aaa

¢

=

;


[image: image1191.wmf](

)

ln.

uu

aaau

¢

=¢





[image: image1192.wmf](

)

xx

ee

¢

=

;



[image: image1193.wmf](

)

.

uu

eeu

¢

=¢



( 

[image: image1194.wmf](

)

1

log

ln

a

x

xa

¢

=

;


[image: image1195.wmf](

)

log

ln

a

u

u

ua

¢

¢

=





[image: image1196.wmf](

)

1

ln

x

x

¢

=

 (x > 0);


[image: image1197.wmf](

)

ln

u

u

u

¢

¢

=
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Baøi 2. Tính ñaïo haøm cuûa caùc haøm soá sau:
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Baøi 3. Tính ñaïo haøm cuûa caùc haøm soá sau:
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Baøi 6. Chöùng minh haøm soá ñaõ cho thoaû maõn heä thöùc ñöôïc chæ ra:
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Baøi 7. Giaûi phöông trình, baát phöông trình sau vôùi haøm soá ñöôïc chæ ra:
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Baøi 20. Giaûi caùc phöông trình sau (ñöa veà cuøng cô soá hoaëc logarit hoaù): 
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Baøi 21. Giaûi caùc phöông trình sau (ñöa veà cuøng cô soá hoaëc logarit hoaù): 
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Baøi 22. Giaûi caùc phöông trình sau (ñaët aån phuï daïng 1): 
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Baøi 23. Giaûi caùc phöông trình sau (ñaët aån phuï daïng 1): 
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Baøi 24. Giaûi caùc phöông trình sau (ñaët aån phuï daïng 2): 
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Baøi 25. Giaûi caùc phöông trình sau (ñaët aån phuï daïng 3): 
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Baøi 26. Giaûi caùc phöông trình sau (söû duïng tính ñôn ñieäu): 
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Baøi 27. Giaûi caùc phöông trình sau (ñöa veà phöông trình tích): 
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Baøi 28. Giaûi caùc phöông trình sau (phöông phaùp ñoái laäp): 
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Baøi 29. Tìm m ñeå caùc phöông trình sau coù nghieäm:
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Baøi 30. Tìm m ñeå caùc phöông trình sau coù nghieäm duy nhaát:
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Baøi 31. Tìm m ñeå caùc phöông trình sau coù 2 nghieäm traùi daáu:
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Baøi 32. Tìm m ñeå caùc phöông trình sau:
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Baøi 1. Giaûi caùc phöông trình sau (ñöa veà cuøng cô soá hoaëc muõ hoaù): 
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Baøi 2. Giaûi caùc phöông trình sau (ñöa veà cuøng cô soá hoaëc muõ hoaù): 
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Baøi 3. Giaûi caùc phöông trình sau (ñöa veà cuøng cô soá hoaëc muõ hoaù): 
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Baøi 4.  Giaûi caùc phöông trình sau (ñöa veà cuøng cô soá hoaëc muõ hoaù): 
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Baøi 5. Giaûi caùc phöông trình sau (ñaët aån phuï): 
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Baøi 6. Giaûi caùc phöông trình sau (ñaët aån phuï): 
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Baøi 7. Giaûi caùc phöông trình sau (ñaët aån phuï): 
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Baøi 8. Giaûi caùc phöông trình sau (söû duïng tính ñôn ñieäu): 
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Baøi 9. Giaûi caùc phöông trình sau (ñöa veà phöông trình tích): 
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Baøi 10. Giaûi caùc phöông trình sau (phöông phaùp ñoái laäp): 
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Baøi 11. Tìm m ñeå caùc phöông trình sau coù nghieäm duy nhaát:
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Baøi 12. Tìm m ñeå caùc phöông trình sau:
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Khi giaûi heä phöông trình muõ vaø logarit, ta cuõng duøng caùc phöông phaùp giaûi heä phöông trình ñaõ hoïc nhö:


( Phöông phaùp theá.


( Phöông phaùp coäng ñaïi soá.


( Phöông phaùp ñaët aån phuï.
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Baøi 1. Giaûi caùc heä phöông trình sau:
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Baøi 2. Giaûi caùc heä phöông trình sau:
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Baøi 3. Giaûi caùc heä phöông trình sau:
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Baøi 4. Giaûi caùc heä phöông trình sau:
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Baøi 5. Giaûi caùc heä phöông trình sau:
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Baøi 6. Giaûi caùc heä phöông trình sau:
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Baøi 7. Giaûi caùc heä phöông trình sau:
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Baøi 8. Giaûi caùc heä phöông trình sau:
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( Khi giaûi caùc baát phöông trình muõ ta caàn chuù yù tính ñôn ñieäu cuûa haøm soá muõ.
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( Ta cuõng thöôøng söû duïng caùc phöông phaùp giaûi töông töï nhö ñoái vôùi phöông trình muõ:



– Ñöa veà cuøng cô soá.



– Ñaët aån phuï.



– ….


Chuù yù: Trong tröôøng hôïp cô soá a coù chöùa aån soá thì:
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Baøi 33. Giaûi caùc baát phöông trình sau  (ñöa veà cuøng cô soá): 
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Baøi 34. Giaûi caùc baát phöông trình sau (ñaët aån phuï): 
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Baøi 35. Giaûi caùc baát phöông trình sau (söû duïng tính ñôn ñieäu): 
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Baøi 36. Tìm m ñeå caùc baát phöông trình sau coù nghieäm: 
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Baøi 37. Tìm m ñeå caùc baát phöông trình sau nghieäm ñuùng vôùi: 
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Baøi 38. Tìm m ñeå moïi nghieäm cuûa (1) ñeàu laø nghieäm cuûa baát phöông trình (2): 

a) 
[image: image1663.wmf](

)

(

)

21

1

2

2

11

312(1)

33

23610(2)

xx

mxmxm

+

ì

æöæö

ï

ï

+>

ç÷ç÷

í

èøèø

ï

-----<

ï

î

 
b) 
[image: image1664.wmf]21

1

22

228(1)

42(1)0(2)

xx

xmxm

+

ì

ï

->

í

ï

---<

î



c) 
[image: image1665.wmf]21

2

29.240(1)

(1)(3)10(2)

xx

mxmx

+

ì

ï

-+£

í

++++>

ï

î



d) 
[image: image1666.wmf](

)

21

2

2

11

9.12(1)

33

22230(2)

xx

xmxm

+

ì

æöæö

ï

ï

+>

ç÷ç÷

í

èøèø

ï

+++-<

ï

î



[image: image1667]

( Khi giaûi caùc baát phöông trình logarit ta caàn chuù yù tính ñôn ñieäu cuûa haøm soá logarit.





[image: image1668.wmf]1

()()0

log()log()

01

0()()

aa

a

fxgx

fxgx

a

fxgx

é

ì

>

í

ê

>>

î

>Û

ê

ì

<<

ê

í

ê

<<

î

ë





( Ta cuõng thöôøng söû duïng caùc phöông phaùp giaûi töông töï nhö ñoái vôùi phöông trình logarit:



– Ñöa veà cuøng cô soá.



– Ñaët aån phuï.



– ….


Chuù yù: Trong tröôøng hôïp cô soá a coù chöùa aån soá thì:





[image: image1669.wmf]log0(1)(1)0

a

BaB

>Û-->

;

[image: image1670.wmf]log

0(1)(1)0

log

a

a

A

AB

B

>Û-->


Baøi 1. Giaûi caùc baát phöông trình sau (ñöa veà cuøng cô soá): 
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Baøi 2. Giaûi caùc baát phöông trình sau: 
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Baøi 3. Giaûi caùc baát phöông trình sau (ñaët aån phuï): 
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Baøi 4. Giaûi caùc baát phöông trình sau (söû duïng tính ñôn ñieäu): 
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Baøi 5. Tìm m ñeå caùc baát phöông trình sau coù nghieäm: 
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Baøi 6. Tìm m ñeå caùc baát phöông trình sau nghieäm ñuùng vôùi: 
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Baøi 7. Giaûi baát phöông trình, bieát x = a laø moät nghieäm cuûa baát phöông trình: 
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Baøi 8. Tìm m ñeå moïi nghieäm cuûa (1) ñeàu laø nghieäm cuûa baát phöông trình (2): 

a) 
[image: image1730.wmf]22

11

24

22

loglog0(1)

60(2)

xx

xmxmm

ì

+<

ï

í

ï

+++<

î



 b) 
[image: image1731.wmf]2

24

log(583)2(1)

210(2)

x

xx

xxm

ì

-+>

ï

í

-+->

ï

î


Baøi 9. Giaûi caùc heä baát phöông trình sau: 
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Baøi 1. Giaûi caùc phöông trình sau: 

a) 
[image: image1737.wmf]211

1

2.4

64

8

xx

x

-+

-

=





b) 
[image: image1738.wmf]3182

93

xx

--

=



c) 
[image: image1739.wmf]0,5

0,2(0,04)

25

5

xx

+

=





d) 
[image: image1740.wmf]2

12119

595

.

3253

xxx

++-

æöæöæö

=

ç÷ç÷ç÷

èøèøèø



e) 
[image: image1741.wmf]211

1

7.714.72.748

7

xxxx

++-

--+=



f) 
[image: image1742.wmf](

)

2

7,23,9

393lg(7)0

xx

x

-+

--=



g) 
[image: image1743.wmf]2

1

1

3

2

2(2)4

x

x

x

-

+

æö

ç÷

=

èø




h) 
[image: image1744.wmf]1

5.8500

x

xx

-

=



i) 
[image: image1745.wmf]2

1

1lg

3

3

1

100

x

x

-

=





k) 
[image: image1746.wmf]lg2

1000

x

xx

=



l) 
[image: image1747.wmf]lg5

5lg

3

10

x

x

x

+

+

=





m) 
[image: image1748.wmf](

)

3

log1

3

x

x

-

=


Baøi 2. Giaûi caùc phöông trình sau: 
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Baøi 3. Giaûi caùc baát phöông trình sau: 
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Baøi 4. Giaûi caùc baát phöông trình sau: 
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Baøi 5. Giaûi caùc phöông trình sau: 
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Baøi 6. Giaûi caùc phöông trình sau: 
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Baøi 7. Giaûi caùc baát phöông trình sau: 
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Baøi 8. Giaûi caùc heä phöông trình sau: 
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Baøi 9. Giaûi caùc heä phöông trình sau: 
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1. Hai ñöôøng thaúng song song


a) Ñònh nghóa:
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b) Tính chaát
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2. Ñöôøng thaúng vaø maët phaúng song song 


a) Ñònh nghóa:


d // (P) ( d ( (P) = (

b) Tính chaát
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3. Hai maët phaúng song song


a) Ñònh nghóa:


(P) // (Q) ( (P) ( (Q) = (

b) Tính chaát
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4. Chöùng minh quan heä song song


a) Chöùng minh hai ñöôøng thaúng song song


Coù theå söû duïng 1 trong caùc caùch sau:



(  Chöùng minh 2 ñöôøng thaúng ñoù ñoàng phaúng, roài aùp duïng phöông phaùp chöùng minh song song trong hình hoïc phaúng (nhö tính chaát ñöôøng trung bình, ñònh lí Taleùt ñaûo, …)



(  Chöùng minh 2 ñöôøng thaúng ñoù cuøng song song vôùi ñöôøng thaúng thöù ba.



(  AÙp duïng caùc ñònh lí veà giao tuyeán song song.


b) Chöùng minh ñöôøng thaúng song song vôùi maët phaúng 


Ñeå chöùng minh 
[image: image1851.wmf]()

dP

P

, ta chöùng minh d khoâng naèm trong (P) vaø song song vôùi moät ñöôøng thaúng d( naøo ñoù naèm trong (P).


c) Chöùng minh hai maët phaúng song song

Chöùng minh maët phaúng naøy chöùa hai ñöôøng thaúng caét nhau laàn löôït song song vôùi hai ñöôøng thaúng trong maët phaúng kia.
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1. Hai ñöôøng thaúng vuoâng goùc


a) Ñònh nghóa:


a ( b ( 
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b) Tính chaát

( 
Giaû söû 
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 laø VTCP cuûa b. Khi ñoù 
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2. Ñöôøng thaúng vaø maët phaúng vuoâng goùc 


a) Ñònh nghóa:


d ( (P) ( d ( a, (a ( (P)

b) Tính chaát


(  Ñieàu kieän ñeå ñöôøng thaúng ( maët phaúng:
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( Maët phaúng trung tröïc cuûa moät ñoaïn thaúng laø maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñoaïn thaúng taïi trung ñieåm cuûa noù.


Maët phaúng trung tröïc cuûa ñoaïn thaúng laø taäp hôïp caùc ñieåm caùch ñeàu hai ñaàu muùt cuûa ñoaïn thaúng ñoù.


( Ñònh lí ba ñöôøng vuoâng goùc

Cho 
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3. Hai maët phaúng vuoâng goùc
  



a) Ñònh nghóa:


(P) ( (Q) ( 
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b)  Tính chaát



( Ñieàu kieän ñeå hai maët phaúng vuoâng goùc vôùi nhau: 
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4. Chöùng minh quan heä vuoâng goùc


a) Chöùng minh hai ñöôøng thaúng vuoâng goùc


Ñeå chöùng minh 
[image: image1871.wmf]da

^

, ta coù theå söû duïng 1 trong caùc caùch sau:



( Chöùng minh goùc giöõa a vaø d  baèng 900.



( Chöùng minh 2 vectô chæ phöông cuûa a vaø d  vuoâng goùc vôùi nhau.



( Chöùng minh 
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( Chöùng minh d vuoâng goùc vôùi (P) vaø (P) chöùa a.



( Söû duïng ñònh lí ba ñöôøng vuoâng goùc.


( Söû duïng caùc tính chaát cuûa hình hoïc phaúng (nhö ñònh lí Pi–ta–go, …).


b) Chöùng minh ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi maët phaúng 


 Ñeå chöùng minh d (  (P), ta coù theå chöùng minh bôûi moät trong caùc caùch sau:



( Chöùng minh d vuoâng goùc vôùi hai ñöôøng thaúng a, b caét nhau naèm trong  (P).



( Chöùng minh d vuoâng goùc vôùi (Q) vaø (Q) // (P).



( Chöùng minh d // a vaø a ( (P).


( Chöùng minh d ( (Q) vôùi (Q) ( (P) vaø d vuoâng goùc vôùi giao tuyeán c cuûa (P) vaø (Q).



( Chöùng minh d = (Q) ( (R) vôùi (Q) ( (P) vaø (R) ( (P).

c) Chöùng minh hai maët phaúng vuoâng goùc

 Ñeå chöùng minh  (P) ( (Q), ta coù theå chöùng minh bôûi moät trong caùc caùch sau:



( Chöùng minh trong (P) coù moät ñöôøng thaúng a maø a ( (Q).



( Chöùng minh 
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1. Goùc

a) Goùc giöõa hai ñöôøng thaúng:

a//a', b//b' ( 
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Chuù yù:   00 ( 
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b) Goùc giöõa ñöôøng thaúng vôùi maët phaúng:



( Neáu  d ( (P) thì 
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Chuù yù:   00 ( 
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c) Goùc giöõa hai maët phaúng 
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( Giaû söû (P) ( (Q) = c. Töø I ( c, döïng 
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Chuù yù: 
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d) Dieän tích hình chieáu cuûa moät ña giaùc

Goïi S laø dieän tích cuûa ña giaùc (H) trong (P), S( laø dieän tích cuûa hình chieáu (H() cuûa (H) treân (Q), ( = 
[image: image1887.wmf]·
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. Khi ñoù:
S( = S.cos(
2. Khoaûng caùch


a) Khoaûng caùch töø moät ñieåm ñeán ñöôøng thaúng (maët phaúng) baèng ñoä daøi ñoaïn vuoâng goùc veõ töø ñieåm ñoù ñeán ñöôøng thaúng (maët phaúng).

b) Khoaûng caùch giöõa ñöôøng thaúng vaø maët phaúng song song baèng khoaûng caùch töø moät ñieåm baát kì treân ñöôøng thaúng ñeán maët phaúng.

c) Khoaûng caùch giöõa hai maët phaúng song song baèng khoaûng caùch töø moät ñieåm baát kì treân maët phaúng naøy ñeán maët phaúng kia.


d) Khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng cheùo nhau baèng:



( Ñoä daøi ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa hai ñöôøng thaúng ñoù.



( Khoaûng caùch giöõa moät trong hai ñöôøng thaúng vôùi maët phaúng chöùa ñöôøng thaúng kia vaø song song vôùi ñöôøng thaúng thöù nhaát.



( Khoaûng caùch giöõa hai maët phaúng, maø moãi maët phaúng chöùa ñöôøng thaúng naøy vaø song song vôùi ñöôøng thaúng kia.
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1. Heä thöùc löôïng trong tam giaùc


a) Cho (ABC vuoâng taïi A, coù ñöôøng cao AH.
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b) Cho (ABC coù ñoä daøi ba caïnh laø: a, b, c; ñoä daøi caùc trung tuyeán laø ma, mb, mc; baùn kính ñöôøng troøn ngoaïi tieáp R; baùn kính ñöôøng troøn noäi tieáp r; nöûa chu vi p. 


( Ñònh lí haøm soá cosin:  
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( Ñònh lí haøm soá sin: 
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( Coâng thöùc ñoä daøi trung tuyeán: 
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2. Caùc coâng thöùc tính dieän tích
 
a) Tam giaùc: 
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( (ABC vuoâng taïi A: 
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( (ABC ñeàu, caïnh a:
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b) Hình vuoâng: 

S = a2


(a: caïnh hình vuoâng)

c) Hình chöõ nhaät:
S = a.b


(a, b: hai kích thöôùc)

d) Hình bình haønh:
S = ñaùy ( cao = 
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e) Hình thoi:
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f) Hình thang:
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(a, b: hai ñaùy, h: chieàu cao)


g) Töù giaùc coù hai ñöôøng cheùo vuoâng goùc:
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1. Theå tích cuûa khoái hoäp chöõ nhaät:
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vôùi a, b, c laø ba kích thöôùc cuûa khoái hoäp chöõ nhaät.

2. Theå tích cuûa khoái choùp:
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vôùi Sñaùy laø dieän tích ñaùy, h laø chieàu cao cuûa khoái choùp

3. Theå tích cuûa khoái laêng truï: 
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vôùi Sñaùy laø dieän tích ñaùy, h laø chieàu cao cuûa khoái laêng truï

4. Moät soá phöông phaùp tính theå tích khoái ña dieän


a) Tính theå tích baèng coâng thöùc


( Tính caùc yeáu toá caàn thieát: ñoä daøi caïnh, dieän tích ñaùy, chieàu cao, …



( Söû duïng coâng thöùc ñeå tính theå tích.

b) Tính theå tích baèng caùch chia nhoû


Ta chia khoái ña dieän thaønh nhieàu khoái ña dieän nhoû maø coù theå deã daøng tính ñöôïc theå tích cuûa chuùng. Sau ñoù, coäng caùc keát quaû ta ñöôïc theå tích cuûa khoái ña dieän caàn tính.


c) Tính theå tích baèng caùch boå sung


Ta coù theå gheùp theâm vaøo khoái ña dieän moät khoái ña dieän khaùc sao cho khoái ña dieän theâm vaøo vaø khoái ña dieän môùi taïo thaønh coù theå deã tính ñöôïc theå tích.

d) Tính theå tích baèng coâng thöùc tæ soá theå tích


Ta coù theå vaän duïng tính chaát sau:



Cho ba tia Ox, Oy, Oz khoâng ñoàng phaúng. Vôùi baát kì caùc ñieåm A, A’ treân Ox; B, B' treân Oy; C, C' treân Oz, ta ñeàu coù:
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* Boå sung


( Dieän tích xung quanh cuûa hình laêng truï (hình choùp) baèng toång dieän tích caùc maët beân


( Dieän tích toaøn phaàn cuûa hình laêng truï (hình choùp) baèng toång dieän tích xung quanh vôùi dieän tích caùc ñaùy.
Baøi 39. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a. Goùc giöõa maët beân vaø maët ñaùy baèng ( (450 < ( < 900). Tính theå tích hình choùp.

HD: Tính h = 
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Baøi 40. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh 2a, caïnh beân SA = a
[image: image1914.wmf]5

. Moät maët phaúng (P) ñi qua AB vaø vuoâng goùc vôùi mp(SCD) laàn löôït caét SC vaø SD taïi C( vaø D(. Tính theå tích cuûa khoái ña dieän ADD(.BCC(.


HD: Gheùp theâm khoái S.ABC'D' vaøo khoái ADD'.BCC' thì ñöôïc khoái SABCD 
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Baøi 41. Cho hình choùp tam giaùc S.ABC coù SA = x, BC = y, caùc caïnh coøn laïi ñeàu baèng 1. Tính theå tích hình choùp theo x vaø y.


HD: Chia khoái SABC thaønh hai khoái SIBC vaø AIBC (I laø trung ñieåm SA)



( 
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Baøi 42. Cho töù dieän ABCD coù caùc caïnh AD = BC = a, AC = BD = b, AB = CD = c. Tính theå tích töù dieän theo a, b, c.


HD: Trong mp(BCD) laáy caùc ñieåm P, Q, R sao cho B, C, D laàn löôït laø trung ñieåm cuûa PQ, QR, RP. Chuù yù: VAPQR = 4VABCD = 
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Baøi 43. Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh a, SA = 2a vaø SA ( (ABC).Goïi M vaø N laàn löôït laø hình chieáu cuûa A treân caùc ñöôøng thaúng SB vaø SC. Tính theå tích khoái choùp A.BCNM.


HD: 
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Baøi 44. Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh 7cm, SA ( (ABCD), SB = 7
[image: image1921.wmf]3

cm. Tính theå tích cuûa khoái choùp S.ABCD.

Baøi 45. Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi A vôùi AB = 3 cm, AC = 4cm. Hai maët phaúng (SAB) vaø (SAC) cuøng vuoâng goùc vôùi maët phaúng ñaùy vaø SA = 5cm. Tính theå tích khoái choùp S.ABC.

Baøi 46. Cho hình töù dieän ABCD coù AD ( (ABC). Cho AC = AD = 4cm, AB = 3cm, BC = 5cm.


a) Tính khoaûng caùch töø A ñeán mp(BCD).


b) Tính theå tích töù dieän ABCD.

Baøi 47. Cho laêng truï tam giaùc ñeàu ABC.A(B(C( coù mp(ABC() taïo vôùi ñaùy moät goùc 450 vaø dieän tích (ABC( baèng 49
[image: image1922.wmf]6

cm2. Tính theå tích laêng truï.

Baøi 48. Cho hình vuoâng ABCD caïnh a, caùc nöûa ñöôøng thaúng Bx, Dy vuoâng goùc vôùi mp(ABCD) vaø ôû veà cuøng moät phía ñoái vôùi maët phaúng aáy. Treân Bx vaø Dy laàn löôït laáy caùc ñieåm M, N vaø goïi BM = x, DN = y. Tính theå tích töù dieän ACMN theo a, x, y.

Baøi 49. Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät vôùi AB =a, AD = a
[image: image1923.wmf]2

, SA ( (ABCD). Goïi M,N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AD vaø SC, I laø giao ñieåm cuûa BM vaø AC.


a) Chöùng minh mp(SAC) ( BM.


b) Tính theå tích cuûa khoái töù dieän ANIB.

Baøi 50. Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh a, SA = 2a vaø SA ( (ABC). Goïi M vaø N laàn löôït laø hình chieáu cuûa A treân caùc ñöôøng thaúng SB, SC. Tính theå tích khoái choùp A.BCNM.

Baøi 51. (A–08) Cho laêng truï ABC. A’B’C’ coù ñoä daøi caïnh beân baèng 2a, ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi A, AB = a, AC = a
[image: image1924.wmf]3

 vaø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A’ treân (ABC) laø trung ñieåm cuûa BC. Tính theo a theå tích cuûa khoái choùp A’.ABC vaø cosin cuûa goùc giöõa 2 ñöôøng thaúng AA’ vaø B’C’.
HD:
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Baøi 52. (B–08): Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh 2a, SA = a, SB = a
[image: image1926.wmf]3

 vaø (SAB) vuoâng goùc maët ñaùy. Goïi M, N laàn löôït laø trung ñieåm AB, BC. Tính theo a theå tích cuûa khoái choùp S.BMDN vaø cosin cuûa goùc giöõa hai ñöôøng thaúng SM vaø DN.
HD: 
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Baøi 53. (D–08): Cho laêng truï ñöùng ABC. A’B’C’ coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng, AB = BC = a, caïnh beân AA’ = a
[image: image1928.wmf]2

. Goïi M laø trung ñieàm cuûa BC. Tính theo a theå tích cuûa laêng truï ABC.A’B’C’ vaø khoaûng caùch giöõa 2 ñöôøng thaúng AM, B(C.
HD: 
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Baøi 54. (A–07): Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, maët beân SAD laø tam giaùc ñeàu vaø naèm trong maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñaùy. Goïi M, N, P laàn löôït laø trung ñieåm SB, BC, CD. Chöùng minh AM ( BP vaø tính theå tích khoái CMNP.

HD: 
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Baøi 55. (B–07): Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a. Goïi E laø ñieåm ñoái xöùng cuûa D qua trung ñieåm cuûa SA; M laø trung ñieåm cuûa AE, N laø trung ñieåm cuûa BC. Chöùng minh MN ( BD vaø tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng  MN vaø AC.
HD: 
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Baøi 56. (D–07): Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thang vôùi  
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, BC = BA = a, AD = 2a. SA((ABCD), 
[image: image1933.wmf]2

a

SA

=

. Goïi H laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A treân SB. Chöùng minh tam giaùc SCD vuoâng vaø tính khoaûng caùch  töø H ñeán (SCD).
HD: 
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Baøi 57. (A–06): Cho hình truï coù caùc ñaùy laø hai hình troøn taâm O vaø O(, baùn kính ñaùy baèng chieàu cao vaø baèng a. Treân ñöôøng troøn ñaùy taâm O laáy ñieåm A, treân ñöôøng troøn ñaùy taâm O( laáy ñieåm B sao cho AB = 2a. Tính theå tích cuûa khoái töù dieän OO(AB.

HD: 
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Baøi 58. (B–06): Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät vôùi AB = a, 
[image: image1936.wmf]2
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, SA = a vaø SA ( (ABCD). Goïi M, N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa AD, SC; I laø giao ñieåm cuûa BM vaø AC. Chöùng minh raèng (SAC) ( (SMB). Tính theå tích cuûa khoái töù dieän ANIB.
HD: 
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Baøi 59. (D–06): Cho hình choùp tam giaùc S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh a, SA = 2a vaø SA ( (ABC). Goïi M, N laàn löôït laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A treân SB, SC. Tính theå tích cuûa hình choùp A.BCMN.
HD: 
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Baøi 60. (Döï bò 1 A–07): Cho laêng truï ñöùng ABC.A1B1C1 coù AB = a, AC = 2a, AA1 = 
[image: image1939.wmf]5
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. Goïi M laø trung ñieåm CC1. Chöùng minh MB ( MA1 vaø tính khoaûng caùch d töø A ñeán (A1BM).
HD: 
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Baøi 61. (Döï bò 2 A–07): Cho hình choùp SABC coù goùc 
[image: image1942.wmf]·
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, ABC vaø SBC laø caùc tam giaùc ñeàu caïnh a. Tính theo a khoaûng caùch töø B ñeán (SAC).
HD: 
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Baøi 62. (Döï bò 1 B–07): Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng taâm O, SA ( (ABCD). AB = a, 
[image: image1944.wmf]2
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. Goïi H, K laàn löôït laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa A treân SB, SD. Chöùng minh SC((AHK) vaø tính theå tích  cuûa töù dieän OAHK.
HD: 
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Baøi 63. (Döï bò 2 B–07): Trong maët phaúng (P), cho nöûa ñöôøng troøn ñöôøng kính AB = 2R vaø ñieåm C thuoäc nöûa ñöôøng troøn ñoù sao cho AC = R. Treân ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi (P) taïi A laáy ñieåm S sao cho 
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. Goïi H, K laàn löôït laø hình chieáu cuûa A treân SB, SC. Chöùng minh tam giaùc AHK vuoâng vaø tính theå tích töù dieän SABC.

HD: 
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Baøi 64. (Döï bò 1 D–07): Cho laêng truï ñöùng ABC.A1B1C1​ coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng, AB = AC = a, AA1 = 
[image: image1948.wmf]2

a

. Goïi M, N laàn löôït laø trung ñieåm ñoaïn AA1 vaø BC1. Chöùng minh MN laø ñöôøng vuoâng goùc chung cuûa AA1 vaø BC1. Tính theå tích cuûa töù dieän MA1BC1.

HD: 
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Baøi 65. (Döï bò 2 D–07): Cho laêng truï ñöùng ABC.A1B1C1​ coù taát caû caùc caïnh ñeàu baèng a. M laø trung ñieåm cuûa ñoaïn AA1. Chöùng minh BM ( B1C vaø tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng BM vaø B1C.
HD: 
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Baøi 66. (Döï bò 1 A–06): Cho hình hoäp ñöùng ABCD.A'B'C'D' coù caùc caïnh AB = AD = a, AA' = 
[image: image1951.wmf]3
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. Goïi M, N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh A'D' vaø A'B'. Chöùng minh AC' ( (BDMN). Tính theå tích khoái choùp A.BDMN.
HD: 
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Baøi 67. (Döï bò 2 A–06): Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät vôùi AB = a, AD = 2a, caïnh SA vuoâng goùc vôùi ñaùy, caïnh SB taïo vôùi maët phaúng ñaùy moät goùc 600. Treân caïnh SA laáy ñieåm M sao cho AM = 
[image: image1954.wmf]3
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. Maët phaúng (BCM) caét caïnh SD taïi N. Tính theå tích khoái choùp S.BCNM.
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Baøi 68. (Döï bò 1 B–06): Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thoi caïnh a, 
[image: image1956.wmf]·
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, SA ( (ABCD), SA = a. Goïi C' laø trung ñieåm cuûa SC. Maët phaúng (P) ñi qua AC' vaø song song vôùi BD, caét caùc caïnh SB, SD laàn löôït taïi B', D'. Tính theå tích khoái choùp S.AB'C'D'.

HD: 
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Baøi 69. (Döï bò 2 B–06): Cho hình laêng truï ABC.A'B'C' coù A'ABC laø hình choùp tam giaùc ñeàu, caïnh ñaùy AB = a, caïnh beân AA' = b. Goïi ( laø goùc giöõa hai maët phaúng (ABC) vaø (A'BC). Tính tan( vaø theå tích khoái choùp A'.BB'C'C.
HD: 
tan( = 
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Baøi 70. (Döï bò 1 D–06): Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù caïnh ñaùy baèng a. Goïi SH laø ñöôøng cao cuûa hình choùp. Khoaûng caùch töø trung ñieåm I cuûa SH ñeán maët phaúng (SBC) baèng b. Tính theå tích khoái choùp S.ABCD.

HD: 
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Baøi 71. (Döï bò 2 D–06): Cho hình laäp phöông ABCD.A(B(C(D( coù caïnh baèng a vaø ñieåm K thuoäc caïnh CC( sao cho CK = 
[image: image1961.wmf]2
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. Maët phaúng (() ñi qua A, K vaø song song vôùi BD, chia khoái laäp phöông thaønh hai khoái ña dieän. Tính theå tích cuûa hai khoái ña dieän ñoù.

HD: 
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Baøi 72. (Döï bò 04): Cho hình choùp S.ABC coù SA = 3a vaø SB ( (ABC). Tam giaùc ABC coù BA = BC = a, goùc ABC baèng 1200. Tính khoaûng caùch töø ñieåm A ñeán maët phaúng (SBC).
Baøi 73. (Döï bò 03): Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi B, AB = a, BC = 2a, caïnh SA vuoâng goùc vôùi ñaùy vaø SA = 2a. Goïi M laø trung ñieåm cuûa SC. Chöùng minh raèng tam giaùc AMB caân taïi M vaø tính dieän tích tam giaùc AMB theo a.
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[image: image1964]
Baøi 1. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu SABCD, coù caïnh ñaùy baèng a vaø 
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a) Tính dieän tích xung quanh hình choùp.


b) Chöùng minh chieàu cao cuûa hình choùp baèng 
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c) Tính theå tích khoái choùp.


HD:
a) Sxq = 
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Baøi 2. Cho hình choùp SABC coù 2 maët beân (SAB) vaø (SAC) vuoâng goùc vôùi ñaùy. Ñaùy ABC laø tam giaùc caân ñænh A. Trung tuyeán AD = a. Caïnh beân SB taïo vôùi ñaùy goùc ( vaø taïo vôùi mp(SAD) goùc (.

a) Xaùc ñònh caùc goùc (, (.


b) Chöùng minh: SB2 = SA2 + AD2 + BD2.


c) Tính dieän tích toaøn phaàn vaø theå tích khoái choùp.


HD:
a) 
[image: image1969.wmf]·
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c) Stp = 
[image: image1970.wmf]22
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Baøi 3. Cho hình choùp SABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a. Maët beân SAB laø tam giaùc ñeàu vaø vuoâng goùc vôùi ñaùy. Goïi H laø trung ñieåm cuûa AB vaø M laø moät ñieåm di ñoäng treân ñöôøng thaúng BC.



a) Chöùng minh raèng SH ( (ABCD). Tính theå tích khoái choùp SABCD.


b) Tìm taäp hôïp caùc hình chieáu cuûa S leân DM.


c) Tìm khoaûng caùch töø S ñeán DM theo a vaø x = CM.


HD: b) K thuoäc ñöôøng troøn ñöôøng kính HD
  c) SK = 
[image: image1972.wmf]22
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Baøi 4. Treân ñöôøng thaúng vuoâng goùc taïi A vôùi maët phaúng cuûa hình vuoâng ABCD caïnh a ta laáy ñieåm S vôùi SA = 2a. Goïi B(, D( laø hình chieáu cuûa A leân SB vaø SD. Maët phaúng (AB(D() caét SC taïi C(. Tính theå tích khoái choùp SAB(C(D(.



HD:

[image: image1973.wmf]8
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Baøi 5. Cho hình choùp SABCD coù ñaùy ABCD laø hình bình haønh. Moät maët phaúng (P) caét SA, SB, SC, SD laàn löôït taïi A(, B(, C(, D(. Chöùng minh:







[image: image1975.wmf]SASCSBSD
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HD: Söû duïng tính chaát tæ soá theå tích hình choùp
Baøi 6. Cho töù dieän ñeàu SABC coù caïnh laø a. Döïng ñöôøng cao SH.



a) Chöùng minh SA ( BC.


b) Tính theå tích vaø dieän tích toaøn phaàn cuûa hình choùp SABC.


c) Goïi O laø trung ñieåm cuûa SH. Chöùng minh raèng OA, OB, OC ñoâi moät vuoâng goùc vôùi nhau.


HD:
b) V = 
[image: image1976.wmf]3
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[image: image1977.wmf]2
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Baøi 7. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu SABCD coù caïnh beân taïo vôùi ñaùy moät goùc 600 vaø caïnh ñaùy baèng a.

 


a) Tính theå tích khoái choùp.


b) Qua A döïng maët phaúng (P) vuoâng goùc vôùi SC. Tính dieän tích thieát dieän taïo bôûi (P) vaø hình choùp.


HD:
a) V = 
[image: image1978.wmf]3
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b) S = 
[image: image1979.wmf]2
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Baøi 8. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu SABCD coù chieàu cao SH = h vaø goùc ôû ñaùy cuûa maët beân laø (.


a) Tính dieän tích xung quanh vaø theå tích khoái choùp theo ( vaø h.


b) Cho ñieåm M di ñoäng treân caïnh SC. Tìm taäp hôïp hình chieáu cuûa S xuoáng mp(MAB).


HD:
a) Sxq = 
[image: image1980.wmf]2
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Baøi 9. Treân caïnh AD cuûa hình vuoâng ABCD caïnh a, ngöôøi ta laáy ñieåm M vôùi AM = x (0 ( x ( a) vaø treân nöûa ñöôøng thaúng Ax vuoâng goùc taïi A vôùi maët phaúng cuûa hình vuoâng, ngöôøi ta laáy ñieåm S vôùi SA = y (y > 0).

a) Chöùng minh hai maët phaúng (SBA) vaø (SBC) vuoâng goùc.


b) Tính khoaûng caùch töø ñieåm M ñeán mp(SAC).


c) Tính theå tích khoái choùp SABCM.


d) Vôùi giaû thieát x2 + y2 = a2. Tìm giaù trò lôùn nhaát cuûa theå tích vôùi SABCM.


e) I laø trung ñieåm cuûa SC. Tìm quó tích hình chieáu cuûa I xuoáng MC khi M di ñoäng treân ñoaïn AD.


HD:
b) d = 
[image: image1982.wmf]2
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c) V = 
[image: image1983.wmf]1
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d) Vmax = 
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Baøi 10. Cho hình choùp SABCD coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät coù caïnh AB = a, caïnh beân SA vuoâng goùc vôùi ñaùy, caïnh beân SC hôïp vôùi ñaùy goùc ( vaø hôïp vôùi maët beân SAB moät goùc (.


a) Chöùng minh:  SC2 = 
[image: image1985.wmf]2
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b) Tính theå tích khoái choùp.


HD:
b) V = 
[image: image1986.wmf]3
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Baøi 11. Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a .Caïnh beân SA =2a vaø vuoâng goùc vôùi maët phaúng ñaùy.
a) Tính dieän tích toaøn phaàn cuûa hình choùp.

b) Haï AE ( SB, AF ( SD. Chöùng minh SC ( (AEF).

Baøi 12. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu  S.ABCD, coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh baèng a vaø SA = SB = SC = SD = a. Tính  dieän tích toaøn phaàn vaø theå tích khoái choùp S.ABCD.

Baøi 13. Cho hình choùp töù giaùc S.ABCD coù ñaùy laø ABCD hình thang  vuoâng taïi A vaø D, AB = AD = a, CD = 2a. Caïnh beân SD ( (ABCD) vaø SD = a .

a) Chöùng minh (SBC vuoâng. Tính dieän tích (SBC.

b) Tính khoaûng caùch töø A ñeán maët phaúng (SBC).

Baøi 14. Cho hình choùp töù giaùc S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thang  vuoâng taïi A vaø D, AB = AD = a, CD = 2a. Caïnh beân SD ( (ABCD), SD 
[image: image1987.wmf]3
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. Töø trung ñieåm E cuûa DC döïng EK ( SC (K ( SC). Tính theå tích khoái choùp S.ABCD theo a vaø chöùng minh SC ( (EBK).

Baøi 15. Cho hình choùp töù giaùc  S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thang vuoâng taïi A vaø D. Bieát raèng AB = 2a, AD = CD = a (a > 0). Caïnh beân SA = 3a vaø vuoâng goùc vôùi ñaùy.

a) Tính dieän tích tam giaùc SBD.

b) Tính  theå tích cuûa töù dieän SBCD theo a.

Baøi 16. Cho hình choùp tam giaùc S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng ôû B. Caïnh SA vuoâng goùc vôùi ñaùy. Töø A keû caùc ñoaïn thaúng AD 
[image: image1988.wmf]^

SB vaø AE
[image: image1989.wmf]^

SC. Bieát AB = a, BC = b, SA = c.

a)  Tính theå tích cuûa khoái choùp S.ADE.

b) Tính khoaûng caùch töø ñieåm E ñeán maët phaúng (SAB).

Baøi 17. Cho laêng truï tam giaùc ñeàu ABC.A(B(C(, caïnh ñaùy baèng a, ñöôøng cheùo cuûa maët beân BCC(B( hôïp vôùi maët beân ABB(A( moät goùc (.


a) Xaùc ñònh goùc (.


b) Chöùng minh theå tích laêng truï laø: 
[image: image1990.wmf]3
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HD:
a) 
[image: image1991.wmf]·
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 vôùi I( laø trung ñieåm cuûa A(B(


Baøi 18. Cho laêng truï töù giaùc ñeàu ABCD.A(B(C(D(, chieàu cao h. Maët phaúng (A(BD) hôïp vôùi maët beân ABB(A( moät goùc (. Tính theå tích vaø dieän tích xung quanh cuûa laêng truï.

HD:
V = 
[image: image1992.wmf]32
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Baøi 19. Cho laêng truï ñöùng ABC.A(B(C(, ñaùy ABC vuoâng taïi A. Khoaûng caùch töø AA( ñeán maët beân BCC(B( baèng a, mp(ABC() caùch C moät khoaûng baèng b vaø hôïp vôùi ñaùy goùc (.


a) Döïng AH ( BC, CK ( AC(. Chöùng minh: AH = a, 
[image: image1994.wmf]·
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 = (, CK = b.


b) Tính theå tích laêng truï.


c) Cho a = b khoâng ñoåi, coøn ( thay ñoåi. Ñònh ( ñeå theå tích laêng truï nhoû nhaát.


HD:
b) V = 
[image: image1995.wmf]3
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c) ( = arctan
[image: image1996.wmf]2
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Baøi 20. Cho laêng truï ñeàu ABCD.A(B(C(D( caïnh ñaùy baèng a. Goùc giöõa ñöôøng cheùo AC( vaø ñaùy laø 600. Tính theå tích vaø dieän tích xung quanh hình laêng truï.

HD:
V = a3
[image: image1997.wmf]6

;
Sxq = 4a2
[image: image1998.wmf]6


Baøi 21. Cho laêng truï töù giaùc ñeàu, coù caïnh beân laø h. Töø moät ñænh veõ 2 ñöôøng cheùo cuûa 2 maët beân keà nhau. Goùc giöõa 2 ñöôøng cheùo aáy laø (. Tính dieän tích xung quanh hình laêng truï.

HD:
Sxq = 4h2
[image: image1999.wmf]1
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Baøi 22. Cho laêng truï tam giaùc ñeàu ABc.A(B(C(, caïnh ñaùy baèng a. Maët phaúng (ABC() hôïp vôùi mp(BCC(B() moät goùc (. Goïi I, J laø hình chieáu cuûa A leân BC vaø BC(.

a) Chöùng minh 
[image: image2000.wmf]·

AJI

 = (.


b) Tính theå tích vaø dieän tích xung quanh hình laêng truï.


HD:
b) V = 
[image: image2001.wmf]3
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Baøi 23. Cho laêng truï xieân ABC.A(B(C(, ñaùy laø tam giaùc ñeàu caïnh a, AA( = A(B = A(C = b.

a) Xaùc ñònh ñöôøng cao cuûa laêng truï veõ töø A(. Chöùng minh maët beân BCC(B( laø hình chöõ nhaät.


b) Ñònh b theo a ñeå maët beân ABB(A( hôïp vôùi ñaùy goùc 600.


c) Tính theå tích vaø dieän tích toaøn phaàn theo a vôùi giaù trò b tìm ñöôïc.


HD:
b) b = a
[image: image2003.wmf]7
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Baøi 24. Cho hình laêng truï xieân ABC.A(B(C(, ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng caân ñænh A. Maët beân ABB(A( laø hình thoi caïnh a, naèm treân maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñaùy. Maët beân ACC(A( hôïp vôùi ñaùy goùc nhò dieän coù soá ño ( (0 < ( < 900).

a) Chöùng minh: 
[image: image2005.wmf]·

AAB

¢

 = (.


b) Tính theå tích laêng truï.


c) Xaùc ñònh thieát dieän thaúng qua A. Tính dieän tích xung quanh laêng truï.


d) Goïi ( laø goùc nhoïn maø mp(BCC(B() hôïp vôùi maët phaúng ñaùy. 

Chöùng minh: tan( = 
[image: image2006.wmf]2
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HD:
b) V = 
[image: image2007.wmf]1
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c) Sxq = a2(1 + sin( + 
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Baøi 25. Cho laêng truï xieân ABC.A(B(C( ñaùy laø tam giaùc ñeàu caïnh a. Hình chieáu cuûa A( leân mp(ABC) truøng vôùi taâm ñöôøng troøn (ABC). Cho 
[image: image2009.wmf]·
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 = 450.

a) Tính theå tích laêng truï.

b) Tính dieän tích xung quanh laêng truï.


HD:
a) V = 
[image: image2010.wmf]2
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b) Sxq = a2(1 + 
[image: image2011.wmf]2
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Baøi 26. Cho laêng truï xieân ABC.A(B(C(, ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu noäi tieáp trong ñöôøng troøn taâm O. Hình chieáu cuûa C( leân mp(ABC) laø O. Khoaûng caùch giöõa AB vaø CC( laø d vaø soá ño nhò dieän caïnh CC( laø 2(.

a) Tính theå tích laêng truï.


b) Goïi ( laø goùc giöõa 2 mp(ABB(A() vaø (ABC) (0 < ( < 900). 



Tính ( bieát ( + ( = 900.



HD:
a) V = 
[image: image2012.wmf]33
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Baøi 27. Cho laêng truï xieân ABC.A(B(C( coù ñaùy laø tam giaùc vuoâng taïi A, AB = a, BC = 2a. Maët beân ABBA( laø hình thoi, maët beân BCC(B( naèm trong maët phaúng vuoâng goùc vôùi ñaùy, hai maët naøy hôïp vôùi nhau moät goùc (.


a) Tính khoaûng caùch töø A ñeán mp(BCC(B(). Xaùc ñònh goùc (.


b) Tính theå tích laêng truï.


HD:
a) 
[image: image2015.wmf]3
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b) V = 
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Baøi 28. Cho hình hoäp ñöùng ABCD.A(B(C(D(, ñaùy laø hình thoi. Bieát dieän tích 2 maët cheùo ACC(A(, BDD(B( laø S1, S2.


a) Tính dieän tích xung quanh hình hoäp.


b) Bieát 
[image: image2018.wmf]·
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 = 1v. Tính theå tích hình hoäp.


HD:
a) Sxq = 2
[image: image2019.wmf]22
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b) V = 
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Baøi 29. Cho hình hoäp chöõ nhaät ABCD.A(B(C(D(, ñöôøng cheùo AC( = d hôïp vôùi ñaùy ABCD moät goùc ( vaø hôïp vôùi maët beân BCC(B( moät goùc (.


a) Chöùng minh: 
[image: image2021.wmf]·
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b) Chöùng minh theå tích hình hoäp laø: V = d3sin(.sin(
[image: image2022.wmf]cos().cos()
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c) Tìm heä thöùc giöõa (, ( ñeå A(D(CB laø hình vuoâng. Cho d khoâng ñoåi, ( vaø ( thay ñoåi maø A(D(CB luoân laø hình vuoâng, ñònh (, ( ñeå V lôùn nhaát.


HD:
c) 2(cos2( – sin2() = 1
;  Vmax = 
[image: image2023.wmf]3
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Baøi 30. Cho hình hoäp ABCD.A(B(C(D’ coù ñaùy laø hình thoi ABCD caïnh a, 
[image: image2024.wmf]µ

A

 = 600. Chaân ñöôøng vuoâng goùc haø töø B( xuoáng ñaùy ABCD truøng vôùi giao ñieåm 2 ñöôøng cheùo cuûa ñaùy. Cho BB( = a.


a) Tính goùc giöõa caïnh beân vaø ñaùy.


b) Tính theå tích vaø dieän tích xung quanh hình hoäp.


HD:
a) 600

b) V = 
[image: image2025.wmf]3
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Baøi 31. Cho hình hoäp xieân ABCD.A(B(C(D(, ñaùy ABCD laø hình thoi caïnh a vaø 
[image: image2027.wmf]·

BAD

 = 600; A(A = A(B = A(D vaø caïnh beân hôïp vôùi ñaùy goùc (.

a) Xaùc ñònh chaân ñöôøng cao cuûa hình hoäp veõ töø A( vaø goùc (. Tính theå tích hình hoäp.


b) Tính dieän tích caùc töù giaùc ACC(A(, BDD(B(.


c) Ñaët ( = 
[image: image2028.wmf]·
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. Tính ( bieát ( + ( = 
[image: image2029.wmf]4
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HD:
a) Chaân ñöôøng cao laø taâm cuûa tam giaùc ñeàu ABD.




b) SBDD(B( = 
[image: image2030.wmf]2
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c) ( = arctan
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4

-
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I. Maët caàu – Khoái caàu:


1. Ñònh nghóa



( Maët caàu:

[image: image2034.wmf]{
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( Khoái caàu:

[image: image2035.wmf]{
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2. Vò trí töông ñoái giöõa maët caàu vaø maët phaúng


Cho maët caàu S(O; R) vaø maët phaúng (P). Goïi d = d(O; (P)).



( Neáu d < R thì (P) caét (S) theo giao tuyeán laø ñöôøng troøn naèm treân (P), coù taâm H vaø 
baùn kính 
[image: image2036.wmf]22
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( Neáu d = R thì (P) tieáp xuùc vôùi (S) taïi tieáp ñieåm H. ((P) ñgl tieáp dieän cuûa (S))



( Neáu d > R thì (P) vaø (S) khoâng coù ñieåm chung.


Khi d = 0 thì (P) ñi qua taâm O vaø ñgl maët phaúng kính, ñöôøng troøn giao tuyeán coù baùn kính baèng R ñgl ñöôøng troøn lôùn.

3. Vò trí töông ñoái giöõa maët caàu vaø ñöôøng thaúng 


Cho maët caàu S(O; R) vaø ñöôøng thaúng (. Goïi d = d(O; ().



( Neáu d < R thì ( caét (S) taïi hai ñieåm phaân bieät.



( Neáu d = R thì ( tieáp xuùc vôùi (S). (( ñgl tieáp tuyeán cuûa (S)).



( Neáu d > R thì ( vaø (S) khoâng coù ñieåm chung.


4. Maët caàu ngoaïi tieáp – noäi tieáp
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	Taát caû caùc maët cuûa hình ña dieän ñeàu tieáp xuùc vôùi maët caàu

	Hình truï
	Hai ñöôøng troøn ñaùy cuûa hình truï naèm treân maët caàu
	Maët caàu tieáp xuùc vôùi caùc maët ñaùy vaø moïi ñöôøng sinh cuûa hình truï

	Hình noùn
	Maët caàu ñi qua ñænh vaø ñöôøng troøn ñaùy cuûa hình noùn
	Maët caàu tieáp xuùc vôùi maët ñaùy vaø moïi ñöôøng sinh cuûa hình noùn



5. Xaùc ñònh taâm maët caàu ngoaïi tieáp khoái ña dieän



( Caùch 1: Neáu (n – 2) ñænh cuûa ña dieän nhìn hai ñænh coøn laïi döôùi moät goùc vuoâng thì taâm cuûa maët caàu laø trung ñieåm cuûa ñoaïn thaúng noái hai ñænh ñoù.



( Caùch 2: Ñeå xaùc ñònh taâm cuûa maët caàu ngoaïi tieáp hình choùp.




– Xaùc ñònh truïc ( cuûa ñaùy (( laø ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi ñaùy taïi taâm 






ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ña giaùc ñaùy).



– Xaùc ñònh maët phaúng trung tröïc (P) cuûa moät caïnh beân.




– Giao ñieåm cuûa (P) vaø ( laø taâm cuûa maët caàu ngoaïi tieáp hình choùp.
II. Dieän tích – Theå tích

	
	Caàu
	Truï
	Noùn

	Dieän tích
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	Theå tích
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VAÁN ÑEÀ 1: Maët caàu – Khoái caàu
Baøi 74. Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi B vaø 
[image: image2045.wmf])

(

ABC

SA

^

.
a) Goïi O laø trung ñieåm cuûa SC. Chöùng minh: OA = OB = OC = SO. Suy ra boán ñieåm A, B, C, S cuøng naèm treân maët caàu taâm O baùn kính 
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b) Cho SA = BC = a vaø 
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. Tính baùn kính maët caàu noùi treân.

Baøi 75. Trong maët phaúng (P), cho ñöôøng thaúng d vaø moät ñieåm A ngoaøi d. Moät goùc xAy di ñoäng quanh A, caét d taïi B vaø C. Treân ñöôøng thaúng qua A vuoâng goùc vôùi (P) laáy ñieåm S. Goïi H vaø K laø caùc hình chieáu vuoâng goùc cuûa A treân SB vaø SC.
a) Chöùng minh A, B, C, H, K thuoäc cuøng moät maët caàu.

b) Tính baùn kính maët caàu treân, bieát AB = 2, AC = 3, 
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Baøi 76. Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, 
[image: image2049.wmf])
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 vaø 
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. Goïi O laø taâm hình vuoâng ABCD vaø K laø hình chieáu cuûa B treân SC.
a) Chuùng minh ba ñieåm O, A, K cuøng nhìn ñoaïn SB döôùi moät goùc vuoâng. Suy ra naêm ñieåm S, D, A, K B cuøng naèm treân maët caàu ñöôøng kính SB.

b) Xaùc ñònh taâm vaø baùn kính maët caàu noùi treân.
Baøi 77. Cho maët caàu S(O; a) vaø moät ñieåm A, bieát OA = 2a. Qua A keû moät tieáp tuyeán tieáp xuùc vôùi (S) taïi B vaø cuõng qua A keû moät caùt tuyeán caét (S) taïi C vaø D, bieát 
[image: image2051.wmf]3
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a) Tính AB.

b) Tính khoaûng caùch töø O ñeán ñöôøng thaúng CD.

Baøi 78. Cho hình choùp tam giaùc ñeàu S.ABC, coù caïnh ñaùy baèng a vaø goùc hôïp bôûi maët beân vaø ñaùy baèng 600. Goïi O laø taâm cuûa tam giaùc ABC. Trong tam giaùc SAO döïng ñöôøng trung tröïc cuûa caïnh SA, caét SO taïi K.

a) Tính SO, SA.

b) Chöùng minh 
[image: image2052.wmf]SMKSOA

DD

:

( vôùi M laø trung ñieåm cuûa SA). Suy ra KS.

c) Chöùng minh hình choùp K.ABC laø hình choùp ñeàu. suy ra: KA = KB +KC.

d) Xaùc ñònh taâm vaø baùn kính maët caàu ngoaïi tieáp hình choùp S.ABC.

Baøi 79. Cho hình choùp S.ABC. bieát raèng coù moät maët caàu baùn kính R tieáp xuùc vôùi caùc caïnh cuûa hình choùp vaø taâm I cuûa maët caàu naèm treân ñöôøng cao SH cuûa hình choùp.

a) Chöùng minh raèng S.ABC laø hình choùp ñeàu.

b) Tính chieàu cao cuûa hình choùp, bieát raèng 
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Baøi 80. Cho töù dieän ñeàu ABCD coù caïnh laø a.
a) Xaùc ñònh taâm vaø baùn kính maët caàu ngoaïi tieáp töù dieän.

b) Tính dieän tích maët caàu vaø theå tích khoái caàu ñoù.
Baøi 81. Cho moät hình choùp töù giaùc ñeàu coù caïnh ñaùy laø a, caïnh beân hôïp vôùi maët ñaùy moät goùc 600.

a) Xaùc ñònh taâm vaø baùn kính maët caàu ngoaïi tieáp hình choùp.

b) Tính dieän tích maët caàu vaø theå tích khoái caàu ñoù.

Baøi 82. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù taát caû caùc caïnh ñeàu baèng a. Xaùc ñònh taâm vaø baùn kính cuûa maët caàu ñi qua naêm ñieåm S, A, B, C, D.

Baøi 83. Cho tam giaùc ABC coù ñoä daøi ba caïnh laø 13, 14, 15. Moät maët caàu taâm O, baùn kính R = 5 tieáp xuùc vôùi ba caïnh cuûa tam giaùc ABC taïi caùc tieáp ñieåm naèm treân ba caïnh ñoù. Tính khoaûng caùch töø taâm maët caàu tôùi maët phaúng chöùa tam giaùc.

Baøi 84. Hình choùp S.ABC coù ñöôøng cao SA = a, ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh a. Tính baùn kính maët caàu ngoaïi tieáp hình choùp.
Baøi 85. Cho hình choùp töø giaùc ñeàu S.ABCD coù caïnh ñaùy baèng a vaø goùc hôïp bôûi maët beân vaø ñaùy baèng 600. Xaùc ñònh taâm vaø baùn kính maët caàu ngoaïi tieáp hình choùp.
Baøi 86. Hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù caïnh ñaùy a vaø ñöôøng cao h. Goïi O laø taâm cuûa ABCD vaø H laø trung ñieåm cuûa BC. Ñöôøng phaân giaùc trong cuûa goùc SHO caét SO taïi I. Chöùng minh raèng I laø taâm maët caàu noäi tieáp hình choùp. Tính baùn kính maët caàu naøy.
Baøi 87. Cho hình choùp S.ABC coù SA ( (ABC) vaø tam giaùc ABC vuoâng taïi B. Goïi AH, AK laàn löôït laø caùc ñöôøng cao cuûa caùc tam giaùc SAB vaø SAC.

a) Chöùng minh raèng naêm ñieåm A, B, C, H, K cuøng ôû treân moät maët caàu.

b) Cho AB = 10, BC = 24. Xaùc ñònh taâm vaø tính baùn kính maët caàu ñoù.

Baøi 88. Cho hình choùp S.ABCD coù ABCD laø hình vuoâng caïnh baèng a, SA = 
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a

 vaø SA ( (ABCD). Moät maët phaúng (P) qua A vaø vuoâng goùc vôùi SC, caét SB, SC, SD laàn löôït taïi H, M, K. 

a) Chöùng minh raèng baûy ñieåm A, B, C, D, H, M, K cuøng ôû treân moät maët caàu.

b) Xaùc ñònh taâm vaø tính baùn kính maët caàu ñoù.

VAÁN ÑEÀ 2: Maët truï – Hình truï – Khoái truï
Baøi 1. Cho hình truï coù caùc ñaùy laø hai hình troøn taâm O vaø O(, baùn kính ñaùy baèng 2 cm. Treân ñöôøng troøn ñaùy taâm O laáy hai ñieåm A, B sao cho AB = 2 cm. Bieát raèng theå tích töù dieän OO(AB baèng 8 cm3. Tính chieàu cao hình truï vaø theå tích khoái truï.
Baøi 2. Cho hình truï coù caùc ñaùy laø hai hình troøn taâm O vaø O(, baùn kính ñaùy baèng 2 cm. Treân ñöôøng troøn ñaùy taâm O laáy ñieåm A sao cho AO( hôïp vôùi maët phaúng ñaùy moät goùc 
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. Tính chieàu cao hình truï vaø theå tích khoái truï.
Baøi 3. Cho hình truï coù caùc ñaùy laø hai hình troøn taâm O vaø O(, baùn kính ñaùy baèng chieàu cao vaø baèng a. Treân ñöôøng troøn ñaùy taâm O laáy ñieåm A, treân ñöôøng troøn ñaùy taâm O( laáy ñieåm B sao cho AB = 2a. Tính theå tích cuûa khoái töù dieän OO(AB.
Baøi 4. Moät khoái truï coù chieàu cao baèng 20 cm vaø coù baùn kính ñaùy baèng 10 cm. Ngöôøi ta keû hai baùn kính OA vaø O’B’ laàn löôït treân hai ñaùy sao cho chuùng hôïp vôùi nhau moät goùc 300. Caét khoái truï bôûi moät maët phaúng chöùa ñöôøng thaúng AB’ vaø song song vôùi truïc OO’ cuûa khoái  truï ñoù. Haõy tính dieän tích cuûa thieát dieän.
Baøi 5. Moät hình truï coù baùn kính ñaùy R = 53 cm, khoaûng caùch giöõa hai ñaùy h = 56 cm. Moät thieát dieän song song vôùi truïc laø hình vuoâng. Tính khoaûng caùch töø truïc ñeán maët phaúng thieát dieän.
Baøi 6. Cho hình truï baùn kính ñaùy R, chieàu cao OO( = h, A vaø B laø hai ñieåm thay ñoåi treân hai ñöôøng troøn ñaùy sao cho ñoä daøi AB = a khoâng ñoåi 
[image: image2056.wmf](
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a) Chöùng minh goùc giöõa hai ñöôøng thaúng AB vaø OO’ khoâng ñoåi.

b) Chöùng minh khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng AB vaø OO’ khoâng ñoåi.

Baøi 7. Trong khoâng gian cho hình vuoâng ABCD caïnh a. Goïi I vaø H laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh AB vaø CD. Khi quay hình vuoâng ñoù xung quanh truïc IH ta ñöôïc moät hình truï troøn xoay.
a) Tính dieän tích xung quanh cuûa hình truï troøn xoay ñöôïc taïo neân.

b) Tính theå tích cuûa khoái truï troøn xoay ñöôïc taïo neân bôûi hình truï troøn xoay ñoù.

Baøi 8. Moät hình truï coù baùn kính ñaùy R vaø coù thieát dieän qua truïc laø moät hình vuoâng.
a) Tính dieän tích xung quanh vaø dieän tích toaøn phaàn cuûa hình truï.
b) Tính theå tích cuûa khoái laêng truï töù giaùc ñeàu noäi tieáp trong khoái truï ñaõ cho.
Baøi 9. Moät hình truï coù baùn kính ñaùy R vaø ñöôøng cao baèng 
[image: image2057.wmf]3

R

; A vaø B laø hai ñieåm treân hai ñöôøng troøn ñaùy sao cho goùc hôïp bôûi AB vaø truïc cuûa hình truï laø 300.
a) Tính dieän tích xung quanh vaø dieän tích toaøn phaàn cuûa hình truï.
b) Tính khoaûng caùch giöõa AB vaø truïc cuûa hình truï.
Baøi 10. Cho hình truï baùn kính ñaùy R, chieàu cao h. Goïi A vaø B laø hai ñieåm laàn löôït naèm treân hai ñöôøng troøn ñaùy (O, R) vaø (O(, R) sao cho OA vaø O(B hôïp vôùi nhau moät goùc baèng x vaø vaø hai ñöôøng thaúng  AB, O(O hôïp vôùi nhau moät goùc baèng y.
a) Tính baùn kính R theo h, x, y.

b) Tính Sxq, Stp vaø theå tích V cuûa hình truï theo h, x, y.

Baøi 11. Cho hình truï baùn kính ñaùy baèng a vaø truïc OO’ = 2a. OA vaø OB’ laø hai baùn kính cuûa hai ñöôøng troøn ñaùy (O), (O’) sao cho goùc cuûa OA vaø OB’ baèng 300.
a) Tính ñoä daøi ñoaïn thaúng AB’.

b) Tính tang cuûa goùc giöõa AB’ vaø OO’.

c) Tính khoaûng caùch giöõa AB’ vaø OO’.

Baøi 12. Moät khoái truï coù caùc ñaùy laø hai hình troøn taâm O vaø O’, baùn kính R vaø coù ñöôøng cao 
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. Goïi A laø moät ñieåm treân ñöôøng troøn taâm O vaø B laø moät ñieåm treân ñöôøng troøn taâm O’ sao cho OA vuoâng goùc vôùi O’B.

a) Chöùng minh raèng caùc maët beân cuûa töù dieän OABO’ laø nhöõng tam giaùc vuoâng. Tính tæ soá theå tích cuûa khoái töù dieän OABO’ vaø khoái truï.

b) Goïi 
[image: image2059.wmf](

)

a

laø maët phaúng qua AB vaø song song vôùi OO’. Tính khoaûng caùch giöõa truïc OO’ vaø maët phaúng
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c) Chöùng minh raèng 
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 laø tieáp dieän cuûa maët truï coù truïc OO’ vaø coù baùn kính ñaùy baèng 
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VAÁN ÑEÀ 1: Maët noùn – Hình noùn – Khoái noùn
Baøi 1. Cho hình laêng truï töù giaùc ñeàu ABCD.A(B(C(D( coù caïnh ñaùy baèng a, chieàu cao 2a. Bieát raèng O( laø taâm cuûa A(B(C(D( vaø (C) laø ñöôøng troøn noäi tieáp ñaùy ABCD. Tính theå tích khoái noùn coù ñænh O( vaø ñaùy (C).
Baøi 2. Cho hình laêng truï tam giaùc ñeàu ABC.A(B(C( coù caïnh ñaùy baèng a vaø chieàu cao 2a. Bieát raèng O( laø taâm cuûa A(B(C( vaø (C) laø ñöôøng troøn noäi tieáp ñaùy ABC. Tính theå tích khoái noùn coù ñænh O( vaø ñaùy (C).
Baøi 3. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù caïnh ñaùy baèng a, caïnh beân hôïp vôùi ñaùy moät goùc 
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. Goïi (C) laø ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ñaùy ABCD. Tính theå tích khoái noùn coù ñænh S vaø ñaùy (C).
Baøi 4. Trong khoâng gian cho tam giaùc OIM vuoâng taïi I, goùc IOM baèng 300 vaø caïnh IM = a. Khi quay tam giaùc OIM quanh caïnh goùc vuoâng OI thì ñöôøng gaáp khuùc OMI taïo thaønh moät hình noùn troøn xoay.
a) Tính dieän tích xung quanh cuûa hình noùn troøn xoay taïo thaønh.
b) Tính theå tích cuûa khoái noùn troøn xoay taïo thaønh.

Baøi 5. Thieát dieän qua truïc cuûa moät hình noùn laø moät tam giaùc vuoâng caân coù caïnh goùc vuoâng baèng a.
a) Tính dieän tích xung quanh vaø dieän tích toaøn phaàn  cuûa hình noùn.
b) Tính theå tích cuûa khoái noùn töông öùng.

c) Moät thieát dieän qua ñænh vaø taïo vôùi ñaùy moät goùc 600. Tính dieän tích cuûa thieát dieän naøy.

Baøi 6. Cho hình noùn ñænh S, ñöôøng cao SO, A vaø B laø hai ñieåm thuoäc ñöôøng troøn ñaùy sao cho khoaûng caùch töø ñieåm O ñeán AB baèng a vaø 
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. Tính ñoä daøi ñöôøng sinh cuûa hình noùn theo a.
Baøi 7. Thieát dieän qua truïc cuûa moät khoái noùn laø moät tam giaùc vuoâng caân coù caïnh huyeàn baèng a. Tính theå tích khoái noùn vaø dieän tích xung quanh cuûa hình noùn ñaõ cho.
Baøi 8. Cho hình laäp phöông ABCD. A’B’C’D’ caïnh a. Tính dieän tích xung quanh cuûa hình noùn coù ñænh laø taâm O cuûa hình vuoâng ABCD vaø ñaùy laø hình troøn noäi tieáp hình vuoâng A’B’C’D’.
Baøi 9. Caét moät hình noùn baèng moät maët phaúng ñi qua truïc cuûa noù, ta ñöôïc thieát dieän laø moät tam giaùc ñeàu caïnh 2a. Tính dieän tích xung quanh, dieän tích toaøn phaàn cuûa hình vaø theå tích cuûa khoái noùn.
Baøi 10. Cho hình choùp tam giaùc ñeàu S. ABC coù caïnh beân baèng a vaø goùc giöõa caùc maët beân vaø maët ñaùy laø 
[image: image2066.wmf]a

. Moät hình noùn ñænh S coù ñöôøng troøn ñaùy noäi tieáp tam giaùc ñeàu ABC, Haõy tính dieän tích xung quanh cuûa hình noùn naøy theo a vaø 
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Baøi 11. Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù chieàu cao SO = h vaø 
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> 450). Tính dieän tích xung quanh cuûa hình noùn ñænh S vaø coù ñöôøng troøn ñaùy ngoaïi tieáp hình vuoâng ABCD.
Baøi 12. Moät hình noùn coù ñoä daøi ñöôøng sinh baèng 1 vaø goùc giöõa ñöôøng sinh vaø ñaùy laø 
[image: image2070.wmf]a

.

a) Tình dieän tích xung quanh vaø theå tích cuûa khoái noùn.

b) Goïi I laø ñieåm treân ñöôøng cao SO cuûa hình noùn sao cho 
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. Tính dieän tích cuûa thieát dieän qua I vaø vuoâng goùc vôùi truïc.


[image: image2072]
Baøi 32. Cho moät töù dieän ñeàu coù caïnh laø a.

a) Xaùc ñònh taâm vaø baùn kính maët caàu ngoaïi tieáp töù dieän.


b) Tính dieän tích maët caàu vaø theå tích khoái caàu töông öùng.
Baøi 33. Cho moät hình choùp töù giaùc ñeàu coù caïnh ñaùy laø a, caïnh beân hôïp vôùi maët ñaùy moät goùc 
[image: image2073.wmf]0

60

.

a) Xaùc ñònh taâm vaø baùn kính maët caàu ngoaïi tieáp hình choùp.


b) Tính dieän tích maët caàu vaø theå tích khoái caàu töông öùng.
Baøi 34. Hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD coù caïnh ñaùy a, goùc giöõa maët beân vaø ñaùy laø (.

a) Tính baùn kính caùc maët caàu ngoaïi tieáp vaø noäi tieáp hình choùp.


b) Tính giaù trò cuûa 
[image: image2074.wmf]tan

a

 ñeå caùc maët caàu naøy coù taâm truøng nhau.
Baøi 35. Cho töù dieän ABCD, bieát AB = BC = AC = BD = a, AD = b. Hai maët phaúng (ACD) vaø (BCD) vuoâng goùc vôùi nhau.

a) Chöùng minh tam giaùc ACD vuoâng.


b) Tính dieän tích maët caàu ngoaïi tieáp töù dieän ABCD.

Baøi 36. Cho hình caàu taâm O baùn kính R vaø ñöôøng kính SS(. Moät maët phaúng vuoâng goùc vôùi SS( caét hình caàu theo moät ñöôøng troøn taâm H. Goïi ABC laø tam giaùc ñeàu noäi tieáp trong ñöôøng troøn naøy. Ñaët SH = x (0 < x < 2R).
a) Tính caùc caïnh cuûa töù dieän SABC theo R, x.
b) Xaùc ñònh x ñeå SABC laø töù dieän ñeàu, khi ñoù tính theå tích cuûa töù dieän vaø chöùng minh raèng caùc ñöôøng thaúng S(A, S(B, S(C ñoâi moät vuoâng goùc vôùi nhau.


Baøi 37. Trong maët phaúng (P), cho hình thang caân ABCD vôùi AB = 2a, BC = CD = DA = a. Treân nöûa ñöôøng thaúng Ax vuoâng goùc vôùi (P) ta laáy moät ñieâm di ñoäng S. Moät maët phaúng qua A vuoâng goùc vôùi SB, caét SB, SC, SD laàn löôït taïi P, Q, R.

a) Chöùng minh raèng baûy ñieåm A, B, C, D, P, Q, R luoân thuoäc moät maët caàu coá ñònh. tính dieän tích cuûa maët caàu ñoù.

b) Co SA = 
[image: image2075.wmf]3

a

. Tính dieän tích cuûa töù giaùc APQR.

Baøi 38. Cho moät ñoaïn thaúng IJ coù chieàu daøi c. Treân ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi IJ taïi I ta laáy hai ñieåm A, A( ñoái xöùng qua I vaø IA = IA( = a. Treân ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi IJ taïi J vaø khoâng song song vôùi AA( ta laáy hai ñieåm B, B( ñoái xöùng qua J vaø JB = JB( = b.

a) Chöùng minh raèng taâm O cuûa maët caàu ngoaïi tieáp töù dieän AA(B(B naèm treân ñöôøng thaúng IJ.

b) Xaùc ñònh taâm vaø tính baùn kính cuûa maët caàu ngoaïi tieáp töù dieän AA(B(B theo a, b, c.
Baøi 39. Cho töù dieän ABCD vôùi AB = AC = a, BC = b. Hai maët phaúng (BCD) vaø (ABC) vuoâng goùc vôùi nhau vaø 
[image: image2076.wmf]·
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. Xaùc ñònh taâm vaø baùn kính maët caàu ngoaïi tieáp töù dieän ABCD.
Baøi 40. Cho hình caàu baùn kính R. Töø moät ñieåm S baát kyø treân maët caàu, döïng ba caùt tuyeán baèng nhau, caét maët caàu taïi A, B, C sao cho: 
[image: image2077.wmf]·
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. Tính theå tích V cuûa töù dieän SABC theo R vaø 
[image: image2078.wmf]a
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Baøi 41. Cho töù dieän SABC coù SA ( (ABC), SA = a, AB = b, AC = c. Xaùc ñònh taâm vaø tính baùn kính maët caàu ngoaïi tieáp töù dieän trong caùc tröôøng hôïp sau:

a) 
[image: image2079.wmf]·
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b) 
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Baøi 42. Cho hình laêng truï tam giaùc ñeàu ABC.A’B’C’ coù taát caû caùc caïnh ñeàu baèng a. Xaùc ñònh taâm, baùn kính vaø tính dieän tích maët caàu ngoaïi tieáp hình laêng truï ñaõ cho.
Baøi 43. Moät hình truï coù baùn kính ñaùy R vaø coù thieát dieän qua truïc laø moät hình vuoâng.

a) Tính Sxq vaø Stp  cuûa hình truï.


b) Tính V khoái laêng truï  töù giaùc ñeàu noäi tieáp trong khoái truï ñaõ cho.
Baøi 44. Moät hình truï coù baùn kính ñaùy R vaø ñöôøng cao 
[image: image2082.wmf]3

R

. A vaø B laø 2 ñieåm treân 2 ñöôøng troøn ñaùy sao cho goùc hôïp bôûi AB vaø truïc cuûa hình truï laø 
[image: image2083.wmf]0
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.

a) Tính dieän tích cuûa thieát dieän qua AB vaø song song vôùi truïc cuûa hình truï.


b) Tính Sxq vaø Stp  cuûa hình truï.


c) Tính theå tích khoái truï töông öùng.
Baøi 45. Beân trong hình truï troøn xoay coù moät hình vuoâng ABCD caïnh a noäi tieáp maø 2 ñænh lieân tieáp A, B naèm treân ñöôøng troøn ñaùy thöù 1 cuûa hình truï, 2 ñænh coøn laïi naèm treân ñöôøng troøn ñaùy thöù 2 cuûa hình truï. Maët phaúng chöùa hình vuoâng taïo vôùi ñaùy hình truï moät goùc 
[image: image2084.wmf]0
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. Tính dieän tích xung quanh vaø theå tích cuûa hình truï ñoù.
Baøi 46. Thieát dieän qua truïc cuûa moät hình noùn laø moät tam giaùc vuoâng caân coù caïnh goùc vuoâng baèng a.

a) Tính dieän tích xung quanh vaø dieän tích toaøn phaàn cuûa hình noùn.


b) Tính theå tích khoái noùn töông öùng.
Baøi 47. Cho hình noùn coù ñöôøng cao SO = h vaø baùn kính ñaùy R. Goïi M laø ñieåm treân ñoaïn OS, ñaët OM = x (0 < x < h).

a) Tính dieän tích thieát dieän (C) vuoâng goùc vôùi truïc taïi M.


b) Tính theå tích V cuûa khoái noùn ñænh O vaø ñaùy (C) theo R, h vaø x. Xaùc ñònh x sao cho V ñaït giaù trò lôùn nhaát.
Baøi 48. Moät hình noùn  ñænh S coù chieàu cao SH = h vaø ñöôøng sinh baèng ñöôøng kính ñaùy. Moät hình caàu coù taâm laø trung ñieåm O cuûa ñöôøng cao SH vaø tieáp xuùc vôùi ñaùy hình noùn.

a) Xaùc ñònh giao tuyeán cuûa maët noùn vaø maët caàu.


b) Tính dieän tích cuûa phaàn maët noùn naèm trong maët caàu.


c) Tính S maët caàu vaø so saùnh vôùi dieän tích toaøn phaàn cuûa maët noùn.
Baøi 49. Cho hình noùn troøn xoay ñænh S. Trong ñaùy cuûa hình noùn ñoù coù hình vuoâng ABCD noäi tieáp, caïnh baèng a. Bieát raèng 
[image: image2085.wmf]·
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. Tính theå tích khoái noùn vaø dieän tích xung quanh cuûa hình noùn.
Baøi 50. Cho hình noùn coù baùn kính ñaùy baèng R vaø goùc ôû ñænh laø 2
[image: image2086.wmf]a

. Trong hình noùn coù moät hình truï noäi tieáp. Tính baùn kính ñaùy vaø chieàu cao cuûa hình truï, bieát raèng thieát dieän qua truïc cuûa hình truï laø moät hình vuoâng.
Baøi 51. Cho hình noùn coù baùn kính ñaùy R, goùc giöõa ñöôøng sinh vaø ñaùy cuûa hình noùn laø 
[image: image2087.wmf]a

. Moät maët phaúng (P) song song vôùi ñaùy cuûa hình noùn, caùch ñaùy hình noùn moät khoaûng h, caét hình noùn theo ñöôøng troøn (C). Tính baùn kính ñöôøng troøn (C) theo R, h vaø 
[image: image2088.wmf]a

.
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Baøi 1. Cho hình choùp tam giaùc SABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc ñeàu caïnh a, SA ( (ABC) vaø SA = a. M laø moät ñieåm thay ñoåi treân caïnh AB. Ñaët 
[image: image2090.wmf]·

ACM

  = , haï SH vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng CM.

a) Tìm quyõ tích ñieåm H. Suy ra giaù trò lôùn nhaát cuûa theå tích töù dieän SAHC.


b) Haï AI ( SC, AK ( SH. Tính ñoä daøi SK, AK vaø theå tích töù dieän SAKI.


HD:
a) Quó tích ñieåm H laø moät cung troøn. MaxVSAHC=
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b) AK =
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Baøi 2. Cho ABC caân taïi A coù AB = AC = a vaø goùc 
[image: image2095.wmf]·
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 = 2. Treân ñöôøng thaúng d qua A vaø vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABC), laáy ñieåm S sao cho SA = 2a. Goïi I laø trung ñieåm cuûa BC. Haï AH ( SI.

a) Chöùng minh AH ( (SBC). Tính ñoä daøi AH theo a, .


b) K laø moät ñieåm thay ñoåi treân ñoaïn AI, ñaët 
[image: image2096.wmf]AK

AI

 = x. Maët phaúng (R) qua K vaø vuoâng goùc vôùi AI caét caùc caïnh AB, AC, SC, SB laàn löôït taïi M, N, P, Q. Töù giaùc MNPQ laø hình gì? Tính dieän tích töù giaùc naøy.


HD:
a) AH = 
[image: image2097.wmf]2
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b) SMNPQ = 
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Baøi 3. Cho töù dieän ABCD coù AB = CD = 2x 
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 vaø AC = AD = BC = BD = 1. Goïi I vaø J laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh AB vaø CD.

a) Chöùng minh AB ( CD vaø IJ laø ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa hai ñöôøng thaúng AB vaø CD.


b) Tính theå tích töù dieän ABCD theo x. Tìm x ñeå theå tích naøy lôùn nhaát vaø tính giaù trò lôùn nhaát ñoù.


HD: 
b) V = 
[image: image2100.wmf]22
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 khi x = 
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Baøi 4. Trong maët phaúng (P), cho hình vuoâng ABCD caïnh a, coù taâm laø O. Treân caùc nöûa ñöôøng thaúng Ax, Cy vuoâng goùc vôùi (P) vaø ôû veà cuøng moät phía ñoái vôùi (P) laáy laàn löôït hai ñieåm M, N. Ñaët AM = x, CN = y.

a) Tính ñoä daøi MN. Töø ñoù chöùng minh raèng ñieàu kieän caàn vaø ñuû ñeå OMN vuoâng taïi O laø:

[image: image2103.wmf]2
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b) Giaû söû M, N thay ñoåi sao cho OMN vuoâng taïi O. Tính  theå tích töù dieän BDMN. Xaùc ñònh x, y ñeå theå tích töù dieän naøy baèng 
[image: image2104.wmf]3

a

4

.


HD:
a) MN = 
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b) V = 
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Baøi 5. Trong maët phaúng (P), cho hình vuoâng ABCD caïnh a. Goïi O laø giao ñieåm cuûa 2 ñöôøng cheùo cuûa hình vuoâng ABCD. Treân ñöôøng thaúng Ox vuoâng goùc (P) laáy ñieåm S. Goïi  laø goùc nhoïn taïo bôûi maët beân vaø maët ñaùy cuûa hình choùp SABCD.

a) Tính theå tích vaø dieän tích toaøn phaàn cuûa hình choùp SABCD theo a vaø .


b) Xaùc ñònh ñöôøng vuoâng goùc chung cuûa SA vaø CD. Tính ñoä daøi ñöôøng vuoâng goùc chung ñoù theo a vaø .


HD:
a) V = 
[image: image2109.wmf]3
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b) d = 
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Baøi 6. Treân nöûa ñöôøng troøn ñöôøng kính AB = 2R laáy moät ñieåm C tuøy yù. Döïng CH vuoâng goùc vôùi AB (H thuoäc ñoaïn AB) vaø goïi I laø trung ñieåm cuûa CH. Treân nöûa ñöôøng thaúng It vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABC) taïi I laáy ñieåm S sao cho goùc 
[image: image2112.wmf]·
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a) Chöùng minh tam giaùc SHC laø tam giaùc ñeàu.


b) Ñaët AH = h. Tính theå tích V cuûa töù dieän SABC theo h vaø R.


HD:
b) V = 
[image: image2113.wmf](

)

3

2

Rh2Rh

–

 
Baøi 7. Cho hình vuoâng ABCD caïnh 2a. Treân ñöôøng thaúng d qua trung ñieåm I cuûa caïnh AB vaø vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABCD) laáy ñieåm E sao cho IE = a. M laø ñieåm thay ñoåi treân caïnh AB, haï EH ( CM. Ñaët BM = x.

a) Chöùng minh ñieåm H di ñoäng treân moät ñöôøng troøn. Tính ñoä daøi IH.


b) Goïi J laø trung ñieåm cuûa ñoaïn CE. Tính ñoä daøi JM vaø tìm giaù trò nhoû nhaát cuûa JM.


HD:
a) IH = 
[image: image2114.wmf]22
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b) JM = 
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Baøi 8. Cho hình hoäp chöõ nhaät ABCDA'B'C'D' vaø ñieåm M treân caïnh AD. Maët phaúng (A'BM) caét ñöôøng cheùo AC' cuûa hình hoäp taïi ñieåm H.

a) Chöùng minh raèng khi M thay ñoåi treân caïnh  AD thì ñöôøng thaúng MH caét ñöôøng thaúng A'B taïi moät ñieåm coá ñònh.


b) Tính tyû soá theå tích cuûa hai khoái ña dieän taïo bôûi maët phaúng A'BM caét hình hoäp trong tröôøng hôïp M laø trung ñieåm cuûa caïnh AD.


c) Giaû söû AA' = AB vaø MB vuoâng goùc vôùi AC. Chöùng minh raèng maët phaúng A'BM vuoâng goùc vôùi AC' vaø ñieåm H laø tröïc taâm cuûa tam giaùc A'BM.


HD:
a) MH caét A(B taïi trung ñieåm I cuûa A(B.
b) 
[image: image2118.wmf]1
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Baøi 9. Cho hình vuoâng ABCD caïnh baèng a. I laø trung ñieåm AB. Qua I döïng ñöôøng vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABCD) vaø treân ñoù laáy ñieåm S sao cho 2IS = a
[image: image2119.wmf]3

.

a) Chöùng minh raèng tam giaùc SAD laø tam giaùc vuoâng.


b) Tính theå tích khoái choùp S.ACD roài suy ra khoaûng caùch töø C ñeán maët phaúng (SAD).


HD:
b) V = 
[image: image2120.wmf]3
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Baøi 10. Cho hình hoäp chöõ nhaät ABCD.A’B’C’D’ coù AB = a, AD = 2a, AA’ = a.

a) Tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng AD’ vaø B’C.


b) Goïi M laø ñieåm chia trong ñoaïn AD theo tyû soá 
[image: image2122.wmf]3
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. Haõy tính khoaûng caùch töø ñieåm M ñeán maët phaúng (AB’C).


c) Tính theå tích töù dieän AB’D’C.


HD:
a) d(AD(, B(C) = a
b) d(M, (AB(C)) = 
[image: image2123.wmf]2
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c) V = 
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Baøi 11. Trong maët phaúng (P), cho moät hình vuoâng ABCD coù caïnh baèng a. S laø moät ñieåm baát kyø naèm treân ñöôøng thaúng At vuoâng goùc vôùi maët phaúng (P) taïi A.

a) Tính theo a theå tích khoái caàu ngoaïi tieáp choùp S.ABCD khi SA = 2a.


b) M, N laàn löôït laø hai ñieåm di ñoäng treân caùc caïnh CB, CD (M ( CB, N ( CD) vaø ñaët CM = m, CN = n. Tìm moät bieåu thöùc lieân heä giöõa m vaø n ñeå caùc maët phaúng (SMA) vaø (SAN) taïo vôùi nhau moät goùc 45(.


HD:
a) V = 
[image: image2125.wmf]3
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Baøi 12. Cho hình choùp SABCD coù ñaùy ABCD laø hình vuoâng caïnh a, 
[image: image2127.wmf]()
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.Treân caïnh AD laáy ñieåm M thay ñoåi. Ñaët goùc 
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a) Chöùng minh N luoân thuoäc moät ñöôøng troøn coá ñònh vaø tính theå tích töù dieän SACN theo 
[image: image2131.wmf]a

 vaø 
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b) Haï 
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^

, 
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. Chöùng minh raèng 
[image: image2135.wmf]()
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 vaø tính ñoä daøi ñoaïn  HK.

HD:
a) N thuoäc ñöôøng troøn ñöôøng kính AC coá ñònh, V = 
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Baøi 13. Cho hình choùp S.ABC coù caùc caïnh beân SA, SB, SC ñoâi moät vuoâng goùc. Ñaët SA = a, SB = b, SC = c. Goïi G laø troïng taâm cuûa tam giaùc ABC.

a) Tính ñoä daøi ñoaïn SG theo a, b, c.

b) Moät maët phaúng (P) tuyø yù ñi qua S vaø G caét ñoaïn AB taïi M vaø caét ñoaïn AC taïi N.


i) Chöùng minh raèng 
[image: image2138.wmf]3

ABAC

AMAN
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.



ii) Chöùng minh raèng maët caàu ñi qua caùc ñieåm S, A, B, C coù taâm O thuoäc maët phaúng (P). Tính theå tích khoái ña dieän ASMON theo a, b, c khi maët phaúng (P) song song vôùi BC

HD:
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[image: image2139.wmf]1
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b) V = 
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Baøi 14. Cho hình vuoâng ABCD caïnh a. Goïi O laø giao ñieåm hai ñöôøng cheùo. Treân nöûa ñöôøng thaúng Ox vuoâng goùc vôùi maët phaúng chöùa hình vuoâng, ta laáy ñieåm S sao cho goùc 
[image: image2141.wmf]·
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a) Tính khoaûng caùch giöõa hai ñöôøng thaúng BC vaø SD.

b) Goïi (
[image: image2142.wmf]a

) laø maët phaúng chöùa BC vaø vuoâng goùc vôùi maët phaúng (SAD). Tính dieän tích thieát dieän taïo bôûi (
[image: image2143.wmf]a

) vaø hình choùp S.ABCD.
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[image: image2144.wmf]6

3

a



b) S = 
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Baøi 15. Cho hình vuoâng ABCD coù caïnh baèng a. Treân caïnh AD laáy ñieåm M sao cho AM = x (0 ( x ( a). Treân nöûa ñöôøng thaúng Ax vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABCD) taïi ñieåm A, laáy ñieåm S sao cho SA = y (y > 0).

a) Chöùng minh raèng (SAB) ( (SBC).

b) Tính khoaûng caùch töø ñieåm M ñeán maët phaúng (SAC).

c) Tính theå tích khoái choùp S.ABCM theo a, y vaø x.

d) Bieát raèng x2 + y2 = a2. Tìm giaù trò lôùn nhaát cuûa theå tích khoái choùp S.ABCM.

HD:
b) d(M, (SAC)) = 
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c) V = 
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d) MaxV = 
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   khi x = 
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Baøi 16. Cho hình choùp S.ABC coù ñaùy ABC laø tam giaùc vuoâng taïi A; 
[image: image2150.wmf]·
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; SBC laø tam giaùc ñeàu caïnh a. Maët beân SAB vuoâng goùc vôùi ñaùy ABC. M laø trung ñieåm SB.

a) Chöùng minh AM laø ñoaïn vuoâng goùc chung cuûa SB vaø AC. Tính cosin goùc giöõa 2 maët phaúng (SAC) vaø (ABC).

b) Tính theå tích cuûa hình choùp S.ABC.


HD:
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b) V = 
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Baøi 17. Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thoi, goùc 
[image: image2153.wmf]µ
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, BD = a > 0. Caïnh beân SA vuoâng goùc vôùi ñaùy. Goùc giöõa maët phaúng (SBC) vaø ñaùy baèng 600. Moät maët phaúng (P) ñi qua BD vaø vuoâng goùc vôùi caïnh SC. Tính tæ soá theå tích giöõa hai phaàn cuûa hình choùp do maët phaúng (P) taïo ra khi caét hình choùp.
HD:
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Baøi 18. Cho hình hoäp ñöùng ABCD.A’B’C’D’ coù caùc caïnh AB = AD = a, AA’ = 
[image: image2155.wmf]2
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 vaø goùc 
[image: image2156.wmf]·
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. Goïi M vaø N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa caùc caïnh A’D’ vaø A’B’. Chöùng minh raèng AC( vuoâng goùc vôùi maët phaúng (BDMN). Tính theå tích khoái choùp A.BDMN.
HD: 
V =  
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Baøi 19. Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình chöõ nhaät vôùi AB = a, AD = 2a, caïnh SA vuoâng goùc vôùi ñaùy, caïnh SB taïo vôùi maët phaúng ñaùy moät goùc 60o. Treân caïnh SA laáy ñieåm M sao cho AM = 
[image: image2158.wmf]3

3

a

. Maët phaúng (BCM) caét caïnh SD taïi ñieåm N. Tính theå tích khoái choùp S.BCNM .
HD:
V =  
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Baøi 20. Cho hình choùp S.ABCD coù ñaùy ABCD laø hình thoi caïnh a, goùc 
[image: image2160.wmf]·
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, SA vuoâng goùc vôùi maët phaúng (ABCD), SA = a. Goïi C’ laø trung ñieåm cuûa SC. Maët phaúng (P) ñi qua AC’ vaø song song vôùi BD, caét caùc caïnh SB, SD cuûa hình choùp laàn löôït taïi B’, D’. Tính theå tích cuûa khoái choùp S.AB’C’D’.
HD:
V =  
[image: image2161.wmf]18

3

3

a












































OÂN TAÄP TOÅNG HÔÏP 


HÌNH HOÏC KHOÂNG GIAN





OÂN TAÄP KHOÁI TROØN XOAY





CHÖÔNG II


KHOÁI TROØN XOAY





I. TÍNH ÑÔN ÑIEÄU CUÛA HAØM SOÁ 





OÂN TAÄP KHOÁI ÑA DIEÄN





CHÖÔNG I


KHOÁI ÑA DIEÄN VAØ THEÅ TÍCH CUÛA CHUÙNG





CHÖÔNG I


ÖÙNG DUÏNG ÑAÏO HAØM ÑEÅ KHAÛO SAÙT 


VAØ VEÕ ÑOÀ THÒ CUÛA HAØM SOÁ





IV. Nhaéc laïi moät soá coâng thöùc 


trong Hình hoïc phaúng





x





y


c.





I





0





x





y





xA


c.





yCT





yCÑ





(d) : y = m


c.





I





0





x





y





III. GOÙC – KHOAÛNG CAÙCH





II. QUAN HEÄ VUOÂNG GOÙC





I. QUAN HEÄ SONG SONG 





CHÖÔNG 0


OÂN TAÄP HÌNH HOÏC KHOÂNG GIAN 11





IX. OÂN TAÄP HAØM SOÁ 


LUYÕ THÖØA – MUÕ – LOGARIT





VIII. BAÁT PHÖÔNG TRÌNH LOGARIT 





VII. BAÁT PHÖÔNG TRÌNH MUÕ 





VI. HEÄ PHÖÔNG TRÌNH 


MUÕ VAØ LOGARIT 





V. PHÖÔNG TRÌNH LOGARIT 





IV. PHÖÔNG TRÌNH MUÕ 





� EMBED Equation.3  ���





� EMBED Equation.3  ���





� EMBED Equation.3  ���





� EMBED Equation.3  ���





 y=logax





0<a<1





� EMBED Equation.3  ���





� EMBED Equation.3  ���





� EMBED Equation.3  ���





� EMBED Equation.3  ���





 y=logax





 a>1





� EMBED Equation.3  ���





� EMBED Equation.3  ���





� EMBED Equation.3  ���





 y=ax





 0<a<1





� EMBED Equation.3  ���





� EMBED Equation.3  ���





� EMBED Equation.3  ���





 y=ax





 a>1





III. HAØM SOÁ LUYÕ THÖØA 


HAØM SOÁ MUÕ – HAØM SOÁ LOGARIT





II. LOGARIT 





I. LUYÕ THÖØA 





CHÖÔNG II


HAØM SOÁ LUYÕ THÖØA – HAØM SOÁ MUÕ – HAØM SOÁ LOGARIT





VIII. OÂN TAÄP KHAÛO SAÙT HAØM SOÁ 





I





A





B





()





(C)





(d)





f(0)





B





yCT





a < 0





x





o





A





y





yCÑ





(C)





C





xB





xA





x1





x2





xC





f(0)





B





yCT





a > 0





x





x2





o





A





y





yCÑ





(C)





C





xC





xB





xA





x1





f(0)





B





yCT





a < 0





x





x2





o





A





y





yCÑ





(C)





C





xC





xB





xA





x1





f(0)





B





yCT





a > 0





x





x2





o





A





y





yCÑ





(C)





C





xC





xB





xA





x1





B





x'0





x0





yCÑ





(H.3)





x





x2





o





A





y





yCÑ





(C)





x1





C





x"0





(H.2)





x





(yCT = f(x0) = 0)





x'0





B





x1





o





x0





A





y





yCÑ





(C)





yCÑ





yCT





x2





x1   o





(h.1b)





y





x





x0





A





(C)





(h.1a)





y





x





O





x0





A





(C)





x





M





(+)





(–)





IV











I











d





m < 0





m = 0





m > 0





m = +(





m = –(





d2





M2





M1





(C)


c.





0





y0


c.





d1





d3





x0





y


c.





O





d





d





d1





b2





b1





M2





I





0





x





y





I





0





x





y





0





x





y





0





x





y





0





x





y = kx


c.





A


c.





x





y


c.





y





0





x





y





(C)


c.





A


c.





m


c.





�
a > 0�
a < 0�
�
y’ = 0 coù 3 nghieäm phaân bieät


(  ab < 0�















�
�
�
y’ = 0 chæ coù �1 nghieäm 


( ab > 0�


















�
�
�






y





VI. KHAÛO SAÙT SÖÏ BIEÁN THIEÂN


VAØ VEÕ ÑOÀ THÒ CUÛA HAØM SOÁ





V. ÑÖÔØNG TIEÄM CAÄN CUÛA ÑOÀ THÒ 





IV. ÑIEÅM UOÁN CUÛA ÑOÀ THÒ 





M1





(C)


c.





m


c.





y





x





0





y





x





0





VII. MOÄT SOÁ BAØI TOAÙN LIEÂN QUAN


ÑEÁN KHAÛO SAÙT HAØM SOÁ 





x





ad – bc < 0





0





y





x





ad – bc > 0





0





III. GIAÙ TRÒ LÔÙN NHAÁT 


VAØ GIAÙ TRÒ NHOÛ NHAÁT CUÛA HAØM SOÁ 





II. CÖÏC TRÒ CUÛA HAØM SOÁ 








Trang 98
Trang 99

[image: image2168.wmf]y

[image: image2169.wmf]1

[image: image2170.wmf]1

[image: image2171.wmf]x

[image: image2172.wmf]y

[image: image2173.wmf]1

[image: image2174.wmf]x

[image: image2175.wmf]y

[image: image2176.emf]�

A

�

B

�

I

[image: image2177.wmf]1

[image: image2178.wmf]x

[image: image2179.wmf]y

[image: image2180.wmf]O

[image: image2181.wmf]y

[image: image2182.wmf]x

[image: image2183.wmf]y

[image: image2184.wmf]x

[image: image2185.wmf]1

[image: image2186.wmf]x

_1301571017.unknown

_1302248747.unknown

_1302979079.unknown

_1303554373.unknown

_1304823277.unknown

_1305021413.unknown

_1312312794.unknown

_1316340145.unknown

_1319218564.unknown

_1319218664.unknown

_1319218816.unknown

_1320514986.unknown

_1320515077.unknown

_1320515220.unknown

_1320817330.unknown

_1320515097.unknown

_1320515007.unknown

_1319218817.unknown

_1320514944.unknown

_1319218701.unknown

_1319218815.unknown

_1319218675.unknown

_1319218618.unknown

_1319218640.unknown

_1319218650.unknown

_1319218629.unknown

_1319218589.unknown

_1319218601.unknown

_1319218576.unknown

_1319218414.unknown

_1319218522.unknown

_1319218537.unknown

_1319218507.unknown

_1316340326.unknown

_1317132009.unknown

_1317742877.unknown

_1316340155.unknown

_1314251671.unknown

_1314641964.unknown

_1314677475.unknown

_1315220240.unknown

_1315220360.unknown

_1314677689.unknown

_1314642052.unknown

_1314642703.unknown

_1314254205.unknown

_1314254273.unknown

_1314254295.unknown

_1314254019.unknown

_1314208837.unknown

_1314208953.unknown

_1314208954.unknown

_1314209051.unknown

_1314208855.unknown

_1313044211.unknown

_1314208644.unknown

_1314208730.unknown

_1314208803.unknown

_1314208691.unknown

_1314103747.unknown

_1313043979.unknown

_1313044048.unknown

_1305106076.unknown

_1305107347.unknown

_1305108634.unknown

_1305110011.unknown

_1305110342.unknown

_1310985113.unknown

_1310985224.unknown

_1305110449.unknown

_1305110624.unknown

_1305110729.unknown

_1305110490.unknown

_1305110393.unknown

_1305110209.unknown

_1305110278.unknown

_1305110053.unknown

_1305108986.unknown

_1305109605.unknown

_1305109868.unknown

_1305109109.unknown

_1305108880.unknown

_1305108959.unknown

_1305108958.unknown

_1305108811.unknown

_1305108413.unknown

_1305108418.unknown

_1305108547.unknown

_1305108596.unknown

_1305108443.unknown

_1305108415.unknown

_1305108417.unknown

_1305108414.unknown

_1305108039.unknown

_1305108133.unknown

_1305108411.unknown

_1305108412.unknown

_1305108162.unknown

_1305108410.unknown

_1305108065.unknown

_1305107753.unknown

_1305107798.unknown

_1305107609.unknown

_1305106675.unknown

_1305107136.unknown

_1305107276.unknown

_1305107329.unknown

_1305107214.unknown

_1305106940.unknown

_1305107000.unknown

_1305106892.unknown

_1305106381.unknown

_1305106638.unknown

_1305106649.unknown

_1305106635.unknown

_1305106293.unknown

_1305106350.unknown

_1305106165.unknown

_1305047769.unknown

_1305048734.unknown

_1305105796.unknown

_1305105904.unknown

_1305105980.unknown

_1305105866.unknown

_1305049453.unknown

_1305096207.unknown

_1305105231.unknown

_1305048869.unknown

_1305048447.unknown

_1305048487.unknown

_1305048716.unknown

_1305048467.unknown

_1305048179.unknown

_1305048267.unknown

_1305047888.unknown

_1305025779.unknown

_1305047120.unknown

_1305047318.unknown

_1305047335.unknown

_1305047284.unknown

_1305046156.unknown

_1305046503.unknown

_1305046758.unknown

_1305046479.unknown

_1305044154.unknown

_1305023849.unknown

_1305024286.unknown

_1305024695.unknown

_1305023884.unknown

_1305022727.unknown

_1305022755.unknown

_1305022708.unknown

_1305022665.unknown

_1304847882.unknown

_1304849470.unknown

_1304851735.unknown

_1305020277.unknown

_1305020286.unknown

_1305020945.unknown

_1305021029.unknown

_1305021156.unknown

_1305020798.unknown

_1305020281.unknown

_1305020284.unknown

_1305020285.unknown

_1305020283.unknown

_1305020278.unknown

_1305020273.unknown

_1305020275.unknown

_1305020276.unknown

_1305020274.unknown

_1305020269.unknown

_1305020270.unknown

_1305020263.unknown

_1305020265.unknown

_1305020266.unknown

_1305020264.unknown

_1305020256.unknown

_1304849999.unknown

_1304851716.unknown

_1304851732.unknown

_1304850085.unknown

_1304849700.unknown

_1304849875.unknown

_1304849643.unknown

_1304848981.unknown

_1304849205.unknown

_1304849337.unknown

_1304849414.unknown

_1304849281.unknown

_1304849112.unknown

_1304849172.unknown

_1304849047.unknown

_1304848680.unknown

_1304848712.unknown

_1304848942.unknown

_1304848696.unknown

_1304848450.unknown

_1304848476.unknown

_1304848383.unknown

_1304847916.unknown

_1304823345.unknown

_1304823661.unknown

_1304824174.unknown

_1304824759.unknown

_1304824978.unknown

_1304847837.unknown

_1304825042.unknown

_1304824964.unknown

_1304824556.unknown

_1304824754.unknown

_1304824482.unknown

_1304823663.unknown

_1304824165.unknown

_1304823662.unknown

_1304823376.unknown

_1304823398.unknown

_1304823411.unknown

_1304823423.unknown

_1304823429.unknown

_1304823433.unknown

_1304823436.unknown

_1304823426.unknown

_1304823417.unknown

_1304823420.unknown

_1304823414.unknown

_1304823404.unknown

_1304823408.unknown

_1304823401.unknown

_1304823383.unknown

_1304823395.unknown

_1304823380.unknown

_1304823358.unknown

_1304823364.unknown

_1304823367.unknown

_1304823361.unknown

_1304823351.unknown

_1304823355.unknown

_1304823348.unknown

_1304823314.unknown

_1304823327.unknown

_1304823333.unknown

_1304823342.unknown

_1304823330.unknown

_1304823320.unknown

_1304823323.unknown

_1304823317.unknown

_1304823295.unknown

_1304823302.unknown

_1304823305.unknown

_1304823299.unknown

_1304823289.unknown

_1304823292.unknown

_1304823286.unknown

_1303579804.unknown

_1304763420.unknown

_1304770926.unknown

_1304823225.unknown

_1304823261.unknown

_1304823267.unknown

_1304823274.unknown

_1304823264.unknown

_1304823255.unknown

_1304823258.unknown

_1304823230.unknown

_1304772156.unknown

_1304823214.unknown

_1304823220.unknown

_1304772265.unknown

_1304771930.unknown

_1304771946.unknown

_1304771204.unknown

_1304766007.unknown

_1304766371.unknown

_1304766376.unknown

_1304766377.unknown

_1304766373.unknown

_1304766375.unknown

_1304766372.unknown

_1304766196.unknown

_1304766370.unknown

_1304766369.unknown

_1304766063.unknown

_1304765603.unknown

_1304765793.unknown

_1304765930.unknown

_1304765706.unknown

_1304764546.unknown

_1304765538.unknown

_1304763432.unknown

_1304736515.unknown

_1304761722.unknown

_1304762599.unknown

_1304763039.unknown

_1304763340.unknown

_1304763056.unknown

_1304762992.unknown

_1304763013.unknown

_1304762980.unknown

_1304762461.unknown

_1304762549.unknown

_1304761879.unknown

_1304761517.unknown

_1304761609.unknown

_1304761610.unknown

_1304761519.unknown

_1304761577.unknown

_1304760644.unknown

_1304761515.unknown

_1304761516.unknown

_1304760764.unknown

_1304760909.unknown

_1304737184.unknown

_1304760129.unknown

_1304736520.unknown

_1304701009.unknown

_1304736418.unknown

_1304736449.unknown

_1304736468.unknown

_1304736438.unknown

_1304705927.unknown

_1304706768.unknown

_1304705579.unknown

_1303581154.unknown

_1304700954.unknown

_1304700981.unknown

_1304700994.unknown

_1304700967.unknown

_1304700909.unknown

_1304700932.unknown

_1303581248.unknown

_1304700712.unknown

_1303580105.unknown

_1303580437.unknown

_1303580566.unknown

_1303581002.unknown

_1303580203.unknown

_1303580302.unknown

_1303579966.unknown

_1303580039.unknown

_1303579879.unknown

_1303575191.unknown

_1303576224.unknown

_1303579280.unknown

_1303579618.unknown

_1303579723.unknown

_1303579758.unknown

_1303579676.unknown

_1303579377.unknown

_1303579407.unknown

_1303579326.unknown

_1303576425.unknown

_1303578636.unknown

_1303579161.unknown

_1303579209.unknown

_1303578586.unknown

_1303576291.unknown

_1303576403.unknown

_1303576265.unknown

_1303575826.unknown

_1303576043.unknown

_1303576120.unknown

_1303576155.unknown

_1303576055.unknown

_1303575924.unknown

_1303575999.unknown

_1303575873.unknown

_1303575395.unknown

_1303575690.unknown

_1303575748.unknown

_1303575573.unknown

_1303575322.unknown

_1303575353.unknown

_1303575260.unknown

_1303574331.unknown

_1303574715.unknown

_1303574884.unknown

_1303575094.unknown

_1303575150.unknown

_1303574961.unknown

_1303574829.unknown

_1303574874.unknown

_1303574751.unknown

_1303574530.unknown

_1303574625.unknown

_1303574657.unknown

_1303574562.unknown

_1303574439.unknown

_1303574505.unknown

_1303574393.unknown

_1303573820.unknown

_1303574036.unknown

_1303574150.unknown

_1303574270.unknown

_1303574107.unknown

_1303573929.unknown

_1303573977.unknown

_1303573895.unknown

_1303554608.unknown

_1303554796.unknown

_1303554797.unknown

_1303554656.unknown

_1303554510.unknown

_1303554578.unknown

_1303554416.unknown

_1303381813.unknown

_1303494859.unknown

_1303553143.unknown

_1303553804.unknown

_1303553986.unknown

_1303554287.unknown

_1303554332.unknown

_1303554242.unknown

_1303553890.unknown

_1303553958.unknown

_1303553836.unknown

_1303553365.unknown

_1303553567.unknown

_1303553699.unknown

_1303553760.unknown

_1303553654.unknown

_1303553428.unknown

_1303553272.unknown

_1303553321.unknown

_1303553191.unknown

_1303552598.unknown

_1303552805.unknown

_1303553022.unknown

_1303553095.unknown

_1303552941.unknown

_1303552685.unknown

_1303552762.unknown

_1303552640.unknown

_1303495593.unknown

_1303495666.unknown

_1303552551.unknown

_1303495614.unknown

_1303495213.unknown

_1303495529.unknown

_1303495115.unknown

_1303471096.unknown

_1303487994.unknown

_1303489715.unknown

_1303492539.unknown

_1303494494.unknown

_1303494523.unknown

_1303493292.unknown

_1303494062.unknown

_1303494259.unknown

_1303493120.unknown

_1303490759.unknown

_1303490762.unknown

_1303490766.unknown

_1303489800.unknown

_1303488200.unknown

_1303488545.unknown

_1303489104.unknown

_1303489532.unknown

_1303489091.unknown

_1303488399.unknown

_1303488120.unknown

_1303487483.unknown

_1303487662.unknown

_1303487862.unknown

_1303487645.unknown

_1303471304.unknown

_1303471487.unknown

_1303471814.unknown

_1303471266.unknown

_1303467501.unknown

_1303468444.unknown

_1303468476.unknown

_1303469399.unknown

_1303470729.unknown

_1303469587.unknown

_1303469376.unknown

_1303468457.unknown

_1303468469.unknown

_1303468451.unknown

_1303468267.unknown

_1303468302.unknown

_1303468327.unknown

_1303468438.unknown

_1303468318.unknown

_1303468292.unknown

_1303468296.unknown

_1303468289.unknown

_1303468286.unknown

_1303468236.unknown

_1303468258.unknown

_1303467538.unknown

_1303441033.unknown

_1303441228.unknown

_1303441442.unknown

_1303441129.unknown

_1303382020.unknown

_1303439962.unknown

_1303440125.unknown

_1303381863.unknown

_1303382019.unknown

_1303231479.unknown

_1303234717.unknown

_1303315921.unknown

_1303319013.unknown

_1303320664.unknown

_1303380861.unknown

_1303381476.unknown

_1303381726.unknown

_1303381770.unknown

_1303381043.unknown

_1303381161.unknown

_1303380985.unknown

_1303320853.unknown

_1303320951.unknown

_1303320686.unknown

_1303319653.unknown

_1303320360.unknown

_1303320425.unknown

_1303320077.unknown

_1303320196.unknown

_1303320305.unknown

_1303320129.unknown

_1303319863.unknown

_1303319496.unknown

_1303319599.unknown

_1303319059.unknown

_1303317073.unknown

_1303317839.unknown

_1303318413.unknown

_1303317390.unknown

_1303316456.unknown

_1303316999.unknown

_1303316117.unknown

_1303235749.unknown

_1303236695.unknown

_1303236965.unknown

_1303237114.unknown

_1303236815.unknown

_1303236026.unknown

_1303236237.unknown

_1303235861.unknown

_1303234820.unknown

_1303235264.unknown

_1303234744.unknown

_1303234756.unknown

_1303234737.unknown

_1303234740.unknown

_1303232058.unknown

_1303233679.unknown

_1303234340.unknown

_1303234673.unknown

_1303234685.unknown

_1303234689.unknown

_1303234679.unknown

_1303234666.unknown

_1303233974.unknown

_1303234108.unknown

_1303234057.unknown

_1303233941.unknown

_1303233903.unknown

_1303232572.unknown

_1303233162.unknown

_1303233222.unknown

_1303233171.unknown

_1303233137.unknown

_1303232102.unknown

_1303232036.unknown

_1303232042.unknown

_1303232045.unknown

_1303232048.unknown

_1303232039.unknown

_1303232029.unknown

_1303232032.unknown

_1303232026.unknown

_1303232017.unknown

_1303112470.unknown

_1303230751.unknown

_1303231463.unknown

_1303231469.unknown

_1303231473.unknown

_1303231476.unknown

_1303231466.unknown

_1303231451.unknown

_1303231457.unknown

_1303231460.unknown

_1303231454.unknown

_1303231444.unknown

_1303231186.unknown

_1303148577.unknown

_1303206971.unknown

_1303207109.unknown

_1303148661.unknown

_1303148754.unknown

_1303148307.unknown

_1303148490.unknown

_1303112473.unknown

_1303059135.unknown

_1303064485.unknown

_1303065347.unknown

_1303112466.unknown

_1303065313.unknown

_1303060499.unknown

_1303063338.unknown

_1303064235.unknown

_1303062015.unknown

_1303059978.unknown

_1303060442.unknown

_1303007926.unknown

_1303033740.unknown

_1303058768.unknown

_1303058933.unknown

_1303057847.unknown

_1303033374.unknown

_1303033517.unknown

_1303024727.unknown

_1303024925.unknown

_1303024693.unknown

_1303007502.unknown

_1303007567.unknown

_1303006843.unknown

_1303007129.unknown

_1303006678.unknown

_1302344140.unknown

_1302872690.unknown

_1302976210.unknown

_1302976562.unknown

_1302976865.unknown

_1302976959.unknown

_1302977045.unknown

_1302977089.unknown

_1302977273.unknown

_1302977537.unknown

_1302977211.unknown

_1302977240.unknown

_1302977106.unknown

_1302977074.unknown

_1302977005.unknown

_1302977027.unknown

_1302976983.unknown

_1302976896.unknown

_1302976945.unknown

_1302976916.unknown

_1302976878.unknown

_1302976638.unknown

_1302976833.unknown

_1302976851.unknown

_1302976655.unknown

_1302976599.unknown

_1302976619.unknown

_1302976580.unknown

_1302976421.unknown

_1302976495.unknown

_1302976527.unknown

_1302976547.unknown

_1302976514.unknown

_1302976465.unknown

_1302976482.unknown

_1302976449.unknown

_1302976359.unknown

_1302976391.unknown

_1302976409.unknown

_1302976370.unknown

_1302976252.unknown

_1302976271.unknown

_1302976232.unknown

_1302975438.unknown

_1302976046.unknown

_1302976122.unknown

_1302976172.unknown

_1302976191.unknown

_1302976151.unknown

_1302976082.unknown

_1302976105.unknown

_1302976068.unknown

_1302975737.unknown

_1302975806.unknown

_1302975857.unknown

_1302975759.unknown

_1302975532.unknown

_1302975573.unknown

_1302975593.unknown

_1302975549.unknown

_1302975491.unknown

_1302975482.unknown

_1302975201.unknown

_1302975345.unknown

_1302975397.unknown

_1302975419.unknown

_1302975362.unknown

_1302975302.unknown

_1302975325.unknown

_1302975273.unknown

_1302876857.unknown

_1302877355.unknown

_1302975183.unknown

_1302876889.unknown

_1302876766.unknown

_1302876796.unknown

_1302876368.unknown

_1302876304.unknown

_1302372430.unknown

_1302543184.unknown

_1302545942.unknown

_1302871188.unknown

_1302871629.unknown

_1302872134.unknown

_1302872271.unknown

_1302871836.unknown

_1302871609.unknown

_1302870545.unknown

_1302870806.unknown

_1302871185.unknown

_1302870760.unknown

_1302870617.unknown

_1302870494.unknown

_1302545587.unknown

_1302545675.unknown

_1302545741.unknown

_1302545775.unknown

_1302545714.unknown

_1302545646.unknown

_1302545623.unknown

_1302545336.unknown

_1302545565.unknown

_1302543603.unknown

_1302545105.unknown

_1302543550.unknown

_1302457171.unknown

_1302459028.unknown

_1302543033.unknown

_1302543132.unknown

_1302459107.unknown

_1302459395.unknown

_1302459073.unknown

_1302458250.unknown

_1302458379.unknown

_1302458453.unknown

_1302457391.unknown

_1302457430.unknown

_1302457254.unknown

_1302427930.unknown

_1302431116.unknown

_1302456708.unknown

_1302456462.unknown

_1302427944.unknown

_1302430743.unknown

_1302427605.unknown

_1302427911.unknown

_1302427647.unknown

_1302427421.unknown

_1302427597.unknown

_1302367852.unknown

_1302369480.unknown

_1302371666.unknown

_1302371718.unknown

_1302371857.unknown

_1302372211.unknown

_1302372257.unknown

_1302371881.unknown

_1302371849.unknown

_1302371673.unknown

_1302371678.unknown

_1302371670.unknown

_1302370926.unknown

_1302371108.unknown

_1302371663.unknown

_1302370929.unknown

_1302370920.unknown

_1302370923.unknown

_1302370913.unknown

_1302370910.unknown

_1302368526.unknown

_1302368648.unknown

_1302369174.unknown

_1302368545.unknown

_1302368153.unknown

_1302368467.unknown

_1302367994.unknown

_1302365094.unknown

_1302365325.unknown

_1302365444.unknown

_1302367500.unknown

_1302367550.unknown

_1302367107.unknown

_1302367210.unknown

_1302366782.unknown

_1302365359.unknown

_1302365156.unknown

_1302365252.unknown

_1302365134.unknown

_1302344378.unknown

_1302345905.unknown

_1302365038.unknown

_1302365064.unknown

_1302345923.unknown

_1302345962.unknown

_1302345048.unknown

_1302345304.unknown

_1302344941.unknown

_1302344998.unknown

_1302344419.unknown

_1302344293.unknown

_1302344319.unknown

_1302344275.unknown

_1302262007.unknown

_1302285650.unknown

_1302341587.unknown

_1302342427.unknown

_1302343532.unknown

_1302343582.unknown

_1302343925.unknown

_1302344023.unknown

_1302343562.unknown

_1302343301.unknown

_1302343506.unknown

_1302342486.unknown

_1302343296.unknown

_1302341993.unknown

_1302342086.unknown

_1302342176.unknown

_1302342036.unknown

_1302341696.unknown

_1302341745.unknown

_1302341638.unknown

_1302290008.unknown

_1302290726.unknown

_1302341437.unknown

_1302341492.unknown

_1302341385.unknown

_1302290591.unknown

_1302290724.unknown

_1302290725.unknown

_1302290723.unknown

_1302290077.unknown

_1302290565.unknown

_1302290053.unknown

_1302286133.unknown

_1302289227.unknown

_1302289972.unknown

_1302288371.unknown

_1302286922.unknown

_1302285941.unknown

_1302286050.unknown

_1302285908.unknown

_1302262670.unknown

_1302263548.unknown

_1302283949.unknown

_1302284111.unknown

_1302284971.unknown

_1302284019.unknown

_1302263704.unknown

_1302283897.unknown

_1302263685.unknown

_1302263233.unknown

_1302263363.unknown

_1302263516.unknown

_1302263258.unknown

_1302263059.unknown

_1302263088.unknown

_1302262857.unknown

_1302262432.unknown

_1302262566.unknown

_1302262640.unknown

_1302262655.unknown

_1302262631.unknown

_1302262515.unknown

_1302262542.unknown

_1302262454.unknown

_1302262180.unknown

_1302262293.unknown

_1302262313.unknown

_1302262189.unknown

_1302262116.unknown

_1302262162.unknown

_1302262036.unknown

_1302256475.unknown

_1302258837.unknown

_1302260085.unknown

_1302261503.unknown

_1302261942.unknown

_1302261963.unknown

_1302261566.unknown

_1302260747.unknown

_1302261097.unknown

_1302261318.unknown

_1302260854.unknown

_1302260701.unknown

_1302259132.unknown

_1302259985.unknown

_1302260053.unknown

_1302259999.unknown

_1302259208.unknown

_1302259892.unknown

_1302259150.unknown

_1302259008.unknown

_1302259120.unknown

_1302258950.unknown

_1302258176.unknown

_1302258491.unknown

_1302258726.unknown

_1302258784.unknown

_1302258576.unknown

_1302258394.unknown

_1302258456.unknown

_1302258198.unknown

_1302257617.unknown

_1302257701.unknown

_1302257824.unknown

_1302257851.unknown

_1302257910.unknown

_1302257835.unknown

_1302257819.unknown

_1302257659.unknown

_1302257664.unknown

_1302257648.unknown

_1302256981.unknown

_1302257098.unknown

_1302257595.unknown

_1302257070.unknown

_1302256763.unknown

_1302256812.unknown

_1302256851.unknown

_1302256693.unknown

_1302254664.unknown

_1302255998.unknown

_1302256223.unknown

_1302256357.unknown

_1302256441.unknown

_1302256271.unknown

_1302256051.unknown

_1302256075.unknown

_1302256031.unknown

_1302254797.unknown

_1302255928.unknown

_1302255947.unknown

_1302255808.unknown

_1302254709.unknown

_1302254772.unknown

_1302254688.unknown

_1302249423.unknown

_1302254533.unknown

_1302254583.unknown

_1302254607.unknown

_1302254567.unknown

_1302249492.unknown

_1302249513.unknown

_1302249471.unknown

_1302248981.unknown

_1302249367.unknown

_1302249387.unknown

_1302249084.unknown

_1302249108.unknown

_1302249061.unknown

_1302248940.unknown

_1302248954.unknown

_1302248798.unknown

_1301683783.unknown

_1301976660.unknown

_1302245664.unknown

_1302248066.unknown

_1302248393.unknown

_1302248645.unknown

_1302248687.unknown

_1302248701.unknown

_1302248740.unknown

_1302248670.unknown

_1302248581.unknown

_1302248605.unknown

_1302248416.unknown

_1302248311.unknown

_1302248346.unknown

_1302248377.unknown

_1302248332.unknown

_1302248284.unknown

_1302248296.unknown

_1302248269.unknown

_1302247559.unknown

_1302247771.unknown

_1302247977.unknown

_1302248030.unknown

_1302247840.unknown

_1302247906.unknown

_1302247813.unknown

_1302247730.unknown

_1302247745.unknown

_1302247593.unknown

_1302247381.unknown

_1302247425.unknown

_1302247529.unknown

_1302247407.unknown

_1302247349.unknown

_1302247368.unknown

_1302247328.unknown

_1302235576.unknown

_1302237796.unknown

_1302237856.unknown

_1302237943.unknown

_1302245110.unknown

_1302245380.unknown

_1302245469.unknown

_1302245165.unknown

_1302245320.unknown

_1302245134.unknown

_1302237953.unknown

_1302237962.unknown

_1302237971.unknown

_1302237950.unknown

_1302237946.unknown

_1302237875.unknown

_1302237928.unknown

_1302237937.unknown

_1302237940.unknown

_1302237934.unknown

_1302237931.unknown

_1302237918.unknown

_1302237921.unknown

_1302237915.unknown

_1302237862.unknown

_1302237871.unknown

_1302237859.unknown

_1302237834.unknown

_1302237843.unknown

_1302237850.unknown

_1302237853.unknown

_1302237846.unknown

_1302237837.unknown

_1302237840.unknown

_1302237803.unknown

_1302237831.unknown

_1302237799.unknown

_1302236949.unknown

_1302237774.unknown

_1302237781.unknown

_1302237790.unknown

_1302237787.unknown

_1302237778.unknown

_1302237061.unknown

_1302237088.unknown

_1302236979.unknown

_1302236311.unknown

_1302236481.unknown

_1302236631.unknown

_1302236407.unknown

_1302236155.unknown

_1302236194.unknown

_1302235587.unknown

_1301997016.unknown

_1302235124.unknown

_1302235553.unknown

_1302235562.unknown

_1302235167.unknown

_1302235183.unknown

_1302235141.unknown

_1301997422.unknown

_1302013024.unknown

_1302013041.unknown

_1302013145.unknown

_1301997423.unknown

_1301997420.unknown

_1301997421.unknown

_1301997419.unknown

_1301995655.unknown

_1301996089.unknown

_1301996187.unknown

_1301995884.unknown

_1301976866.unknown

_1301995612.unknown

_1301976699.unknown

_1301976865.unknown

_1301764910.unknown

_1301764960.unknown

_1301975051.unknown

_1301976149.unknown

_1301976541.unknown

_1301976584.unknown

_1301976167.unknown

_1301975838.unknown

_1301975841.unknown

_1301975196.unknown

_1301765855.unknown

_1301766979.unknown

_1301766987.unknown

_1301766971.unknown

_1301764966.unknown

_1301764973.unknown

_1301764976.unknown

_1301764969.unknown

_1301764963.unknown

_1301764935.unknown

_1301764947.unknown

_1301764954.unknown

_1301764957.unknown

_1301764951.unknown

_1301764941.unknown

_1301764944.unknown

_1301764938.unknown

_1301764922.unknown

_1301764929.unknown

_1301764932.unknown

_1301764925.unknown

_1301764916.unknown

_1301764919.unknown

_1301764913.unknown

_1301764853.unknown

_1301764884.unknown

_1301764897.unknown

_1301764903.unknown

_1301764906.unknown

_1301764900.unknown

_1301764891.unknown

_1301764894.unknown

_1301764887.unknown

_1301764869.unknown

_1301764878.unknown

_1301764881.unknown

_1301764872.unknown

_1301764859.unknown

_1301764865.unknown

_1301764856.unknown

_1301764818.unknown

_1301764840.unknown

_1301764846.unknown

_1301764850.unknown

_1301764843.unknown

_1301764834.unknown

_1301764837.unknown

_1301764821.unknown

_1301764783.unknown

_1301764790.unknown

_1301764815.unknown

_1301764787.unknown

_1301684191.unknown

_1301684216.unknown

_1301683912.unknown

_1301659455.unknown

_1301678049.unknown

_1301681514.unknown

_1301683021.unknown

_1301683300.unknown

_1301683579.unknown

_1301683714.unknown

_1301683430.unknown

_1301683461.unknown

_1301683485.unknown

_1301683394.unknown

_1301683107.unknown

_1301683164.unknown

_1301683262.unknown

_1301683140.unknown

_1301683082.unknown

_1301682115.unknown

_1301682779.unknown

_1301682984.unknown

_1301682587.unknown

_1301682684.unknown

_1301682752.unknown

_1301682158.unknown

_1301681796.unknown

_1301682064.unknown

_1301682102.unknown

_1301681702.unknown

_1301678679.unknown

_1301680097.unknown

_1301680306.unknown

_1301681342.unknown

_1301681367.unknown

_1301680205.unknown

_1301679167.unknown

_1301679208.unknown

_1301679086.unknown

_1301678808.unknown

_1301678349.unknown

_1301678560.unknown

_1301678623.unknown

_1301678520.unknown

_1301678194.unknown

_1301678263.unknown

_1301678133.unknown

_1301661422.unknown

_1301674746.unknown

_1301676776.unknown

_1301677393.unknown

_1301677697.unknown

_1301677965.unknown

_1301677868.unknown

_1301677449.unknown

_1301676844.unknown

_1301675597.unknown

_1301675743.unknown

_1301676258.unknown

_1301676350.unknown

_1301676158.unknown

_1301675652.unknown

_1301674881.unknown

_1301675546.unknown

_1301661556.unknown

_1301661761.unknown

_1301661800.unknown

_1301661586.unknown

_1301661510.unknown

_1301661534.unknown

_1301661493.unknown

_1301660579.unknown

_1301661000.unknown

_1301661053.unknown

_1301661200.unknown

_1301661035.unknown

_1301660694.unknown

_1301660712.unknown

_1301660666.unknown

_1301659581.unknown

_1301660528.unknown

_1301660555.unknown

_1301660074.unknown

_1301660146.unknown

_1301659607.unknown

_1301659517.unknown

_1301659548.unknown

_1301659492.unknown

_1301654236.unknown

_1301658604.unknown

_1301659028.unknown

_1301659190.unknown

_1301659288.unknown

_1301659369.unknown

_1301659393.unknown

_1301659205.unknown

_1301659052.unknown

_1301659126.unknown

_1301659068.unknown

_1301658863.unknown

_1301658920.unknown

_1301658943.unknown

_1301658964.unknown

_1301658880.unknown

_1301658655.unknown

_1301658842.unknown

_1301658631.unknown

_1301654689.unknown

_1301656549.unknown

_1301657644.unknown

_1301657677.unknown

_1301656582.unknown

_1301655143.unknown

_1301655167.unknown

_1301654960.unknown

_1301654544.unknown

_1301654595.unknown

_1301654623.unknown

_1301654577.unknown

_1301654317.unknown

_1301654347.unknown

_1301654254.unknown

_1301626942.unknown

_1301652240.unknown

_1301652784.unknown

_1301653213.unknown

_1301653311.unknown

_1301653941.unknown

_1301653035.unknown

_1301653190.unknown

_1301653014.unknown

_1301652467.unknown

_1301652783.unknown

_1301652338.unknown

_1301651071.unknown

_1301652108.unknown

_1301652125.unknown

_1301651244.unknown

_1301629226.unknown

_1301630734.unknown

_1301627071.unknown

_1301571528.unknown

_1301626593.unknown

_1301626715.unknown

_1301626892.unknown

_1301626664.unknown

_1301626051.unknown

_1301626183.unknown

_1301625997.unknown

_1301571103.unknown

_1301571345.unknown

_1301571390.unknown

_1301571288.unknown

_1301571040.unknown

_1301571066.unknown

_1300617599.unknown

_1301374230.unknown

_1301421705.unknown

_1301505980.unknown

_1301568760.unknown

_1301569739.unknown

_1301570671.unknown

_1301570794.unknown

_1301570812.unknown

_1301570966.unknown

_1301570710.unknown

_1301570151.unknown

_1301570582.unknown

_1301570624.unknown

_1301570530.unknown

_1301570102.unknown

_1301569542.unknown

_1301569642.unknown

_1301569709.unknown

_1301569600.unknown

_1301568850.unknown

_1301569275.unknown

_1301569358.unknown

_1301569489.unknown

_1301569309.unknown

_1301568917.unknown

_1301568809.unknown

_1301567498.unknown

_1301568496.unknown

_1301568627.unknown

_1301568652.unknown

_1301568505.unknown

_1301567517.unknown

_1301568428.unknown

_1301506199.unknown

_1301506367.unknown

_1301506426.unknown

_1301567467.unknown

_1301506292.unknown

_1301506125.unknown

_1301506160.unknown

_1301506009.unknown

_1301484490.unknown

_1301502421.unknown

_1301504608.unknown

_1301505682.unknown

_1301505738.unknown

_1301504724.unknown

_1301505584.unknown

_1301505632.unknown

_1301504776.unknown

_1301504909.unknown

_1301504683.unknown

_1301502965.unknown

_1301504570.unknown

_1301502666.unknown

_1301485024.unknown

_1301485258.unknown

_1301501940.unknown

_1301485056.unknown

_1301484745.unknown

_1301484835.unknown

_1301484625.unknown

_1301483279.unknown

_1301484101.unknown

_1301484190.unknown

_1301484215.unknown

_1301484300.unknown

_1301484464.unknown

_1301484251.unknown

_1301484205.unknown

_1301484135.unknown

_1301483617.unknown

_1301484026.unknown

_1301483553.unknown

_1301482639.unknown

_1301483119.unknown

_1301483127.unknown

_1301482646.unknown

_1301483063.unknown

_1301482621.unknown

_1301482627.unknown

_1301421885.unknown

_1301398516.unknown

_1301405123.unknown

_1301406954.unknown

_1301416441.unknown

_1301421355.unknown

_1301421464.unknown

_1301421558.unknown

_1301421443.unknown

_1301416692.unknown

_1301417358.unknown

_1301417385.unknown

_1301416736.unknown

_1301416528.unknown

_1301416560.unknown

_1301415209.unknown

_1301415468.unknown

_1301415526.unknown

_1301416399.unknown

_1301416160.unknown

_1301415500.unknown

_1301415238.unknown

_1301414750.unknown

_1301415158.unknown

_1301407267.unknown

_1301406387.unknown

_1301406407.unknown

_1301406855.unknown

_1301406912.unknown

_1301406457.unknown

_1301406680.unknown

_1301406417.unknown

_1301406398.unknown

_1301406327.unknown

_1301406354.unknown

_1301406368.unknown

_1301406341.unknown

_1301405562.unknown

_1301406213.unknown

_1301406291.unknown

_1301405195.unknown

_1301405274.unknown

_1301400255.unknown

_1301403445.unknown

_1301404496.unknown

_1301404744.unknown

_1301403699.unknown

_1301404440.unknown

_1301403969.unknown

_1301403655.unknown

_1301403065.unknown

_1301403300.unknown

_1301403216.unknown

_1301400939.unknown

_1301403009.unknown

_1301402850.unknown

_1301400603.unknown

_1301398872.unknown

_1301398997.unknown

_1301399085.unknown

_1301400245.unknown

_1301398942.unknown

_1301398650.unknown

_1301398847.unknown

_1301398583.unknown

_1301379769.unknown

_1301394134.unknown

_1301394787.unknown

_1301395961.unknown

_1301396643.unknown

_1301398194.unknown

_1301396669.unknown

_1301396555.unknown

_1301395405.unknown

_1301394522.unknown

_1301394724.unknown

_1301394165.unknown

_1301394275.unknown

_1301394154.unknown

_1301380868.unknown

_1301381817.unknown

_1301393624.unknown

_1301394088.unknown

_1301381962.unknown

_1301380956.unknown

_1301381218.unknown

_1301381276.unknown

_1301381130.unknown

_1301380915.unknown

_1301380166.unknown

_1301380651.unknown

_1301380839.unknown

_1301380614.unknown

_1301380355.unknown

_1301379935.unknown

_1301380117.unknown

_1301379863.unknown

_1301376544.unknown

_1301377090.unknown

_1301378120.unknown

_1301378422.unknown

_1301378500.unknown

_1301378761.unknown

_1301378781.unknown

_1301378678.unknown

_1301378437.unknown

_1301378386.unknown

_1301377139.unknown

_1301377181.unknown

_1301377108.unknown

_1301376937.unknown

_1301377073.unknown

_1301377031.unknown

_1301376721.unknown

_1301376801.unknown

_1301374845.unknown

_1301375156.unknown

_1301376474.unknown

_1301375022.unknown

_1301375051.unknown

_1301374872.unknown

_1301374818.unknown

_1301374538.unknown

_1301374721.unknown

_1300794277.unknown

_1300812730.unknown

_1301371076.unknown

_1301373509.unknown

_1301373856.unknown

_1301374164.unknown

_1301373668.unknown

_1301373765.unknown

_1301373815.unknown

_1301373616.unknown

_1301372758.unknown

_1301373363.unknown

_1301373442.unknown

_1301373170.unknown

_1301372077.unknown

_1301372265.unknown

_1301371849.unknown

_1300814041.unknown

_1300814942.unknown

_1301370367.unknown

_1301370425.unknown

_1300815317.unknown

_1300815610.unknown

_1300814645.unknown

_1300814820.unknown

_1300814124.unknown

_1300813555.unknown

_1300813811.unknown

_1300813980.unknown

_1300813678.unknown

_1300813713.unknown

_1300812869.unknown

_1300812936.unknown

_1300813051.unknown

_1300812791.unknown

_1300810544.unknown

_1300811661.unknown

_1300812442.unknown

_1300812595.unknown

_1300812684.unknown

_1300812522.unknown

_1300812190.unknown

_1300812257.unknown

_1300812153.unknown

_1300811010.unknown

_1300811535.unknown

_1300811615.unknown

_1300811138.unknown

_1300810861.unknown

_1300810946.unknown

_1300810573.unknown

_1300794745.unknown

_1300809878.unknown

_1300810372.unknown

_1300810503.unknown

_1300809991.unknown

_1300810160.unknown

_1300809965.unknown

_1300809781.unknown

_1300809840.unknown

_1300794902.unknown

_1300794601.unknown

_1300794646.unknown

_1300794697.unknown

_1300794627.unknown

_1300794331.unknown

_1300794350.unknown

_1300794307.unknown

_1300641261.unknown

_1300793794.unknown

_1300794062.unknown

_1300794133.unknown

_1300794239.unknown

_1300794253.unknown

_1300794155.unknown

_1300794093.unknown

_1300794113.unknown

_1300794080.unknown

_1300793927.unknown

_1300793981.unknown

_1300794006.unknown

_1300793956.unknown

_1300793886.unknown

_1300793907.unknown

_1300793819.unknown

_1300792007.unknown

_1300793687.unknown

_1300793751.unknown

_1300793778.unknown

_1300793719.unknown

_1300792339.unknown

_1300792388.unknown

_1300792248.unknown

_1300791011.unknown

_1300791915.unknown

_1300791987.unknown

_1300791876.unknown

_1300641645.unknown

_1300702635.unknown

_1300789504.unknown

_1300702622.unknown

_1300702626.unknown

_1300641282.unknown

_1300639504.unknown

_1300640401.unknown

_1300640712.unknown

_1300640947.unknown

_1300641013.unknown

_1300640915.unknown

_1300640735.unknown

_1300640771.unknown

_1300640486.unknown

_1300640518.unknown

_1300640439.unknown

_1300639776.unknown

_1300640226.unknown

_1300640382.unknown

_1300640148.unknown

_1300639628.unknown

_1300639688.unknown

_1300639595.unknown

_1300639105.unknown

_1300639241.unknown

_1300639328.unknown

_1300639478.unknown

_1300639265.unknown

_1300639158.unknown

_1300639194.unknown

_1300639132.unknown

_1300638926.unknown

_1300638985.unknown

_1300639019.unknown

_1300638959.unknown

_1300638660.unknown

_1300638888.unknown

_1300617648.unknown

_1299603295.unknown

_1300206385.unknown

_1300550485.unknown

_1300616167.unknown

_1300616683.unknown

_1300616813.unknown

_1300617104.unknown

_1300617223.unknown

_1300616839.unknown

_1300616745.unknown

_1300616780.unknown

_1300616707.unknown

_1300616540.unknown

_1300616604.unknown

_1300616622.unknown

_1300616581.unknown

_1300616432.unknown

_1300616494.unknown

_1300616194.unknown

_1300614852.unknown

_1300615856.unknown

_1300616042.unknown

_1300616143.unknown

_1300615894.unknown

_1300615171.unknown

_1300615639.unknown

_1300615712.unknown

_1300615262.unknown

_1300615360.unknown

_1300614944.unknown

_1300615110.unknown

_1300614878.unknown

_1300614517.unknown

_1300614617.unknown

_1300614721.unknown

_1300614536.unknown

_1300550775.unknown

_1300614440.unknown

_1300550655.unknown

_1300209564.unknown

_1300549563.unknown

_1300550349.unknown

_1300550431.unknown

_1300550450.unknown

_1300550381.unknown

_1300550372.unknown

_1300549817.unknown

_1300550130.unknown

_1300549631.unknown

_1300210000.unknown

_1300549365.unknown

_1300549537.unknown

_1300210001.unknown

_1300209706.unknown

_1300209893.unknown

_1300209622.unknown

_1300207553.unknown

_1300209196.unknown

_1300209274.unknown

_1300209367.unknown

_1300209236.unknown

_1300208824.unknown

_1300208888.unknown

_1300208727.unknown

_1300207304.unknown

_1300207426.unknown

_1300207431.unknown

_1300206568.unknown

_1300206877.unknown

_1300207114.unknown

_1300206524.unknown

_1300187255.unknown

_1300189398.unknown

_1300190127.unknown

_1300206134.unknown

_1300206237.unknown

_1300206348.unknown

_1300206164.unknown

_1300190262.unknown

_1300190263.unknown

_1300190193.unknown

_1300189774.unknown

_1300189974.unknown

_1300190038.unknown

_1300189901.unknown

_1300189546.unknown

_1300189735.unknown

_1300189454.unknown

_1300188658.unknown

_1300188989.unknown

_1300189134.unknown

_1300189186.unknown

_1300189048.unknown

_1300188895.unknown

_1300188956.unknown

_1300188784.unknown

_1300187427.unknown

_1300187508.unknown

_1300188557.unknown

_1300187493.unknown

_1300187390.unknown

_1300187409.unknown

_1300187312.unknown

_1300187384.unknown

_1300186400.unknown

_1300186732.unknown

_1300186888.unknown

_1300187018.unknown

_1300187092.unknown

_1300186988.unknown

_1300186813.unknown

_1300186866.unknown

_1300186765.unknown

_1300186470.unknown

_1300186649.unknown

_1300186703.unknown

_1300186556.unknown

_1300186414.unknown

_1300186423.unknown

_1300186408.unknown

_1299605424.unknown

_1299605966.unknown

_1300185735.unknown

_1300186303.unknown

_1300186375.unknown

_1300185797.unknown

_1300185833.unknown

_1300185756.unknown

_1300185665.unknown

_1300185700.unknown

_1299606004.unknown

_1300184766.unknown

_1299605602.unknown

_1299605632.unknown

_1299605500.unknown

_1299603817.unknown

_1299604480.unknown

_1299604778.unknown

_1299605181.unknown

_1299605235.unknown

_1299604921.unknown

_1299604708.unknown

_1299603835.unknown

_1299603576.unknown

_1299603684.unknown

_1299603728.unknown

_1299603454.unknown

_1299499295.unknown

_1299504654.unknown

_1299581639.unknown

_1299602147.unknown

_1299602966.unknown

_1299603125.unknown

_1299603269.unknown

_1299603096.unknown

_1299602650.unknown

_1299602791.unknown

_1299602251.unknown

_1299582114.unknown

_1299600958.unknown

_1299601034.unknown

_1299582148.unknown

_1299581734.unknown

_1299581834.unknown

_1299581934.unknown

_1299582049.unknown

_1299581766.unknown

_1299581702.unknown

_1299580244.unknown

_1299581089.unknown

_1299581437.unknown

_1299581559.unknown

_1299581388.unknown

_1299580398.unknown

_1299581012.unknown

_1299580318.unknown

_1299579566.unknown

_1299579635.unknown

_1299579999.unknown

_1299580117.unknown

_1299579782.unknown

_1299579620.unknown

_1299579525.unknown

_1299579541.unknown

_1299504991.unknown

_1299505811.unknown

_1299579455.unknown

_1299505153.unknown

_1299504905.unknown

_1299501767.unknown

_1299503210.unknown

_1299504021.unknown

_1299504227.unknown

_1299504465.unknown

_1299504173.unknown

_1299503462.unknown

_1299503782.unknown

_1299503306.unknown

_1299502037.unknown

_1299502669.unknown

_1299502751.unknown

_1299503079.unknown

_1299502739.unknown

_1299502700.unknown

_1299502143.unknown

_1299502631.unknown

_1299502070.unknown

_1299501903.unknown

_1299501969.unknown

_1299501816.unknown

_1299500329.unknown

_1299500686.unknown

_1299500729.unknown

_1299501579.unknown

_1299500697.unknown

_1299500542.unknown

_1299500664.unknown

_1299500457.unknown

_1299499812.unknown

_1299500003.unknown

_1299500292.unknown

_1299500303.unknown

_1299500296.unknown

_1299500046.unknown

_1299499935.unknown

_1299499710.unknown

_1299499774.unknown

_1299499690.unknown

_1299499693.unknown

_1299499696.unknown

_1299499680.unknown

_1299430789.unknown

_1299430822.unknown

_1299430839.unknown

_1299430847.unknown

_1299430851.unknown

_1299430853.unknown

_1299430854.unknown

_1299430852.unknown

_1299430849.unknown

_1299430850.unknown

_1299430848.unknown

_1299430843.unknown

_1299430845.unknown

_1299430846.unknown

_1299430844.unknown

_1299430841.unknown

_1299430842.unknown

_1299430840.unknown

_1299430831.unknown

_1299430835.unknown

_1299430837.unknown

_1299430838.unknown

_1299430836.unknown

_1299430833.unknown

_1299430834.unknown

_1299430832.unknown

_1299430826.unknown

_1299430829.unknown

_1299430830.unknown

_1299430828.unknown

_1299430824.unknown

_1299430825.unknown

_1299430823.unknown

_1299430806.unknown

_1299430814.unknown

_1299430818.unknown

_1299430820.unknown

_1299430821.unknown

_1299430819.unknown

_1299430816.unknown

_1299430817.unknown

_1299430815.unknown

_1299430810.unknown

_1299430812.unknown

_1299430813.unknown

_1299430811.unknown

_1299430808.unknown

_1299430809.unknown

_1299430807.unknown

_1299430798.unknown

_1299430802.unknown

_1299430804.unknown

_1299430805.unknown

_1299430803.unknown

_1299430800.unknown

_1299430801.unknown

_1299430799.unknown

_1299430793.unknown

_1299430796.unknown

_1299430797.unknown

_1299430795.unknown

_1299430791.unknown

_1299430792.unknown

_1299430790.unknown

_1299430757.unknown

_1299430773.unknown

_1299430781.unknown

_1299430785.unknown

_1299430787.unknown

_1299430788.unknown

_1299430786.unknown

_1299430783.unknown

_1299430784.unknown

_1299430782.unknown

_1299430777.unknown

_1299430779.unknown

_1299430780.unknown

_1299430778.unknown

_1299430775.unknown

_1299430776.unknown

_1299430774.unknown

_1299430765.unknown

_1299430769.unknown

_1299430771.unknown

_1299430772.unknown

_1299430770.unknown

_1299430767.unknown

_1299430768.unknown

_1299430766.unknown

_1299430761.unknown

_1299430763.unknown

_1299430764.unknown

_1299430762.unknown

_1299430759.unknown

_1299430760.unknown

_1299430758.unknown

_1288418869.unknown

_1291321071.unknown

_1296557269.unknown

_1296557464.unknown

_1299351564.unknown

_1299430755.unknown

_1299430756.unknown

_1299430754.unknown

_1296557470.unknown

_1296557523.unknown

_1297505087.unknown

_1298169085.unknown

_1296557473.unknown

_1296557467.unknown

_1296557294.unknown

_1296557326.unknown

_1296557332.unknown

_1296557448.unknown

_1296557454.unknown

_1296557457.unknown

_1296557451.unknown

_1296557445.unknown

_1296557329.unknown

_1296557319.unknown

_1296557323.unknown

_1296557316.unknown

_1296557275.unknown

_1296557278.unknown

_1296557272.unknown

_1291922517.unknown

_1291925265.unknown

_1296416580.unknown

_1296557247.unknown

_1291925264.unknown

_1291837269.unknown

_1291922245.unknown

_1291922244.unknown

_1291722424.unknown

_1289093855.unknown

_1289094251.unknown

_1289101828.unknown

_1291058104.unknown

_1291058108.unknown

_1291058106.unknown

_1291058098.unknown

_1289094277.unknown

_1289094131.unknown

_1289094152.unknown

_1289094106.unknown

_1289093620.unknown

_1289093749.unknown

_1289093773.unknown

_1289093672.unknown

_1288422732.unknown

_1289093563.unknown

_1289093590.unknown

_1288423130.unknown

_1289093236.unknown

_1288422959.unknown

_1288423127.unknown

_1288418972.unknown

_1288421920.unknown

_1288418898.unknown

_1197579578.unknown

_1223384762.unknown

_1240272934.unknown

_1285731194.unknown

_1285731387.unknown

_1282922018.unknown

_1282922846.unknown

_1282923066.unknown

_1282922548.unknown

_1279006329.unknown

_1240270072.unknown

_1240271045.unknown

_1240269783.unknown

_1197710983.unknown

_1218609729.unknown

_1218609817.unknown

_1223274098.unknown

_1218818269.unknown

_1218609735.unknown

_1218609796.unknown

_1218609697.unknown

_1218609725.unknown

_1218608998.unknown

_1218609082.unknown

_1218609041.unknown

_1218608937.unknown

_1218608919.unknown

_1197582601.unknown

_1197582725.unknown

_1197579798.unknown

_1187523167.unknown

_1187523602.unknown

_1191953694.unknown

_1191953700.unknown

_1191953729.unknown

_1191953874.unknown

_1191954109.unknown

_1191953717.unknown

_1191953698.unknown

_1187523633.unknown

_1187523638.unknown

_1187523608.unknown

_1187523615.unknown

_1187523254.unknown

_1187523489.unknown

_1187523575.unknown

_1187523205.unknown

_1174391534.unknown

_1187354520.unknown

_1187522802.unknown

_1187522973.unknown

_1187523002.unknown

_1187522967.unknown

_1187522792.unknown

_1174392943.unknown

_1174394738.unknown

_1170936686.unknown

_1174390665.unknown

_1174391197.unknown

_1171885010.unknown

_1171798511.unknown

_1170936408.unknown

_1170936530.unknown

_1170936216.unknown

