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       Ñaïi soá 11


1. Ñònh nghóa ñaïo haøm taïi moät ñieåm

( Cho haøm soá y = f(x) xaùc ñònh treân khoaûng (a; b) vaø x0 ( (a; b):
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((x = x – x0, (y = f(x0 + (x) – f(x0)


( Neáu haøm soá y = f(x) coù ñaïo haøm taïi x0 thì noù lieân tuïc taïi dieåm ñoù.
2. YÙ nghóa cuûa ñaïo haøm


( YÙ nghóa hình hoïc:  


+ f( (x0) laø heä soá goùc cuûa tieáp tuyeán cuûa ñoà thò haøm soá y = f(x) taïi 
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+ Khi ñoù phöông trình tieáp tuyeán cuûa ñoà thò haøm soá y = f(x) taïi 
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y – y0 = f( (x0).(x – x0)


( YÙ nghóa vaät lí: 

+ Vaän toác töùc thôøi cuûa chuyeån ñoäng thaúng xaùc ñònh bôûi phöông trình s = s(t) taïi thôøi ñieåm t0 laø v(t0) = s((t0).

+ Cöôøng ñoä töùc thôøi cuûa ñieän löôïng Q = Q(t) taïi thôøi ñieåm t0 laø I(t0) = Q((t0).

3. Qui taéc tính ñaïo haøm
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( Ñaïo haøm cuûa haøm soá hôïp:  Neáu u = g(x) coù ñaïo haøm taïi x laø u(x vaø haøm soá y = f(u) coù ñaïo haøm taïi u laø y(u thì haøm soá hôïp y = f(g(x) coù ñaïo haøm taïi x laø:  
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4. Ñaïo haøm cuûa haøm soá löôïng giaùc
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(  (sinx)( = cosx

(cosx)( = – sinx
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5. Vi phaân
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6. Ñaïo haøm caáp cao

(  
[image: image17.wmf][

]

f''(x)f'(x)

¢

=

; 
[image: image18.wmf][

]

f'''(x)f''(x)

¢

=

; 
[image: image19.wmf](n)(n1)

f(x)f(x)

-

¢

éù

=

ëû

 (n ( N, n ( 4)

(
 YÙ nghóa cô hoïc: 




Gia toác töùc thôøi cuûa chuyeån ñoäng s = f(t) taïi thôøi ñieåm t0 laø a(t0) = f(((t0).
VAÁN ÑEÀ 1: Tính ñaïo haøm baèng ñònh nghóa


Ñeå tính ñaïo haøm cuûa haøm soá y = f(x) taïi ñieåm x0 baèng ñònh nghóa ta thöïc hieän caùc böôùc:


B1: Giaû söû (x laø soá gia cuûa ñoái soá taïi x0. Tính (y = f(x0 + (x) – f(x0).


B2: Tính 
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Baøi 1: Duøng ñònh nghóa tính ñaïo haøm cuûa caùc haøm soá sau taïi ñieåm ñöôïc chæ ra:

a) 
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Baøi 2: Duøng ñònh nghóa tính ñaïo haøm cuûa caùc haøm soá sau:

a) 
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VAÁN ÑEÀ 2: Tính ñaïo haøm baèng coâng thöùc
Ñeå tính ñaïo haøm cuûa haøm soá y = f(x) baèng coâng thöùc ta söû duïng caùc qui taéc tính ñaïo haøm. 


Chuù yù qui taéc tính ñaïo haøm cuûa haøm soá hôïp.
Baøi 1: Tính ñaïo haøm cuûa caùc haøm soá sau:

a) 
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Baøi 2: Tính ñaïo haøm cuûa caùc haøm soá sau:
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Baøi 3: Tính ñaïo haøm cuûa caùc haøm soá sau:

a) 
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Baøi 4: Tính ñaïo haøm cuûa caùc haøm soá sau:

a) 
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Baøi 5: Cho n laø soá nguyeân döông. Chöùng minh raèng:
a) 
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VAÁN ÑEÀ 3: Phöông trình tieáp tuyeán cuûa ñoà thò haøm soá y = f(x)
1.
Phöông trình tieáp tuyeán taïi ñieåm M(x0, y0) 
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2.
Vieát phöông trình tieáp tuyeán vôùi (C), bieát tieáp tuyeán coù heä soá goùc k:


+ Goïi x0 laø hoaønh ñoä cuûa tieáp ñieåm. Ta coù:  
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+ Giaûi phöông trình treân tìm x0, roài tìm 
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+ Vieát phöông trình tieáp tuyeán theo coâng thöùc (*)

3.
Vieát phöông trình tieáp tuyeán (d) vôùi (C), bieát (d) ñi qua ñieåm A(x1, y1) cho tröôùc:


+ Goïi (x0 , y0) laø tieáp ñieåm (vôùi y0 = f(x0)).


+ Phöông trình tieáp tuyeán (d): 
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(d) qua A
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+ Giaûi phöông trình (1) vôùi aån laø x0, roài tìm 
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+ Töø ñoù vieát phöông trình (d) theo coâng thöùc (*).

4.
Nhaéc laïi: Cho (():  y = ax + b. Khi ñoù:
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Baøi 1: Cho haøm soá (C):  
[image: image87.wmf]2
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 Vieát phöông trình tieáp vôùi (C):


a) Taïi ñieåm coù hoaønh ñoä x0 = 1. 


b) Song song vôùi ñöôøng thaúng 4x – 2y + 5 = 0. 


c) Vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng x + 4y = 0.


d) Vuoâng goùc vôùi ñöôøng phaân giaùc thöù nhaát cuûa goùc hôïp bôûi caùc truïc toïa ñoä.
Baøi 2: Cho haøm soá 
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 (C).


a) Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) taïi ñieåm M(2; 4).


b) Vieát phöông trình ttieáp tuyeán cuûa (C) bieát tieáp tuyeán coù heä soá goùc k = 1.

Baøi 3: Cho haøm soá 
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  (C).


a) Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) taïi ñieåm A(2; –7).


b) Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) taïi giao ñieåm cuûa (C) vôùi truïc hoaønh.


c) Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) taïi giao ñieåm cuûa (C) vôùi truïc tung.


d) Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) bieát tieáp tuyeán song song vôùi d: 
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e) Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) bieát tieáp tuyeán vuoâng goùc vôùi (: 2x + 2y – 5 = 0.
Baøi 4: Cho haøm soá (C):  
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a) Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa ñoà thò (C) taïi ñieåm I(1, –2). 


b) Chöùng minh raèng caùc tieáp tuyeán khaùc cuûa ñoà thò (C) khoâng ñi qua I.

Baøi 5: Cho haøm soá (C):  
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 Tìm phöông trình tieáp tuyeán vôùi (C):


a) Taïi ñieåm coù hoaønh ñoä x0 =
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.

2

 


b) Song song vôùi ñöôøng thaúng x + 2y  = 0. 

VAÁN ÑEÀ 4: Tính ñaïo haøm caáp cao
1.
Ñeå tính ñaïo haøm caáp 2, 3, 4, ... ta duøng coâng thöùc:    
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2.
Ñeå tính ñaïo haøm caáp n:


( Tính ñaïo haøm caáp 1, 2, 3, ... töø ñoù döï ñoaùn coâng thöùc ñaïo haøm caáp n.


( Duøng phöông phaùp quy naïp toaùn hoïc ñeå chöùng minh coâng thöùc ñuùng.

Baøi 1: Cho haøm soá  
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a) Tính  
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Baøi 2: Tính ñaïo haøm cuûa caùc haøm soá ñeán caáp ñöôïc chæ ra:
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Baøi 3: Cho n laø soá nguyeân döông. Chöùng minh raèng:

a) 
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Baøi 4: Tính ñaïo haøm caáp n cuûa caùc haøm soá sau:
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Baøi 5: Chöùng minh caùc heä thöùc sau vôùi caùc haøm soá ñöôïc chæ ra:
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VAÁN ÑEÀ 5: Tính giôùi haïn daïng 
[image: image120.wmf]0

xx

sinu(x)

lim

u(x)

®


Ta söû duïng caùc coâng thöùc löôïng giaùc ñeå bieán ñoåi vaø söû duïng coâng thöùc





[image: image121.wmf]0

xx

sinu(x)

lim1

u(x)

®

=

 (vôùi 
[image: image122.wmf]0

xx

limu(x)0

®

=

)

Baøi 1: Tính caùc giôùi haïn sau:
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VAÁN ÑEÀ 6: Caùc baøi toaùn khaùc
Baøi 1: Giaûi phöông trình 
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Baøi 2: Giaûi phöông trình 
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