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Chuyén Dé

THE TICH

Luu Tuidn Hiép

GVTHPT Lai Vung 2

phinl.  THE TICH KHOI CHOP - KHOI LANG TRU

Trong trudng pho thong , Hinh hoc Khong gian 12 mot bai todn rat khé ddi véi hoc
sinh, do d6 hoc sinh phdi doc that k§ dé bai va tir d6 xdc dinh gid thuyét bai todn, vé
hinh i ti€n hanh gidi bai todn.

Ca hai chuong trinh chuan va ndng cao déu dé cap dén thé tich cta khdi da dién (
thé tich khdi chép, khéi ling tru).

Théng thuong bai todn vé hinh chop duoc phdn thanh 2 dang nhu sau:

Cho hinh chép
Hinh chép c6 canh bén vudéng géc v4i mat — Tam gidc déu
2 . — Hinh vuéng, chi¥ nhat
phang day
S!
A C
B

Pa gidc ddy :
— Tam gidc vudng
— Tam gidc cin
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Todn 12 Theé Tich Khodi Na Dieiin — Maét Trogn Xoay

Hinh chép déu
s

- Hinh chép tam gidc déu

- Hinh chép tif gidc déu

Théng thuong bai todn vé hinh ldng tru:
Al C1

C1

V =B.h

B1
B: dién tich ddy

h : dudng cao

B
Léang tru ding ABC.A,B,C,

AA 1 (ABC)

HE THONG KIEN THUC CO BAN

A.Cic Tinh Chit :
a. Tam gidac :
— Dién tich cua tam giac

A

N C
B H

— Cac tam giac dac biét :
o Tam gidc vuong :

Tai liéu luvu hanh ndi bd 1
Hieép

* S = %.AB.AC.sin A

1
* Sune = BC.AH

Bl

Léang try xi€n AﬁC.AIBlCl
AG L (ABC)

L6u Tuaan



Todn 12 Theé Tich Khodi Na Dieiin — Maét Trogn Xoay

+ Dinh ly pitago: BC* = AB* + AC?

A + Ty s0 lugng giac trong tam gidc vuong

~ Db b

sinB = —=—

b Huyén a

C A

~ Ké c

cosB = — =—

Huyén a
ya ~ Do&i b
B a C  tanB= =
Ké ¢

+ Dién tich tam gidc vudng:

1
Susse =~ -AB.AC

o Tam gidac cdn:

+ Duong cao AH ciling 1a duong trung
tuyén
+ Tinh duong cao va dién tich

AH = BH .tan B

1
_| SAABC :EBCAH

o Tam gidac déu

A
+ Pudng cao ctia tam giac déu
h=AM = AB.ﬁ
2
\ 3
(dwong cao h = canh x —)
G »
+ Dién tich : S, ;. = (AB)?%
c
B M
Tai li€u lvu hanh ndi bd 3

L&u Tuaén Hiedp
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b. Tur gidc
— Hinh vuong
A 8 + Dién tich hinh Vuf)ng :
S 5ep = (4B)
( Dién tich bang canh binh phwong)
+ Puong chéo hinh vudng
0
AC=BD = ABA2
( duwong chéo hinh vudng bang canh x 2 )
P ¢ +0A=0B=0C=0D
— Hinh chir nhat
A 5T Di¢n tich hinh vuéng :
S pep = AB.AD
( Dién tich bang dai nhéin réng)
0
+ Puodng chéo hinh chita nhat bang nhau va
D C OA=0B=0C=0D

B. Thé Tich Khéi Chép: 7 )
+ Thé tich khoi chop

v=Lpn
3

Trong do : B 1a dién tich da gidc day
B h : 1a duong cao cta hinh chop
Cdc khdi chdp dic biét :
—  Khéi tir dién déu:

R + Tat ca cac canh déu bang nhau

+ Tat ca cac mat déu la cac tam giac déu

+ O la trong tam cua tam giac day
Va AO 1 (BCD)

—  Khéi chép tir gide déu
+ Tat ca cac canh bén bang nhau

+ Da giac day 1a hinh vuoéng tam O

+S0O L (ABCD)

Tai li€u lvu hanh ndi bd 4 L&u Tuaén Hiedp
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C.Goc:
Céch xac dinh goc
— Géc giia dwong thing d va mdt phing (P):
o Tim hinh chiéu d cia d 1én mdt phang (P)

o Khi dé géc gitta d va (P) la goc giita d va d

Vi du 1: Cho hinh chop S.ABCD c6 ABCD la hinh vuéng, SA vuéng goc voi (ABCD) va
géc giita SC voi (ABCD) bang 45°. Hay xéac dinh goc do.
S

Ta c6 : AC = hc 4y, SC

= (SC,(ABCD)) = (SC,AC) = SCA = 45°

— Goc giita hai mat phﬁng (P)va (Q) :
o Xac dinh giao tuyén d cua (P) va (Q)

o Tim trong (P) dwong thang a L (d), trong mdt phang (Q) dwong thang b L (d)

o Khi dé géc gitta (P) va (Q) la géc giiva hai dwong thdang a va b

Vi du 2: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 ABCD la hinh vudng, va goc giita mit bén
v6i miat day bang 60°. Hiy xac dinh goc do.
S

Giai
Goi M 1a trung diém BC
Taco:
(SBC) n (ABCD) =BC
(ABCD)>AM 1 BC
(SBC) oSM 1 BC
D8 (Vi AM =hc SM)

(ABCD)

= ((SBC),(ABCD)) = (SM, AM ) = SMA = 60°

Tai li€u lvu hanh ndi bd 5 L&u Tuaén Hiedp
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Bai Todn 1.1:

Cho hinh chép S.ABC cé tam gidac ABC vudng tai B, AB = a2, AC = a3,
canh bén SA vudéng géc véi mit phing diy va SB = 4+/3.Tinh thé tich khdi chép
S.ABC

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— V& tam giac day, v& duong cao SA L (ABC) va v& thing ding
— St dung dinh ly pitago trong tam gidc vudng

»  Loi gidi:
Tacod: AB=a+2 ,
S AC=2a.3
SB=a3.
* A ABC vudng tai Bnén BC =+ AC*> - 4B’ =a
= Syue =~ BABC =L a\a- a2
A C 2 2 2
* A SAB vubng tai A ¢6 4 —\SB>—AB* =a
B * Theé tich khoi chép S.ABC

! 1 az-\/i 613.\/5
Vs asc :§~SABC~SA:§- > .a 6

Bai Todn 1.2:

Cho hinh chép S.ABC c6 tam gidc ABC vudng can tai B, AC = a+/2, canh bén
SA vudng géc voi mit phiang diy va SB = ¢+/3 .Tinh thé tich khdi chép S.ABC

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— V& tam giac day, v& duong cao SA L (ABC) va v& thing ding
— Tam gidac ABC vuong , can tai B nén BA = BC va st dung dinh ly pitago
trong tam giac vuong
= Loi giai:
S Tacod: AC=a+/2,
SB = a/3.
* A ABC vudng, can tai B nén

2
BA:BCzJAgj =a

A C 2
= 1 1
SAABC = EBA-BC = E,a,a = a

2
B * A SAB vudng tai A ¢ SA=+/SB>—4B* =a
* Thé tich khdi chop S.ABC
1 1 o’ a’
Vs apc = E'SABC'SA = E?a =

Tai li€u lvu hanh ndi bd 6 L&u Tuaén Hiedp
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Bai Todn 1.3:

Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC déu canh 2a, canh bén SA vudng goc véi
mit phing day va SB = ¢+/5.Tinh thé tich khoi chép S.ABC

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— V& tam giac day, v& duong cao SA L (ABC) va v& thing ding
— Tam gidc ABC déu c6 ba goc bang 60° va sir dung dinh 1y pitago trong tam
giac vuong SAB

»  Loi gidi:
s * A ABC déu canh 2a nén
AB=AC=BC=2a
= S, = - BABC.sin60° = l.2a.2a.£ —a*3
2 2 2
c * A SAB vuong tai A c6 S4=+/SB>—AB*> =a
A

* Thé tich khdi chop S.ABC
3
B 1 L 2 fia A3

VSAABC = E'SABC'SA = E 3

Bai Todn 1.4:

Cho hinh chép S.ABC ¢é tam gidc ABC cén tai A, BC = 2a+/3, BAC=120,canh
bén SA vudng géc véi mit phing day va SA =2a.Tinh thé tich khdi chép S.ABC

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— V& tam giac day, v& duong cao SA L (ABC) va v& thing ding
— Tam giac ABC can tai A va A =120’
=~  Loi gidi:

S * A ABC can tai A, BAC=120", BC =2a/3
AB=AC=BC=2a

Xét A AMB vudng tai M ¢6 BM =a+/3, A = 60"
c oAM= BM_al3
""" S tan 60 NG}

M = S, = %AM.BC = %.a.2a\/§ —d*\3

*SA=a

* Thé tich khdi chop S.ABC

1 1 a3
VSAABC = E'SABC'SA = g.az. 3.61 =

Tai li€u lvu hanh ndi bd 7 L&u Tuaén Hiedp
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Bai Todn 1.5:

Cho hinh chép S.ABCD c¢é diy ABCD la hinh vudng canh a+/2, canh bén SA
vudng géc voi mit phing diy va SC = 4+/5 .Tinh thé tich khéi chép S.ABCD

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— V@ day l1a hinh vudéng ( v€ nhu hinh binh hanh), cao SA 1L (ABCD) va vé
thang dtng
— ABCD la hinh vuéng ; su dung dinh ly pitago trong tam gidc vudng
= Loi giai:
S Ta c6 : ABCD Ia hinh vuéng canh a2
SC = av5.
* Dién tich ABCD

= S.so =(ax/§)2 =24’

*Tacd: AC = AB.2 = av2+2 =24
A SAC vuong tai A

= SA=+/SC*-AC* =a

* Thé tich khdi chop S.ABCD

1 1 2a’
Vs apep = E'SABCD'SA = E.Zaz,a = T

Bai Todn 1.6:

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudéng, canh bén SA vudng géc
v6i mit phing day va SA = AC = a+/2.Tinh thé tich khéi chép S.ABCD

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— V@ day la hinh vudéng ( v€ nhu hinh binh hanh), cao SA 1L (ABCD) va vé
thang dung
— Biét AC va suy ra canh cua hinh vudng (Puong chéo hinh vuéng bang canh
nhdn véi \J2)

=~ Loi gidi:
S

Tacod:SA=AC=a+2
* ABCD la hinh vuong

AC=AB.2 = 48=2C_,
2
Dién tich ABCD : S,,, =d’
B *SA=a\/§

* Thé tich khdi chop S.ABCD
1 1 a2
3

VSAABCD = E'SABCD'SA = g-az.a. 2=

Tai li€u lvu hanh ndi bd 8 L&u Tuaén Hiedp
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Bai Todn 1.7:

Cho hinh chép tam gisc déu S.ABC c¢é canh diy bing a+/3, canh bén bang
2a.Tinh thé tich khdi chép S.ABC

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— Hinh chép tam giac déu co day la tam giac déu tim O
+ Goi M 1a trung diém BC
+ O la trong tam cua tam ABC
+ AM la duong cao trong A ABC
— Duong cao cua hinh chop 1a SO ( SO L (ABC))
= Loi giai:
S * S.ABC 1a hinh chop tam giac déu
Goi M 1a trung diém BC
A ABC déu canh a+/3, tam O

SO L (ABC)
SA=SB=SC = 2a

* A ABC déu canh a3

3a2.\/§

4

= S, = %AB.AC. sin 60° = %.a\@.a\@.g =

* A SAO vudng tai A ¢ SO =+/S4% - 40* =a3

* Thé tich khdi chop S.ABC
1 1 3a2\/§ 4 a3.x/§

VSAABC = E'SABC'SA = E 4 4

= Nhdn xét: hoc sinh thuong lam sai bai toan trén
— Hoc sinh vé€ “sai” hinh choép tam gidc déu vi

+ khong xac dinh dugc vi tri diém O
+ khong hiéu tinh chit ciia hinh chop déula SO L (ABC)
+ khong tinh dugc AM va khong tinh dugec AO

— Tinh toan sai két qua thé tich

Tai li€u lvu hanh ndi bd 9 L&u Tuaén Hiedp
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Bai Todn 1.8:

Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD cé canh day bing 2a, canh bén biang a3
.Tinh thé tich khéi chép S.ABCD

Giai

= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— Hinh chép tr giac déu cb
+ da gidc day 1a hinh vuéng ABCD tam O
+ S0 L (ABCD)
+ tat ca cc canh bén bang nhau
— Duong cao cua hinh chop 1a SO ( SO L (ABCD))

= Loi gidi:

> * S.ABCD 14 hinh chop tir gidc déu
ABCD Ila hinh vudng canh 2a, tdm O
SO 1 (ABCD)

SA=SB=SC =SD = a+/3

* Dién tich hinh vuéng ABCD

— AC =2a.\2

* A SAO vudng tai O ¢c6 SO =+/S4° - 40° =a

* Thé tich khdi chop S.ABCD

1 1 4a’
VSAABCD = E'SABCD'SA == 5.4a2.a _

= Nhdn xét: hoc sinh thuong lam sai bai toan trén
— Hoc sinh v& “sai” hinh chop tir gidc déu

+ khong xac dinh dugc tinh chit da giac d4y 1a hinh vudéng
+ khong SO L (ABCD) ma lai vé SA A (ABCD)
+ khong tinh dugc AC va khong tinh duge AO

— Tinh toan sai két qua thé tich

Tai li€u lvu hanh ndi bd 10 Lou Tuaan Hieép
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Bai Todn 1.9: Tinh thé tich ciia khoi tir di¢n déu canh a

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— T dién déu ABCD c6 céc tinh chit
+ tit ca cac canh déu bang nhau
+ tit ca cac mat 1a cac tam giac déu
+ goi O la trong tdm cua tam gidc day
— Duong cao cua hinh chop 1a AO (AO L (BCD))
=~ Loi gidi:

* ABCD la tir dién déu canh a
Goi M 1a trung diém CD

Ta co6 : AB=AC=AD = AC=CD=BD =a
A BCD déu canh a, tim O
= AO 1 (BCD)

D * A BCD déu canh a

b

= BM =

= BO=£.BM=E.&=&
3 3 2 3
a3
4
* A AOB vuong tai O co

= SABCD =

A0 =+ AB* - BO* = (a)z—[
3 3

&J _aV6
* Thé tich khdi chop S.ABC
1 1 a*/3 a\/_ 3.x/§

VABCD 3 SBCD A0 = 3 4 3 12

Bai Todn 1.10:
Cho ling tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giic vudng tai B, AB=a,

AC=a\/§, canh A’B =2a. Tinh thé tich khéi lang tru
Giai
A d * Tam gidc ABC vudng tai B

B/ — BC = JAC?—AB> =a\2
3

= S _EABBC—

2a AB

* Tam gidc A’AB vudng tai A

A a3 |c = AA=\A'B*—AB* =a\3
B VABCAA/B/C/ - SABC’A A= 7

Tai li€u lvu hanh ndi bd 11 Lou Tuaan Hieép
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Dang 2. THE TiCH KHOI CHOP- KHOI LANG TRU
LIEN QUAN PEN GOC

Trong chuong trinh Todn phd théng , Hinh hoc Khong gian dugc phan phdi hoc &
cudi nim 16p 11 va ddu nim 16p 12, ki€n thitc vé gbc ( gdc giita duong thdng va mdt
phdng ; géc giita hai mdt phdng) dugc hoc vao cudi nim 16p 11 va d€n ddu nim 16p 12
s& dudc van ding vao bai todn tinh thé tich cia khdi chép, khéi ling try. P6 13 mot van
dé rit khé ddi véi hoc sinh 16p 12 khi van dung vi da s6 hoc sinh quén va khong biét
cdch van dung, tir d6 da s6 hoc sinh déu bd hoic 1am sai bai todn tinh thé tich ctia khdi
ché6p , khéi lang tru trong cdc k¥ thi hoc ky, thi TSt nghiép THPT

G day, t6i hé thong lai mot s6 sai Jim ma hoc sinh thudng gip khi gidi bai todn

tinh th€ tich lién quan dé€n gid thuyét vé géc

Goéc
Géc giita dudng thing va mit phiing Géc giita hai miit phing
S, S
A C
B
Xdc dinh Goc gitta SB va (ABC)
Tacé: 4B =hc SB Xdc dinh géc gitta (SBC) va
= (SB.(ABC))=(SB, AB)= SBA (ABC)
Ta c6 : (SBC) n(ABC) =BC
SM 1 BC
AM 1L BC

=
((SBC).(4BC)) = (SM , AM ) = SMA
Chi Y : Xdc dinh hai dwong thdng
ndm trong hai mdt phdng va
cung vudng goc vdi giao

tuyén tai mét diém

Tai li€u lvu hanh ndi bd 12 Lou Tuaan Hieép
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Bai Todn 2.1:

Cho hinh chép S.ABC c¢6 tam giac ABC vuong tai B, AB = a, ACB=60", canh
bén SA vudng géc véi mit phing day va SB tao véi mit diy mt géc bang 45° .Tinh
thé tich khoi chop S.ABC

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— V@ tam giac day, v€ duong cao SA L (ABC) va v€ thang dung
— Xac dinh goc giita SB va (ABC) la goc giita SB véi hinh chiéu cua n6 1én

(ABC)
= Loi giai:
*Taco: AB=a
AB =hc SB
s (4BC)
= (SB,(ABC))=(SB, AB)= SBA =45
* A ABC vudng tai B c6 AB = a, ACB = 60"
AB a a\/g
— BC= _=2 2
tan 60 \/5 3
A 1 1 a az.x/§
3 60 c = S,nc = ZBABC—Ea—z 7
B * A SAB vuodng tai A c6 AB=a, B =45

= SA= AB.tan45° =a
* Theé tich khoi ch(')p S.ABC
1 a’. \/_ a3.\/§

V S S4= .a=
5.4BC = g Rasc AT 18

Bai Todn 2.2:

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudong canh a, canh bén SA
vudng géc véi mit phang day va SC tao véi mit day mot goc bang 60° .Tinh thé tich
khdi chop S.ABCD

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— V& tam giac day, v& duong cao SA L (ABC) va v& thing ding
— Xac dinh goc gitta SC va (ABCD) la goc gitra SC v6i hinh chiéu AC cia SC
1én (ABCD)
= Loi giai:
S * Ta c6 : ABCD la hinh vuéng canh a,
* AC =hc SC

(ABCD)
— (SC,(ABCD))=(SC, AC)= SCA = 60°
* Di¢n tich hinh vudng
= Supep = a’
* A SAC vudng tai A c6 AC= a~/2 , C =60

= SA=AC.tan 60° = aJ6
* Thé tich khdi chop S.ABCD

| 1 a6

Vs apep = E'SABCD SA4 = g-az.a 6 =

Tai li€u lvu hanh ndi bd 13 Lou Tuaan Hieép
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Bai Todn 2.3:

Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC vudng tai B, AB = 4/3 , BC =

Theé Tich Khoi Na Dieéin — Maét Troen Xoay

a, canh

bén SA vudng goc véi mit phang diy ; mit bén (SBC) tao véi mit day (ABC) mdt goc
bing 60° .Tinh thé tich khdi chép S.ABC

= Sailim ciia hoc sinh:

— Goi M la trung diém BC

— Tacé AM 1 BC
SM 1 BC

= ((SBC),(ABC)) = (SM, AM ) = SMA = 60°

= Loi gidi dung:

60 C

= Nhdn xét:

— Hoc sinh khong Iy luan dé chi ra goc nao bang 60° , do d6 mat 0.25 diém

Giai

B
(Hinh vé sai)

*Tacod: AB = a3 ,
(SBC) n (ABC) =
AB 1 BC (vi A ABC vudng tai B)
SB L BC(vi 4B =hc SB

(ABC)

= ((SBC),(ABC)) = (SB, AB) = SBA = 60°

* A ABC vudng tai B c6 AB = a+/3 ,BC =a

1 az.\/g
2

1
= Syuc = BABC = E.aﬁ a=

* A SAB vudng tai A c6 AB=a, B =60"
= S4=AB.tan60° =3a

* Thé tich khdi ch(')p S.ABC
1 o’ \/_ a3.x/§

Vs ABC — 3 SABC S4 = g 2

— Hoc sinh xé4c dinh goc gilra hai mat phang bi sai vi da sé hoc sinh khong nim 15
cach xac dinh goc va ctr hiéu 1a goc SMA véi M la trung diém BC

o Néu day la tam gidc vuong tai B (hodc C), hinh vudng va SA vudng goc voi
day thi goc gilra mat bén va mat day s€ la goc dugc xac dinh tai mot trong hai
vi tri dAu mt cta canh giao tuyén

o Néu ddy la mot tam gidc can (déu) va SA vudng goc voi ddy hodc 1a hinh
chop déu thi géc gitta mat bén va mat day 1a géc ¢ tai vi tri trung diém cua

canh giao tuyén.

Tai li€u lvu hanh ndi bd

14 Lou Tuaan Hieép
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Bai Todn 2.4:

Cho hinh chép S.ABC c6é day ABC la tam giac vudng cin tai A, canh BC = 42
, canh bén SA vudng goc véi mit phing day ; mit bén (SBC) tao véi mit day (ABC)
mdt géc bing 45" .Tinh thé tich khdi chép S.ABC

Giai
= Sailim ciia hoc sinh:

= ((SBC),(ABC)) = SBA = 45"

= Loi gidi dung:
*Tacod: AB = a3 ,
(SBC) n (ABC) =
Goi M la trung diém BC
AM 1 BC (vi A ABC can tai A)
SM L BC (vi AM =hc SM

(4BC)

= ((SBC),(ABC)) = (SM, AM ) = SMA = 45°
* A ABC vudng cén tai A c¢6 ,BC = a+/2

[

— AB=BC=aviAM = &<

B 1 1 2
a
= S —AB.AC =—.aa="—
AABC 2 2 2
. N J_ 0
A SAM vudng tai A c6 AM= , M =45
— SA=AB.tan45° = “*2/_
* Thé tich khdi ch(')p S.ABC
v S 4= l a_ a\/z B a3.\/5
SAABC 3 ABC* 3 2 N 2 12

Tai li€u lvu hanh ndi bd 15 Lou Tuaan Hieép
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Bai Todn 2.5:
Cho Ling tru ding ABC.AB'C' ¢6 diay ABC la tam giic vudng tai B,
AB=a, BC = 4¢+/2 , miit bén (A'BC) hep véi miit day (ABC) mét goc 30° .Tinh thé tich

khéi ling tru.

N J Giai
* Taco A'A L (ABC)
/
. (A'BC)(ABC) = BC
AB 1 BC
‘ ~ o
Ma AB = hc(ABC)A’B nén AB L BC
» c =3 (A’BC),(ABC)) = A'BA=30°
A 506 |
a a2 * Tam giac ABC vudng tai B

B
1 a2\/5
2

= SABC ZEAB.BCZ

a3

* Tam giac A’AB vuodng tai A = A’A = AB.tan30° =

3
*y =S .A’A:‘“E

ABC.A'B'C’ ABC 6

Bai Todn 2.6:
Cho Ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC 1 tam gidc déu canh 2a~/3 , hinh
chiéu vudng géc ciia A’ 1én mit phing (ABC) tring véi trong tim ciia tam gidic ABC,
canh A’A hop véi mit diay (ABC) mdt géc 30°. Tinh thé tich khéi ling tru.

A/ d
Giai |
B/ * Goi M 1a trung diém BC
G la trong tdm cua tam gidc ABC
Taco A'G L (ABC)
GA = he,,, A'A
300 S .
A G ;;;;;;;;; C = (A’A,(ABC)) =A'AG =30°
M
2a+/3
a3 5 5
. 3a2\/§

* Tam giac ABC déu canh 2a43 = AJ (Za\/g) e

2 =g.2a\/§.£=2a

* Tam giac A’AG vudng tai G ¢6 A=30°,AG = EAM 3 5
= A'G = AG.tan30° = 2a\3 Nay V. =S A'A=6d"
3 ABC.A'B'C ABC
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Dang 3. TY SO THE TiCH

- Viéc tinh thé tich cua mot khoi chop thuong hoc sinh giai bi nhiéu sai sot, Tuy
nhién trong cac dé thi lai yéu cau hoc sinh tinh thé tich cia mot khéi chop “nho” cua khbi

chop da cho. Khi d6 hoc sinh ¢6 thé thuc hién cac cach sau:

+Cach 1:
o Xac dinh da gidc day
o Xac dinh duong cao ( phai ching minh duong cao vuong goi véi mat
phang day)
o Tinh thé tich khéi chép theo cong thirc

+Cach2
o Xac dinh da gidc day
o Tinh céc ty s d6 dai ciia dudng cao (néu cung da giac ddy) hodc dién
tich day (néu cung dudng cao) cua khdi chop “nhé” va khdi chop da
cho va két luan thé tich khdi can tim bang k 1an thé tich khdi da cho
+ Cach 3: ding ty s thé tich
Hai khéi chop S.MNK va S.ABC c6 chung dinh S
va goc 6 dinh S
Vo _ SM SN SK

Taco: —SME _ —_——
Ve se SA SB SC

Ca hai chuong trinh chuan va nang cao déu c6 dé cap dén tinh thé tich ciia mgt khoi

chop “nho” lién quan dén dir kién cua khoi chop 16n.Tuy nhién

Chuong Trinh Chuin Chuong Trinh Ning Cao

- Khéng trinh bay khai niém ty so thé | Cé trinh bay khai niém ty so thé tich cua
tich cta 2 khdi chop 2 khéi chép
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Bai Toan 3.1:

Cho hinh chép S.ABC cé tam gidc ABC déu canh 2a, canh bén SA vudng goc voi
mit phing diy va SA = ¢+/3 . Goi M,N lan lwot 13 trung diém ciia AB va AC. Tinh thé
tich khdi chop S.AMN

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— Huodng dan hoc sinh tinh thé thé tich mot khoi chop “nho” dya trén dir ki¢n
lién quan dén khoi chop da cho

. Loi gidi
Cich 1: (diing cong thite thé tich V - %.S.h )

* Khoi chop S.AMN co
-Bay la tam gidc AMN
¢ - Pudng cao 1a SA

* A AMN c6 A =60°, AM=AN =a
1 1 3 2B

= S, =EAM.AN.sin60° ===

* SA = a3

* Thé tich khdi chop S.ABC

P

1 1 a’. a
VSAAMNZE'SAMN'SA:§~ 4 .a.ﬁz?

Cach 2 : ( Ding cong thivc ty sé thé tich)

Khdi chop S.AMN va S.ABC c6 chung dinh A va goc ¢ dinh A
Do dé theo cong thire ty so thé tich , ta co

Vi ouv zﬁ'AM'AN =1,l.l=l
V,we AS AB AC 22 4
1 V.
= Vsaw =Visouw = Z'VAASBC = %
. 1 1 4a’.
Tacod: V, o == poSA=— "2 \/g.a.ﬁzcﬁ
3 3 4
V. a’
VAav V. _Vsapc _ 4
AY Vs amw 4 4

= Nhdn xét:
— Hoc sinh thuong lung tang khi gap thé tich ciia khdi chop “nho” hon khdi chop da
cho va khi d6 xac dinh da gidc day va duong cao thuong bi sai.
— Trong mot sb bai toan thi viée ding “ty s thé tich “ ¢6 nhiéu thuan loi hon.
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Bai Toédn 3.2:

Cho hinh chép S.ABC c¢6 tam giac ABC déu canh 2a, canh bén SA vudng goc véi
mit phing day va SA = 43 . Goi M, N lan lwot 13 trung diém ciia SB va SC. Tinh thé
tich khoi chép S.AMN va A.BCNM

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— Huodng dan hoc sinh tinh thé thé tich mot khoi chop “nho” dya trén dir ki¢n
lién quan dén khoi chop da cho

= Loi giai:
( Dung cong thirc ty so thé tich)
S .
W Khoi chop S.AMN va S.ABC c¢6 chung dinh S va géc ¢ dinh S
Do do theo cong thire ty so thé tich , ta co
Vowy SASM SV_ 11 1
Vewe SA SB SC 22 4
Levials s
—~ 7 _ Vs anc _3 _a
C S.AMN 4 4 4
"""""""""""""""""""""""""""""""""""""" 3 3a’
A = VAABCNM Z'VSAABC - T

Bai Todn 3.3:

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén SA vuéng
goc véi mat phang day va SA = 2a . Goi I 1a trung diém SC. Tinh thé tich khoi chop
I.ABCD

Giai
= Gido vién phan tich cho hoc sinh hiéu dé bai va hwdng dan hoc sinh vé hinh:
— Huodng dan hoc sinh tinh thé thé tich mot khoi chop “nho” dya trén dir ki¢n
lién quan dén khoi chop da cho

= Loi gidi:

Goi O 1a giao diém AC va BD
Taco: 10 // SAvaSA L (ABCD)
— I0 L (ABCD)

1
= I/IAABCD = E'SABCD'IO

S
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Dang 4. DIEN TiCH MAT CAU NGOAI TIEP KHOI CHOP
THE TiCH KHOI CAU NGOAI TIEP KHOI CHOP
Trong chuong trinh toén phé thong, yéu cau xac dinh tdm , ban kinh cia mat cau ngoai tiép
hinh chép va tinh dién tich cua mét cau, thé tich cua khdi cau do.
- Xac dinh tdm I va ban kinh cua mit cau ngoai tiép hinh chép

- Cong thtc tinh dién tich mat cau va thé tich khdi cau

3
_azr? y =R

S -
(s) 3

©)
Bai Todn 4.1:
Cho hinh chép tir glac déu S.ABCD cé canh day bang 2a, canh ben tao voi day

mdt goc bing 45° .Tinh thé tich khdi chép S.ABCD va thé tich ciia khoi cau ngoai tiép
khdi chop

Giai

»  Loi gidi:

* S.ABCD la hinh chép tir gidc déu
ABCD la hinh vudéng canh 2a, tam O
SO 1 (ABCD)
OC = hc SC

(ABCD)

= (SC,(ABCD)) = (SC,0C) = SCO = 45°

g * Dién tich hinh vuéng ABCD
= AC=2a.\2
AC 2a\/_
= a2

= OC=AO0=

= S.sep = (Za) =4a’

* A SOC vuédng tai O ¢6 OC = a+/2, SCO = 45°
= SO=0C= a2
* Thé tich khdi chop S.ABCD

1 1
Ve isep = g.SABCD.SO - g.4az.af -

4a3\/5
3

* Thé tich khdi cau ngoai tiép khdi chop
Ta c6 OA=0B=0C=0D=0S= a+/2
— mit cau (S) ngoai tiép kh6i chop S.ABCD cé tim O va ban kinh R = a+/2
47 R’ 3 472'(61\/5)3 B 8za’ 2
3 3 3

Vay 7, o =
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Bai Todn 4.2:

Cho khdi chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén 2a.

1) Tinh thé tich ciia khoi chép.
2) Xac dinh tAm va ban kinh mat cau ngoai tiep khoi chop trén.

3) Tinh dién tich mit cAu va thé tich khdi cAu ngoai tiép khdi chép trén.

Giai

Goi O 1a giao diém ciia AC va BD.
Taco: SO L (ABCD)

1 0,25
V =—.50.dt(ABCD)
3 _ 2 0,25
dt(ABCD) =a
2 2 2
S0P =SC? - 2 —gpr A TY
4 2 2 0,25
30=2 14
2
. a’+14
Vay: V = ‘ 0,25
Dung truc dudng tron ngoai tiép hinh vuéng ABCD
= SO 1 (ABCD)
Dung trung tryc cia SA 0,25
= d L SA tai trung diem M
Xét (SAO) co d cat SO tai I, ta co :
SI=1A
IA=IB=1C=1ID 0,25
=IS=IA=IB=1C=1ID
= Mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD c6 tam 14 I va ban kinh r = SI.
ASIM ~ ASAO = St _SM = SI= SM.SA
SA SO SO
- SI= Zam.vay: , g 214 0,25
7 7
2
G gpg o 2247
49
4 ,  4487a’14
V=20 =200 0
3 1029 0,25
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Bai Tap Vé Thé Tich Khéi Pa Dién
Bai 1.1 Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a,SA L (ABCD)va
SA = q .Tinh thé tich khéi chop S.BCD theo a.

Bai 1.2 Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 canh day 13 a; goc giita canh bén va
day1a 60°. Tinh thé tich khbi chop theo a ?

Bail.3 Cho khéi chop tam giac déu S.ABC c6 AB = a , goc giita canh bén va miat day
bang 60° . Tinh thé tich khdi chop theo a.

Bai 1.4 Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 d¢ay ABCD la hinh vudng canh a2 ,
céc canh bén bang a+/3 . Tinh thé tich khdi chop S.ABCD theo a.

Bai 1.5 Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat v6i 4B =a,AD =2a;
S4 1 (4BCD). Canh bén SB bang a+/3 . Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a.

Bai 1.6 Cho hinh chop S.ABC c6 ABC vudng can tai B, AC = 2a, S4 1 (4ABC), gbc
giita SB va mat day bang 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.

Bai 1.7 Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA vudng goc voi mit phiang (ABC), day ABC 1a
tam giac vuong tai B, AB = a~/3,AC = 2a, goc gifta canh bén SB va mit day (ABC)

bang 60°. Tinh thé tich khbi chop S.ABC

Bail.8 Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng cén tai C, AB = 2a, SA
vudng goc v6i mat phang (ABC), canh SB tao véi day mot goc 30°. Goi M 14 trung
diém SB. Tinh thé tich khdi chop M.ABC

Bai 1.9 Cho khdi chop SABC c6 day ABC la tam giac vudng cén tai AvoiBC =2a,
biét SA L (ABC)va mit (SBC) hop véi day mot goc 60° . Tinh thé tich khéi chop
SABC.

Bai 1.10 Cho hinh chép tam giac déu S.ABC, goi M, N, K lan luot 1a trung diém cua
AB, BC, CA. Tinh ty s6 thé tich ctia hai khéi chop SMNK va SABC.

Bai1.11  Cho hinh chép S.ABC c6 SB = av2,AB=AC = a, BAC =60°, Hai mit bén
(SAB) va (SAC) cung vudng goc véi (ABC). Tinh thé tich khéi chop S.ABC.

Bai 1.12 Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong cén tai B, AC = a2 ,
canh bén SA vudng goc véi mit phang (ABC). Mit bén (SBC) hop véi mit day
(ABC) mét goc 60°. Tinh thé tich khdi chop S.ABC

Bai 1.13 Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA
vudng goc voi mit day va SA= b. Cat khdi chop bang mit phing (SBD) ta dugc hai
khéi chép dinh S.
a) K& tén va so sanh thé tich ciia hai khdi chép do.
b) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan ciia hinh chép S.ABCD.
¢) Tinh thé tich ctia hai khéi chép S.ABC va S.ABCD.
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Bai1.14  Cho khdi chop tir gidc SABCD c¢6 tat ca céc canh bang a .
a). Chung minh rang SABCD Ia khoi chop tir giac déu .
b). Tinh thé tich cua khoi chép SABCD .
¢). Xac dinh tdm va ban kinh mat cau ngoai tié¢p SABCD .
Bai 1.15 Cho hinh chép S.ABC , c6 day ABC 1a tam giac déu canh 3a , tim O.Céc canh
bén SA=SB=SC va canh bén SA tao v6i mat day mot goc 45°.
a).Tinh thé tich cta khoi chop SABC
b). Xéc dinh tdm va ban kinh cua mét cau ngoai ti€ép hinh chép S.ABC

Bai 1.16 Cho hinh chop S.ABCqC(') day ABC la tam giac déu tam O, canh a . Canh bén
SA vudng goc véi mat phang day va SA = 2a.

a). Tinh thé tich ctia khdi chop S.ABC theo a.
b). Xéc dinh tdm I va tinh ban kinh R ctia mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABC

Bai 1.17  Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat tam O, SA=SB=SC=SD

. Biét AB = 3a, BC = 4a vi SAO = 45°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a.

Bai 1.18 Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B, AB=a, AC = a\/g,
hai mat bén (SAB) va (SAC) clng vudng goc voi mit phang day (ABC) va SA =
av2.

a). Tinh thé tich ctia khdi chép S.ABC
b). Tinh dién tich va thé tich ctia mit cau va khdi cau ngoai tiép khdi chop S.ABC

Bai1.19  Cho ling tru ABC.A'B'C’ c6 ddy ABC la tam giac vudng tai A, A/A=A'B=A/C,

AB =a, AC = a+/3, canh A’A tao véi mat day goc 30° . Tinh thé tich khéi lang try.

Bai1.20 Cho tir dién déu ABCD canh a.Xdc dinh tdm va ban kinh mat cau ngoai tiép to
dién. Tinh dién tich mat cau va Tinh thé tich khoi cau tuong tng.

Bai 1.21 Cho hinh chép tir gidc déu co canh a, canh bén hop day goc 60°. Xac dinh tdm
va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop. Tinh di¢n tich mét cau va Tinh the tich
khoi cau tuong ing.

Bai 1.22  Cho lang try dung ABC.A’B’C’ c6 day ABC la tam giac can voi AB=AC=a va

BAC = 120°, canh AA’=a. Goil la trung diém cua CC’.
a) Chung minh rang Tam gidc AB’I vuéng tai A.
b) Tinh thé tich khdi lang try ABC.A’B’C”.

Bai 1.23 Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC vudng tai B; AB = a, BC = 2a.Canh

SAL(ABC) va SA = 2a. Goi M 14 trung diém cia SC.Tinh thé tich khdi chop
S.AMB, va khoang céach tir S dén mat phang (AMB).
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Todn 12
Phin IL. MAT TRON XOAY

HINH TRU

* Dién tich xung quanh

S =2rnRI

xq
* Dién tich toan phan
S, =27RI+27R’

* Thé Tich Khdi tru

HINH NON

* Dién tich xung quanh
S, =7RI

* Dién tich toan phan
S, = 7RI+ 7R’

* Thé Tich Khdi tru

_ 2 2
V(T)—ﬂ'R h V(N):ﬂRh
3

Vidu?2.1:

Cho hinh tru c6 ban kinh R = a, mit phiang qua truc va cit hinh tru theo mét
thiét dién c6é dién tich bang 6a’. Tinh dién tich xung quanh ciia hinh tru va thé tich
cua khoi tru.

Giai
* Mat phéng qua tryc va cit hinh tru theo mot hinh chir nhat
2
= S=r2R=6a" = (=29 _34
2R

* Dién tich xung quanh : S, =27RI=27.a.3a=6xa’

* Thé tich khéi tru Vi) = 7R’h=r.a"3a=3na’
Vidu?2.2:
Cho hinh nén,méit phang qua truc va cat hinh nén tao ra thiét dién la tam giac
déu canh 2a. Tinh dién tich xung quanh cia hinh nén va thé tich cia khoi nén.
Giai
* Mat phang qua truc va cat hinh nén tao ra tam gidc déu canh 2a
— (=2R=2a = h=IP R =2a) -a® =a\3

* Dién tich xung quanh : S, =7zRI=7r.a2a=27a’

2 , 2 2 3
* Thé tich khoi tru : V= ”’; h_za ;‘ﬁ - ”“3\5
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Vidu2.3: Cho khdi chép déu S.ABCD c6 AB = a, goi O 12 tAm ciia ddy, SA0 = 60°.
1.Tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a.
2.Tinh dién tich xung quanh ciia hinh nén dinh S, diy la dwong tron ngoai tiep

hinh vuéng ABCD
Giai
1). Vi S.ABCD déu nén SO L (4BCD) 0.25
Tacod:S,,.,=a;
ABCD \/5 \/5 \/g 0'25
ASOA vudng tai O ¢6 : SO = A0 tan SAO = % tan 60° = Y= 3 = V2
2 2 2 0.25
1 1 a\/g a3\/€
= Vs apep = ESABCD SO = 5 a’ T = 6 (dvtt) 0.25
S
2.Goi L,r lan lugt 1a duong sinh,ban kinh day ctia hinh noén .
Tacé:rzOAz%; 0.25
2 2 2 2
= SA= SOZ+A02=\/{a 6} +{ax/§} _ 3L+a_=a\/5 0.25
2 2 2 2
2
=S, =mul= n%aﬁ =na’ (dvdt) 0.5

Vidu2.4: Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh day bing a, goc SAC bing 45°.
a) Tinh thé tich khoi chop .
b) Tinh dién tich xung quanh ciia mit nén ngoai tiép hinh chép S.ABCD
5
a) Goi O la tam cua hinh vuéng ABCD = SO L (ABCD).

V2

1% =%B.h, B=a"; h=S0 =0A.tan45" = aT.

a*\2

= V= 6 (@
b) Ta c6 R =0A, [ =SA= a.
2
Viay S/YqZHQ =72 ;/5
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Vi du 2.5: Cho hinh Ling tru tam giidc déu ABC.A’B’C’ ¢6 tit ca cac canh déu bang a.
a) Tinh thé tich khdi ling tru ABC.A’B’C’.
b) Tinh dién tich ctia mit tru tron xoay ngoai tiép hinh tru
A C

¢ a) Tacod V=B.h,
o trong d6 B 1a dién tich day cua lang try, h 1a chiéu cao lang tru .
B . . 2
Vi tam gidac ABC déu, c¢6 canh bang anén B=S,,. =#.
c @
Bl gahn o S h=AA’=a= V= [(d tt)
\ ; b) Dién tich xung quanh mdt try dugc tinh theo cong thire S, =27.R.

R 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép AABC
e CRY
372 3

2
Vay dién tich can tim la S, =27. a;/g a=272 3\/3 (dvdt)

Vidu?2.6: Mdt hinh nén c6 dwong sinh bang 2a va thiét dién qua truc 1a tam giac vudng.
a) Tinh di¢n tich xung quanh va di¢n tich toan phin ciia hinh nén
b) Tinh thé tich cta khoi nén
Giai
a) Thiét dién qua truc 1 tam gidc SAB vudng cn tai Snén A = B =45°
~ SO-0A-h-R——=a\2

V2
= qu = TERE = 7'[.3.\/5,23 = 2\/57.[3.2 é:Za
= Sy = Suq + Sasy =2V270% +2710* = 22 +2)nd

b) V= ;Rh— n2a’. f—ﬂ_na A

Vidy2.7: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng canh a, SA =a va SA
vudng géc véi day. Goi I 1a trung diém SC
a) Tinh thé tich khdi chép LABCD
b) Tinh thé tich khdi nén ngoai tiép khéi chép LABCD ( khéi non cé dinh I va day
la hinh tron ngoaqi tiép hinh vuéng ABCD)

N a). Ta c6 10 L (ABCD)va IO = %

, 1 a’
Thé tich V. ABCD — §SABCD 10 = ?

b). Ta ¢6 khéinoén c6 h =10 = %
Ban kinh hinh tron day R = OA:%:CI\ZE
1 1 & a nad
Vay V.  =—aRh=—rg.—.—=
Y Vi) 3 3 ) >
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Bai Tap Vé Mit Tron Xoay

Bai 2.1 Mot hinh try c6 khoang cach hai day bﬁng 7a .Cat khoi tru béi mot
mat phéng song song voi truc va cach truc mot doan d = 3a theo mdt
thiét dién c6 dién tich S=56a’ .Tinh dién tich xung quanh cua hinh try
va thé tich caa khéi tru.

Bai 2.2 Thiét dién qua truc cua mot hinh nén 1a mot tam gidc vudng cén co canh huyén
bang a. Tinh thé tich khoi nén va dién tich xung quanh cua hinh nén da cho.

Bai 2.3  Cho hinh nén tron xoay c¢6 duong cao h=a, ban kinh day r=1,5a. Tinh dién tich
xung quanh cua hinh n6én va thé tich khoi noén da cho theo a.

Bai 2.4 Cho tam gidc ABC vudng cin tai A,c6 BC=20~/2 (cm). Hinh non tron xoay khi
quay duong gap khuc CBA xung quanh truc la duong thang chira canh AB. Tinh
Dién tich xung quanh ctia hinh nén va Thé tich ctia khoi non.

Bai 2.5 Cho hinh lap phuong ABCD.ABCD c¢6 canh a.Goi O la tim hinh vuong ABCD
a). Tinh thé tich ctia hinh chép 0.4B'C
b). Tinh dién tich xung quanh va thé tich khdi nén c6 dinh 13 O va day 1a hinh tron
noi tiép hinh vuéng 4 BC'D

Bai 2.6. Cho hinh chop tir giac S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vuong canh a c6 SA vuong
goc voi day va SA = AC.
a). Tinh thé tich khbi chop S.ABCD.
b). Khi quay tam gidc SAB quanh truc SA tao ra hinh nén. Tinh dién tich xung quanh
va thé tich ctia khdi non.

Bai 2.7. Cho hinh chop tir giac S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vuong canh a c6 SA vuong
goc v6i ddy canh SB=av/3.
a). Tinh thé tich khéi chop S.ABCD.
b). Xac dinh tim va ban kinh clia mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

Bai 2.8. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a, canh bén bang 2a. Goi I 1a
trung diém cua BC.
a). Tinh thé tich kh6i chép S.ABC va S.ABI theo a.
b). Mot hinh ndn ¢ dinh tring v&i dinh ciia hinh chép va day 1a hinh tron ngoai tiép
da giac ddy cta hinh chop. Tinh dién tich xung quanh ciia hinh nén va thé tich
khéi nén.

Bai 2.9 Cho hinh chép S.ABC c6 déy la tam giac vuong tai B, SA vuong goc vdi day.
Biét AB=a, BC=a3, SA=3a.
a). Tinh thé tich khéi chop S.ABC.
b). Xac dinh tim va ban kinh ciia mit cau ngoai tiép khdi chop S.ABC.

Bai 2.10 Cho hinh chop S.ABC c6 day la tam gidc vudng tai B, SA vudng goc vdi day.
Biét SA=AB=BC=a.
a). Tinh thé tich khéi chop S.ABC.
b). Xac dinh tdm va ban kinh ctia mat cau ngoai tiép khoi chop S.ABC
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MOQT SO PE THI LIEN QUAN PEN THE TiCH KHOI PA DIEN

1. Pé Thi Hoc Ky 1- Nam hoc 2008-2009 (1,0 diém) .
Cho khoi chop tam giac déu S.ABC c6 canh diy bang 2a, géc giira mat bén va

Goi O 1a tam ctia ddy va M 14 trung diém ciia BC Sf
Do S.ABC 14 hinh chép tam giac déu nén:
SO L (ABC) 0,25
¢((SBC);(ABC)) = SMO = 60°
Ad-
C
Vi tam gidc ABC 1a tam giac déu canh 2a nén:
B 0,25
Spuse = (2“) V3 _ 2 va om=2a¥3 -3
6 3
NG 0,25
Xét tam gidc vudng SMO: SO = OM.tan60° = %x/g =a
0,25
Viy vzéswc = 2[ f

mit day bang 60°. Tinh thé tich ciia khdi chép S.ABC theo a.
2. Dé Thi Hoc Ky 1- Niim hoc 2009-2010 (2,0 diém)

Cho hinh chdop S.ABC cd AB =BC =CA = a+/3 ; goc giita cic canh SA, 8B, SC v&i mat
phing (ABC) bfmg 60" . )

a) Tinh thé tich cua khoichop S.ABC. .

_b) Xac dinh tim va tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop nay.

3a’ 2ax/7

DPap s6 : V—— R=
P 4 3
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3. Pé Thi Dién Tap TN 2009. (1,0 diém)

Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc véi mit phang (ABC), day ABC Ia
tam gidc vuong tai B, AB = a+/3,AC = 2a, géc giira mit bén (SBC) va mit day
(ABC) bang 60°. Goi M 1a trung diém ciia AC. Tinh thé tich khoi chép S.BCM va
khoang cach tir diém M dén mit phing (SBC).

Giai
Tinh thé tich kh6i chép S.BCM va khoang cach tir diém M dén mit phang (SBC). 1.0
SA 1 (ABC) [ .
Do ap — BCLSB=SBA= [(SBC);(ABC)| = 60 0.25
S
Xét tam giac vuong SAB va SBC ta co:
SA = AB.tan60" = a~v/3+/3 = 3a
SB = /SA® + AB’ = 2a/3
BC =+AC* —AB* =a B
2 B
dt(AMBC) = ;dt(AABC) _ leAB.BC _a f 0.25
dt(ASBC) = ;SB.BC N
Suy ra:
1 1 a’\J3 a’/3
Vipen = gdt(AMBC)SA = 3 Ba = 1 0.25
48’3
3V, 4 3a
d(M,(SBC)) = SBCM - _ =<
(MLEBO)= GiasBo) = atvs ~ 4 0.25

4. DPé Thi Dién Tap TN 2010. (1,0 diém)
Céu 3 (1,0 diém). Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng cén dinh B, AC=a,canh bén
SA vudng géc véi mit phang ddy, géc gitta duomg thang SC va mit phang day bang 60°. Goi G la
trong tAm cla tam gidc SAB, tinh thé tich cua khdi chép G.ABC theo a.

a3

Pap sé : V=
P 36
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5. Pé thi TN 2009
Cho hinh chép S.ABC c6 mat bén SBC la tam giac déu canh a, canh bén SA vuong

gbc véi miat phang day. Biét BAC = 120°, tinh thé tich ctia khéi chop S.ABC theo a.

Vi 84 L mp{A8C) nén
SA LAR v 54 L AC,
et hai tam gidc vobng 84 8 v S4C, ta od
54 chung! 25
= 5T = ASAR = ARAC :
= AR = AC
.-T-kp dung dinh i cisin cho tam gide cin 540, ta dreee
g = B = B4 ACT =2 AR AC.cos BAC =2 4Bl =cos 1207} = 3 45°

5
Suyra 45 = a';:r__. 0,50

- a6 Loy — 43
Do dd 54 =fS5 = 45" = “‘*‘—"'_ vh Suc = A sinFAC= a,:r.

3 2 12
N .}
Viviy Fogme = —Sugodd = = “"1_. 0,25
" 3 16

Leewe yr (F odu nay, kfving cho didm hinh ve,

6. Dé thi TN 2010
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén SA vudéng
goc v6éi miat phing day, goc gitta mat phing (SBD) va mit phang day bang 60° . Tinh thé
tich khdi chop S.ABCD theo a

oy Gl (13 giao didm ola AC va B0 Wi ABCD |3 hinh
i visdng nén A 1L BO. (1)
Wi 54 L mpl{ARBCI) nén:
+ 5413 dwémg cao cia khii chép SARCD:

gt 54 1 80 {2 050
A = Tir(lyva {21 suy ra B0 | mpd 5040
a C Dodé SOLBD. (3

Tir {13 va {3) suy = 304 1a ghc gitta mp{E507) wa
mpASCD] Do 86 504 =607

Xt tam giac vudng 5S40, ta of:

54 = 04120804 = i.m:ﬁ’.‘?" = T- i=
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PHU LUC PAP SO

A 3
Phin 1 1.15. 9%, R = OA=a+/3
3
1. &
3 3
1.16.a).V=““/g
26 6
1.2.
6
b). R = 2ay3
a’~/3 3
1.3. 3
= 1.17. 10a
3
Lg 202 1.18. V:E—J{:an
. . 3 3 2
3
s 202 1.19. ve:%?
3
2
Le. @6 120. R=0° 5=
3
3
1.7. &\ V= ”‘ag*%
2a3x/§ )
1.8. 5 1.21. Re aﬁ’ =8iz.a
3 3
3
19. “ \/g 8r.a’\6
3 V=
27
1
1.10. — 3
4 122, v=43
a3 3
T 123, v=% p=2
3 2
L1z, 93
SERES

1.13. smza@+«m2+bﬂ
Stqza(a+b+x/a2+b2)

1,
VSAABC _ga b
2
VSAABCD =_a'b
3
1.14. b.v=12 2
6
). R= AC a2
' 2 2
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2.1.

2.2.

2.3.

24.

2.5.

2.6.

2.8.

2.9.

2.10.

Phén 11

S =70za’,V =1757za’

*q

w.a
V= ;
24
ﬂ.az.\/E
qu =
4
2 3
s, :37za \/E’ V:37m
e 4 4

S =400+/27 ,V=803007r
S =7Z'az\/§ =7Z'a3
oy TN
3
y =4 2
3
3
y=4 2
3
a1
Vs anr :EVS.ABC :T
o a3 o3
S.ABC 2 > 2
3
a
Vs asc :?
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